


















Ph « n G .) CONG THÕÒ LÕÔNG GIAÙ 


Tóm tắt lí thuyết 


I. Giá trị lượng giác của góc (cung) lượng giác 

1 'Định nghía các giá trịluựnq giác 

Cho (ơA,OM) = a . Giả sử M (jc; yỴ 

• cos oc — X — OH 

• sin a = y = OK 

_í „ 'N 


. „_sma —— 

• tan a = -—— = AT 


• co t a = - 


cosa 
co sa 
sina 


V 


, n _ 
a^ — + kn 
2 


- BS (a^kn) 


28. Nhận xét: 

• Vữ,-1< cosa <1; -\<sina<\ 

• tan a xác định khi a + kn, k eZ • cota xác định khi a kĩĩ, k 

2 



2. Dấu ciia các giá trịíuửĩig giác “Nhất cả, nhị sin, tam tan, tứcos” 


Góc 

(I) 

(II) 

(III) 

(IV) 

sin 

+ 

+ 

- 

— 

cos 

+ 

- 

- 

+ 

tan 

+ 

- 

+ 

- 

cot 

+ 

- 

+ 

- 


3. Mọts^ítótý: 

7Ĩ 

© Quan hệ giữa độ và rađian: 1° = — 7 — (ra í/ j và 1 (ra í/) = 

180 

© Với 7T»3,14 thì 1°« 0,0175 (raí/), và 1 (raí/)»57°17'45" 

© £)ợ dài ỉ của cung tròn có sô đo a(rad), bán kính R là ỉ — Ra . 

© So đo của các cung lượng giác có điếm đầu A, điếm cuối là B : sđ AB -a + k 2n, 

© Môi cung lượng giác CD ímg với một góc lượng giác (oc, OD) và ngược lại. 

I I . Cung liên kết “Cos đối, sin bù, phụ chéo, khác ntan” 

• Cuntỉ đồi nì 


i 

KSÌn 

f II) 

(I)\ 

w I) 

(IV )J COS 


Cung đôi nhau: a và -a 
sin(-cí) = - sina 
cos(-a) =cos a 
tan(-a) = -tana 
cot(-a:) = - cot a 

Cung khác n : ĩt + a và a 
sinO + a) - -sino: 
cos(;r + a) = -cos a 
tan(;r + a) = tana 
cot (n + a) = cota 


Cung hơn kém k2n 
sin(a + k2n) — sina 
cos(a + k2n) = cosa 
tan(a +k2n ) = tana 
cot(a + k2ĩì) - cota 

Cung hơn kém ^: 


• Cung bù: n-a và a 

sin(;r - a) = sin a 
cos(;r -a) --COSa 
tan {ĩt-a) = -tana 
cot (n-a) = -cota 

* Cung phụ ~~~ a và a : 


■ cosa 


■sina 


. 7T 

sin — + a 

ụ , 

( 7T 

cos — + a 

[2 

( 71 „ _ 

tan 1 — + a I = - cot a 

(n 

\ 2 ì _ 


n 

sm| —~a 
2 

n 

cos| —~a 
2 




■ cos a 


■■ sma 


tan — - a I = cot a 

ụ 

(n 

cot —— a = tan a 

[2 ì 
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111 .Các giá trị luợng giác của một sếgóc (cung) đặc biệt 


Độ 

Rcid 

0 ° 

0 

30° 

n 

~6 

45° 

n 

4 

w ^ © 

o 

90° 

n 

2 

120° 

2 n 

T~ 

135° 

3tt 

4 

150° 

5tt 

~6 

180° 

n 

sin 

0 

1 

2 

72 

2 

73 

2 

1 

73 

2 

72 

2 

1 

2 

0 

cos 

1 

73 

2 

72 

2 

1 

2 

0 

1 

2 

_72 

2 

_73 

2 

-1 

tan 

0 

73 

3 

1 

73 

II 

-73 

-1 

_73 

3 

0 

cot 

II 

73 

1 

73 

3 

0 

_73 

3 

-1 

-73 

II 



tìệthútc&bản: 


1) sin 2 x + cos 2 X - 1 


cos X 

4) cot * = 

sin* 

Công thút cẹng : 


2) tan x.cot X = 1 


5) l + tanx = 


cos° X 


3) tan X = 


sinx 


cosx 

6) 1 + cot 2 X = — 1 


sm 2 X 


7) 

sin ( a . + b ) = sin a. cos b + cos a. sin b 

8) sin(a-ồ): 

9) 

cos (a + ố ) = cos fi. cos è - sin íĩ. sin è 

10) cos (a-b) 

11) 

, tan« + tanZ? 

tan(fl + b) — -- 

1 - tan a. tan b 

12) tan (a-b) - 

Công 

thút nhân hai: 


13) 

sin2a = 2sin«.cosíỉ 15) tan 2a- 

2 tan a 

1 - tan 2 a 


tanfl-tanè 
1 + tan a. tan b 


16) cot2 a = 


cot 2 a- 1 


S111 a.cusa --— Iưy cui^a-——- 

l-tan a 2cotữ 

14) cos2 a - cos 2 a - sin 2 a = 2cos 2 a - 1 = 1 - 2sin 2 a - cos 4 a - sin 4 a - (cosx- sinx)(cosxsinx) 


• Công thát nhân ba: (chứng minh trước khi dùng) 

17) sin3fl = 3sinfl - 4 sin 3 a 

- 3tana-tan 3 fl 

19) tan 3 a = - —-=- 

l-3tan 2 a 


18) cos3 a = 4cos 3 X - 3cos a 


20) cot3fl = 


3cot 2 a-l 
cot 3 a -3cotfl 
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Công thát hạ bạc: 

in -2 _l-cos2a 

21) sin a = -—- 


1 + COS2 a 

22) cos a = -—- 


... 2 1-cos2í7 . .. ,2 l + cos2a 

23) tan 2 a - " 24) coV a = 


Công thát biểiđcì tích thành tóhg : 

25) sin a. cos b = ì [sin(fl + è) + sin(fl - ỉ>) ] 

27) cos a.cosb - ^-[cos(a + b) + cos(ữ -ỉ>)] 


1 + cos 2a 


1 r . 


1 — cos2fl 


26) cosa.sinè = ^-[sin(fl + b) -sin(a -&)] 
2S) sin a. sin b — - ^ [cos(ữ + b) - cos (a - b) ] 


Công thát bìấiđổị tnhg thành tích: (Các công thức 33—36 phải chứng minh) 


. a+b a-b 

29) sino +siní7 = 2sin—:—cos—:— 

2 2 

_, _ a + b _ a-b 

31) cosa + COSÍ7 = 2cos—:—cos—:— 

2 2 


55) tan a + tan b = 


sin(a + b) 
cos a.cosb 


. ,_ 0 _ a + b „:„ a ~ b 

30) sina -sinơ = 2cos—:—sin—:— 

2 2 

n..a + b.a-b 
32) cosa -COSÍ7 = -2sin—:—sin—:— 

2 2 

sin(fl - b ) 

cos a.cosb 


34) tan a - tan h = 


sin(ỈH-íĩ) 

55) cotữ + cotồ = ^ 


sin a. sin b 


Mọt sổ- hẹ quả: 


1 . 


57) siní7COSí7 = — sin2fl 
2 

59) 1 + COS ka = 2cos 2 

2 


- „ . sin(è-a) 

5Ổ) cota-cotí? = —— 1 — : —— 
sin asinủ 


38) sin 2 acos 2 a = —sin 2 2 a 
4 

40) 1-cos ka - 2sin 2 

2 


41) 1 + sin kci = 


. ka 

sin-hcos- 


ka 


V 


42) 1-sin ẴM = 


. kci 


ka 


43) sinx + cosx = v2 sin 
45) cos X + sin X = V 2 cos 


, 7t^ 
X + — 

V 4 J 

6 ^ 

X —- 

V 4 J 


sin——cos 
V 2 2 J 


1 . 


47) sin x + cos X = 1- 2sin xcos X = 1 - —sin 2x = — + —cos4x 

2 4 4 

3 5 3 

48) sin 6 x + cosóx = 1 -3sin 2 xcos 2 X = l-^sin 2 2x = ^- + ^-cos4x 


44) sinx-cosx = ->/2 sin X - — 

V 4 ) 

46) cos X - sin X = >/2 cos x + ^-\ 

V 4j 

3 1 


ơ*hưổnạpháp giải toán 


Vấn đề 1. GÓC VÀ CUNG LƯỢNG GIÁC 

Dạnạl. MổLliênhệguừiđậvàrad 

_000_ 


A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Dùng công thức 
Trong đó : 


180.a 


71 


hoặc 


a ■■ 


71.a 

180 


a : là sô đo băng độ của góc hoặc cung 
a : số đo bang rad của góc hoặc cung 
Có thê dùng máy tính bỏ tủi đê đôi đơn vị đo được nhanh hơn. 
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B. CÁC VÍ DỤ 

VD1.1 Đổi số đo của các cung sau sang radian: 54°, 30°45\ 30°, 45°,-60°, 90°,-120°,-210°. 


VD 1.2 


„Á '_ K . . 5 n Aĩt' 5ĩĩ _ 47r 

Đôi sô đo của các cung sau sang độ: ; ——; 5,34; 2,34;r 

5 4 3 4 3 6 3 


c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.1 Đối số đo của các góc sau ra radian: 

a) 15° b) 12°30' c) 22°30' d) 71°52' 

1.2 Đổi số đo của các cung sau ra độ, phút, giây: 

a) ậ b) 1 c) ^ d) ị 

6 16 4 

Dạ/iạ 2. Các bài toán liên quan đến ạóc (cung) lương qiác 

_©GO_ I ___ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

• Sô đo tông quát của cung lượng giác có dạng: a + k2n, (k e Z) 

• Cho góc có số đo /3 tùy ý ta luôn đưa về được dạng a + k2n, (k <= Z). Trong đó -Tt <a <n 
Khi đó ịa\ còn được gọi là sổ đo hình học của góc. 

• Nêu cho góc (cung) có sô đo /3 , muôn xem nó có phải là sô đo của một góc (cung) có sô đo tông 
\ quát trên hay không, ta giảiphưcnig trình Ị3 = a + kln tìm k trên tập z . 

• Nếu hai góc (cung) lượng giác X 1 - a { + m2n và x 2 =a 2 +n2n khi biếu diễn trên đường tròn 
lượng giác có điêm cuối trùng nhau khi và chi khi x 1 —x 2 = k 2n có nghiệm với m,n,k e z . 

B. CÁC VÍ DỤ 

VD 1.3 Tìm số đo hình học của góc: ã) x = b) y = -2345° 
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VD 1.4 Trên đường tròn lượng giác với điếm A(l; o) là gốc, xác định vị trí tia OM của góc lượng 

1K $7Ĩ 

giác a =(OA, OM) trong các mròng hợp sau: « =-750», a = 120«, « = a 











VD 1.5 Cho điếm B ưên đường tròn lượng giác với gốc là điếm A(l; o) sao cho (ơA, OB ) = 60°. 

Tìm thêm 3 góc lượng giác (ơA, OB) có giá trị dưong và 3 góc lượng giác (ơA, OB) có giá trị âm. 


VD 1.6 Trên đường tròn lượng giác có điểm gốc A các cung lượng giác có số đo -Ị -, -Ỵ- có 
điểm cuối trùng nhau hay không ? 


7 K , ,, 

VD 1.7 Cho x = - + kít (k e Z). Tìm các góc (cung) X thỏa 0 < X < n 


c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 


1.3 


1.4 


1.5 


Cho sđ (Ox, Oy) = ^- + kp (ke Z) 

8 

a) Tính k để sđ ( Ox, Oy ) = --• 


b) Giá trị —có phải là một số đo của (ơx, ơy) không ? Tại sao 
8 

Cho sđ(Ox, Oy ) = 33°20' + k360° với ke z. 

a) Định k để sđ(Ox, Oy ) lần lượt là 1113°20' và -686°40'. 

b) Giá trị 946°40’ có phải là sđ (Ox, Oy) không ? Tại sao ? 


Cho x = -^ + k2n (ke Z). Tìm các góc (cung) X thỏa một các điêu kiện sau: 

a) ——— — X^ b) ^-<x<4^ c) -2<x<3 

2 4 2 
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Chuyên đề LƯỢNG GIÁC 


Dạng 3. Dụhg các ngọn cung Lượng giác liên đường U'òn 1Cj 
- © © ó - 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Biêu diên cung lượng giác AM trên đường tròn lượng giác, tức là đi xác định điếm 
cuối Mo, Mi, Mỉ, ... của cung đó trên đường tròn lượng giác. Ta có thế lập bảng: 


k 


-3 

-2 

-1 

0 

1 

2 

3 

4 


p 

AM 


M-3 

M 2 

M-1 

Mo 

Mi 

m 2 

Mì 

m 4 



Chú ý: Cung AM - a + 


kln 


thì sẽ biêu diên được đủng n điêm 


B. CÁC VÍ DỤ 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.6 Trên đường tròn lượng giác gốc A , dựng điếm cuối các cung lượng giác có số đo (k £ Z) : 


p Jt . 2n p n 

b) AM = n + k -- 


a) AM = - + k^r~ 
4 3 

d) AM =^- + k 7 Ị- 
4 3 


e) AM = -150°+ £.90° 


c) AM =60° +kỉ20° 

f) AM=^ + kị 
6 2 


1.7 Trên đường tròn lượng giác, biêu diên các cung có sô đo: -Ỵ ; -60° ; -315°; ~~Ỵ ỉ —• 

Tìm các ngọn cung trùng nhau, tại sao ? 

1.8 Trên đường tròn định hướng, cho ba diêm A, M , N sao cho sđ AM = -Ị , sã AN = . Gọi 

p là điểm thuộc đường tròn đó đế tam giác MNP là tam giác cân tại p . Hãy tìm sđ AP . 

1.9 Tìm công thức tính số đo của các cung lượng giác, biết số đo của chúng thỏa mãn các điều kiện 
sau, với (k,m e Z): 

x = kn 
n 

x = m — 

3 



x = kn 


x = kn 


a) 

n 

X = — 1 - mn 

L 2 

b) 

n 

X = m — 

L 3 

c) < 


Dạnạit. 1)ợdài của một cunạ tròn 

____!_ooo_1___ 


A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Dùng công thức l — R.a 
Trong đó : R: bản kính đường tròn 

a: số đo bang rad của cung 
l: độ dài cung 

Chú ý: Áp dụng vào các bài toán có liên qua đên thực tế 



B. CÁC VÍ DỤ 


VD 1.11 Trên đường tròn có bán kính bằng 20 cm , tìm độ dài của các cung có số đo sau: 

3 JC r , y 

15"; 25»; y; 2,45 ựlnh chính xác đến hàng phần ngàn) 


VD 1.12 Hai người số ở trên cùng một kinh tuyến, lần lượt ở 25° vĩ nam và 10° vĩ đô nam. Tính 
khoảng cách theo đường chim bay giữa hai người đó. Biết bán kính của Trái Đất là 6378 km . 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.10 Bánh xe của người đi xe đạp quay được 11 vòng trong 5 giây. 

a) Tính góc (độ và rad) mà bánh xe quay được trong 1 giây. 

b) Tính độ dài quãng đường mà người đi xe đã đi được trong 1 phút, biết rằng đường kính bánh 
xe đạp là 680 mm . 

1.11 Một xe ôtô biết bánh xe có đường kính 120 cm . Neu xe đó chạy được 100 km thì bánh xe quay 

được bao nhiêu vòng ? 

1.12 Một chiếc đòng hồ có ki m giờ dài 2, lm ; kim phút dài 2,5 m. 

a) Hỏi sau 45 phút mũi kim giờ, mũi kim phút vạch nên được các cung tròn có độ dài bao nhiêu 
mét? 

b) Giả sử hai kim cùng xuất phát cùng vị trí khi tia o.x chỉ số 12. Hỏi sau bao lâu thì hai kim 
trùng nhau lần 1 ? trùng nhau lần 2 ? 


Dạnạ5. Tính các giá trị Lưựnạ giác của mội cunạ khi 
biầ mọt giá tụiubiiạgiáccủanữ 

_QOQ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


• Sử dụng 6 hệ thức cơ hàn đã nêu trong phân tóm tăt lí thuyết. 

• Chú ý sử dụng bảng dâu của hàm sô lượng giác đê loại đi những giá trị không hợp lí. 

B. CÁC VÍ DỤ 


VD 1.13 


Cho sina = 



( 3;r^ 

n<a <—— 

l 2 


. Tính cosa , tana và cota 


VD 1.14 Cho tan a = — 2. Tính: a) A = 


2sin a +3cosa 
3sina -2cosa 


b) B = 


sin 2 a + sin a cos a - 2cos 2 a 
l + 4sin 2 a 
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# ^ 1 \ T-» • 6 6 

VD1.15 Cho sina + cosa = m và < a < n . Tính: a) A = sina -cosa b) B = sin a + cos a 


c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.13 Tính các giá trị lượng giác của cung a biết: 


, ._ 1 

a) sin a = — 

3 

V _ v 71 

c) tan a = -2 và -- < a < n 
2 

v 71 

e) sin a = 0,8 và -7- < a < n 
2 

\__ v/3 V . f\ tĩ « 

g) cosa = - 7 - và < a < 0 ---<a <0 
s 2 2 2 


1 \ _ 2 V _ r\ 

b) cosa = —j= và -—<a < 0 
V5 2 

„ 3 n 

d) cot a = 3 và n < a < —— 

2 

f) tana =3 và 180° < a < 270 c 


2 

h) cot a = ^ và 0° < a < 90° 
3 


1.14 Cho sin X + cos X = m với 90° < X < 180° . Tính theo m : 

a) sinx.cosx b) sinx-cosx c) sin 3 x + cos 3 x 

d) sin 4 x + cos 4 x e) sin 6 x + cos 6 x f) tan 2 x + cot 2 x 


1.15 Cho sin x.cos x = n . Tính theo n : 

a) sin x.cos X b) sin X - cos X c) sin 3 X + cos 3 X 

d) sin 4 x + cos 4 x e) sin 6 x + cos 6 x f) tan 2 x + cot 2 x 

1.16 Cho tanx-cotx = m . Tính theo m : 

a) |tanx + cotx| b) tan 2 x + cot 2 x c) tan 3 x-cot 3 x 

9sin X 4- cos X 

1.17 a) Cho tan X = - 2 và 90° < X < 180°. Tính A = ' 

cosx-3sinx 

b) Cho tan x = -2 . Tính B = — -—-. 

3sinx-2cosx 

s ._1 „ tanx + cotx 

c) Cho sin X = —. Tính c = -——- 

3 tan X - cot X 

« m. _ 0 Tí . sin 2 x + 3sin X.COSX-2COS 2 X 

d) Cho cot x = -3. Tính D = --— - 

l + 4sin X 

V . _1 m/ 1 3sin 3 x-2sinx + cosx 

e) Cho tan X = —. Tính E =---—--— 

2 cos x + 2sinx.cos X 

ĩ) Cho cosa = -ị và 180°< X< 270° . Tính F = ì + {ãnx . 

5 1 - tan X 

X ._3 n _ cotx + tanx 

g) Cho sin a = — và 0 < X < —-. Tính G = — ; ——-. 

5 2 cot X - tan X 

1 * *_ 0 sin 2 x + 2sin X.COSX-2COS 2 X 

h) Cho tan X = -3 . Tính H = — ~ - - — ----— 

2sin x-3sinx.cosx + 4cos X 
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D ạnạô. Rút QỌỉi-Chúiiạminh 

QQQ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

• Sử dụng linh hoạt các công thức cở bản từ 1 đên 6, các phép biên đôi đại 
số, sử dụng các hằng đăng thức đáng nhớ đế rút gọn và chứng minh. 

B. CÁC VÍ DỤ 

VD 1.16 Chứng minh: 

12 

a) 3(sin 4 .T + cos 4 x)-2(sin 6 x + cos 6 x) = 1 b) ---cot 4 ;c = ^r-1 

v ’ v ’ sin X sin X 


VD 1.17 Chứng minh giá trị các ì 
a) A = cos 4 .r(2cos 2 x-3) + sin 4 x 

TÍổu thức sai 
2sin 2 x-3 

1 không phụ thuộc vào giá trị của x: 
b) B = 3(sin 8 x-cos 8 -V^ + 4(cos 6 x-2sin 6 X 

+ 6 sin 4 X 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.18 Rút gọn các biếu thức lượng giác sau: 

2cos 2 x-1 


sin x + cosx 
cos X 


c = tmx + - 

1 + sin X 

E = (l + sin^:)tan 2 .ií:(l-sinx) 

G = (cot X + tan x) 2 - (tan JC - cot x) 2 


K = 


p = 


2 cos 2 x-1 


(3k 0 ^ 

—-<x <2n 

l 2 J 


cos X - Vtan 1 x-sin 2 X 

File Word liên hệ toanhocbactrungnam@ gmail.com 


„ sin X + tan 

B = -—— -sin xcosx 

tan X 

^ cos X. tan X 

D =-—^- cosxcot X 

sin X 

sin 2 cos 2 X 


F = 1- 

1 + cot X 1 + tan X 

H = sin 3 X (l + cot x) + cos 3 X (l + tan x) 


1 -sin 2 jcj 

cot° x + l-cot 9 X 


F = 

/l + sin;c 

|l-sinx 

( n ^ 

0< x< — 

l 2 ) 


T — 

V 1-sin JC 

V1 + sin X 



■yjsin 2 x{] 

+ cot x) + cos 2 .T(l + tanx) 

N = 


cos x-sin X 
sin 4 X + cos 4 X - sin 2 X 

_Ị_ 

sin X - -y/cot 2 x-cos 2 X 

1 + cosư (l-cosx) 

sin X sin 2 X 


-1 

ịn < X < 2tĩ) 
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Chuyên đề LƯỢNG GIÁC 


1.19 Chứng minh các đăng thức lượng giác sau: 
a) sin 4 x + cos 4 x = l- 2 sin 2 x.cos 2 x 
c) tan 2 x-sin 2 x = tan 2 x.sin 2 x 

e) sin 4 x-cos 4 x = 2 sin 2 x-l 

1 - sin X cos X 


g) 

i) 


cos X 
tan* 


1 + sin X 
cot 2 x -1 


= 1 


1-tan X cotx 

tan X + tan y 


k) tan X tan y 

m) 


cot X + cot y 
l + 2 sinx.cosx tanx + 1 


sin 2 x-cos 2 X tanx-1 


N cosx . , 1 

o) —— btanx = 


q) 

s) 


cos X 
1 


1 + sin X 
1 + tan 2 X 
l-tan 2 x cos 2 x-sin 2 x 
cos X + sin X . 3 


cos 3 X 


= tan 3 X + tan 2 X + tan X +1 


. l-cos 2 X , 1 

u) —;-btanx.cotx = 


1 -sin X 


w) 


sin 2 X 


cos X 
sinx + cosx 


b) sin 6 x + cos 6 X = l-3sin 2 x.cos 2 X 
d) cot 2 x-cos 2 X =cot 2 x.cos 2 X 
cot 2 x-sin 2 x 


cot 2 x-tan 2 X 


= sin 2 x.cos 2 X 


,. tan X sin X 
h) ——-= cosx 


j) 

1) 


sin X cot X 

sin X + cos X -1 _ cos X 

sinx-cosx + 1 1 + sinx 

1 + sin 2 X , „ 2 

= 1 + 2 tan X 


1-sin 2 X 


. 1-2cos 2 x ,2 .2 

n) —---— = tan X - cot X 


p) 

r) 

t) 

V) 


sin x.cos X 
tan 2 x-tan 2 y _ sin 2 X- sin 2 y 
tan 2 x.tan 2 y sin 2 x.sin 2 y 

sinx + cosx -1 2 cosx 


1 -cosx 

sinx 


sin X - cos X + 1 


cosx 


1 + cot 2 X 


sinx + cosx cosx-sinx l-cot 2 x 


íl + sinx ỉl-sinx 
' 1 -sinx Vl + sinx 


sinx-cosx tan 2 x-l 


= sin X + cos X x) 1 + tan X + 


1 


= 4 tan 2 X 


Y,_ 1 

1 + tan X- 

cosxA cosxy 


= 2 tanx 


y) sin 2 x.tanx + cos 2 x.cot x + 2sinx.cosx = tanx + cot X 

z) 1 + sin X + cos X + tan X = (l + cos x) (l + tan x) 


1.20 Chứng minh rằng giá trị của các biểu thức sau không phụ thuộc vào giá trị của X, y: 

a) (cotx + tanx) 2 -(cotx-tanx) 2 b) cos 2 x.cot 2 x + 3cos 2 X -cot 2 x + 2 sin 2 X 

c) 2(sin 6 x + cos 6 x)-3(sin 4 x + cos 4 x) d) 3(sin 8 x-cos 8 x) + 4(cos 6 X- 2sin 6 x) + 6sin 4 X 

e) 2cos 4 x-sin 4 x + sin 2 x.cos 2 x + 3sin 2 X 

f) 2(sin 4 x + cos 4 x + sin 2 x.cos 2 x) -(sin 8 x + cos 8 x^ 

g) sin 2 x(l + cotx) + cos 2 x(l-tanx) 

h) sin 6 X + cos 6 X- 2sin 4 X-cos 4 X + sin 2 X 

i) sin 2 x.tan 2 X + 2sin 2 X- tan 2 x + cos 2 X 

j) sin X + v/sin 4 x + cos 2 x.sin 2 X, n < X < 2n 

, x cot 2 x-cos 2 x sinx.cosx 

k ) --+— ' ' 

cot X cot X 

l) Vsin 4 x + 4cos 2 X + A/cos 4 x + 4sin 2 x 

2 cotx + 1 

m) -- + ———f 

tanx-1 cotx-1 

n) sin 8 x + cos 8 x + 6sin 4 x.cos 4 x + 4sin 2 x.cos 2 x(sin 4 x + cos 4 xj + l 
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Dạnạĩ. Các ỏcụiạ toán khác 

— __ oob __ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


• Tính giá trị lượng giác của một cung (góc) có sô đo khá lớn ta thường biên đôi chúng về 
dạng X - a + kin hoặc x = a° + k 360° rồi sau đó áp dụng: 

“ a và a + kln có điếm ngọn trùng nhau nên có giá trị lượng giác như nhau ” 

• Xét dấu một biêu thức lượng giá là ta biêu diên điêm cuối của cung lượng giác đó lên 
đường tròn lượng giác rồi xem nó thuộc góc phần tư thứ mây đê suy ra dâu (dùng bảng 
xét dâu trong phân tóm tăt lí thuyết) của nó. 

B. CÁC VÍ DỤ 


VD 1.19 Tính giá trị của góc (cung) lượng giác sau: 

225°; -1575°; 750°; 510°; ^ 

3 


117T 10;r 17;r 

~6~’ 3~ ; 3~~ 



225° 

-1575° 

750° 

510° 

5n 

T 

\\n 

6 

1Ơ7 T 

3 

ỈTtĩ 

3 

sin 









cos 









tan 









cot 










7T / \ 71 

VD 1.20 Tính giá trị lượng giác của các góc sau với k nguyên dương: a) -y+ (2 k + í)n b) -Ị + kĩt 
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Chuyên để LƯỢNG GIÁC TA 



c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 


1.21 Tính sina và cosa biết: 


17 n 17tz: 

a) a = -675° b) « = -390° c) a = d) a = -^~ 


;r Ẵ . 7 

1.22 Cho 0 < a < - ■. Xét dâu các biêu thức sau: 
2 


a) cos(a + ;z:) 

3n^ 


b) tan(a-7z:) 


a -- 


V 8 , 

1.23 Xét dấu các biểu thức sau: 


e) cot 


a -- 


271 - 


d) cos 
Xét dấi 

a) sin50°.cos(-30°) 
d) sin(-190°).cos(400°) e) tantan 


5 J 

b) cotl20°.sin(-120°) 

>7T 

5 ~ 


1.24 Tìm a , biết: 

a) cos a = 1 

<=> 

b) cos a = 0 
<=> 

c) cosa = -I 
<=> 


d) sin a =1 
<=> 

e) sin a = 0 
<=> 

f) sina=-l 
<=> 


( 


c) sin 


f) sin 


2 n 
a + —— 

V 5 J 

f 6n^ 
a-- 


. 7 J 

c) sin200°.cos(-20°) 
„ An ,\\n 



cos 
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Vắn đề 2. CUNG LIÊN KÉT 

D ạnạĩ. Tính các giá tĩỊluựnạgiác củamôtcunạ 

bằng cách rút về cung phẩn tư thứ nhất 

— _000_ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

• Dựa vào định nghĩa và các công thức quy gọn góc đã biết, kêt hợp với dâu của các giá trị 
lượng giác đế suy ra kết quả. 

-4n -2n 0 í n V 471 

2 2 

• Nêu gặp biêu thức phức tạp, ta cân rút gọn trước khi tính. 

• Ghi nhớ các trường hợp thường gặp sau đây: 

71 71 r 

-a; —~a; — + a; K-a; K-a; a + k2n; a-k2n 

2 2 

B. CÁC VÍ DỤ 

VD1.22 Tính a) sin930°; b) cosll40° c) tan750° 


(n ^ 


^3 n ^ 


-X 

; c) cot 

- X 


u ) 


l 2 ) 



c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.25 Tính các giá trị lượng giác của cung a biết: 


a) a = 3180° 
3172 

e) a = —— 


b) a = -1380° 

A „- lln 

f) a = — 


c) a = 480° 
15;r 

g) a=^~ 


1.26 Tính: 

a) sinl50 c 
29ĩĩ 


cosl35°; 
2017TT 


tan 


2 n 
3~’ 

f 159tt 


sin-; 

6 

cos-; 

3 

tan 

xỉ- 

1 

sin 210 °; 

cos225°; 

tan 240°; 

sin 330°; 

cos420°; 

tan 300°; 

sin 300°; 

cos330°; 

tan 315°; 


d) a = 2010 ° 

., _ 11 ^ 
h) a = — 

3 



( 

cot 


V 


( 

cot 


11572: 

6 

77r3 


V 6 ) 

cot750° 

cot315° 


) 
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D ạnạ2. Tính giá trị biẩiUìútlu&nạgiác 
oòo 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Dựa vào định nghĩa và các công thức quy gọn góc đã biết, kêt hợp với dâu của các giá trị 
lượng giác đế suy ra kết quả. 


-4ĩi 


-2n 


0 ĩ * ụ 2% 
2 2 


4tc 


Nêu gặp biếu thức phức tạp, ta cần rút gọn trước khi tính. 

Ghi nhớ các trường hợp thường gặp sau đây: 

71 71 T 

—a; —~a; — + a; K-a; K-a; a + k27r; a-k27r 
2 2 


B. CÁC VÍ DỤ 


2 Tí 2 2 7T 2 1 2 2 


VD1.24 Tính Ẩ = cos -f + cos — + COS _ + cos 

3 6 9 18 


+ COS 


_ - + COS 

18 9 


VD 1.25 Tính B 


(cot 44° + tan 226°). cos 406° 
cos316° 


-cot72°.cotl8° 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.27 Tính giá trị của các biếu thức lượng giác sau: 

B = cos 


, _ . 137T . 16;r - 5ĩĩ 

A = 2sin — + COS — -3tan^— 
3 6 4 


c n ^ 


c = 2 sin 390° - 3 tan 225° + cot 120° 


D = 


V 6y 

sin 130°-cos 220° 
cos50°.cot320° 


- . 2 n . . n . 

-2 sin — + 4 sin — .sin7T 
3 5 


E = 


1 


2sin 2550°.cos(-188°) 


sin (-234°)-cos 216° 

F =— --——-tan 36° 


tan368° 2cos638° + cos98° sinl44°-cosl26° 

G = 2tanl095 0 + cot975° + tan(-195 0 ) biết tanl5°=2-V3 

1.28 Tính giá trị của các biếu thức lượng giác sau: 

A = tan20°. tan 45°. tan70° B = cot25°.cot45°.cot65° 

c = tan5°.tan45°. an265° D = tanl 0 .cot2°.tan3 0 .cot4°... cot88°.tan89 c 

E = sin 2 70° + sin 2 45° + sin 2 20° F = tan 20°.tan 70° + s cot 20°cot 70° 

ơ = tan 1 °tan2°tan3°...tan88°tan89° H = cot585°-2cosl440 0 + 2sinll25° . 

I = cos 0° + cos 20° + cos 40° + cos 60° +... + cos 160° + cos 180° 

J = tan 10°.tan 20°.tan 30°.tan 40°.tan50°. tan 60°.tan 70°.tan80° 

K = sin 2 10° + sin 2 20° + sin 2 30° +... + sin 2 170° + sin 2 180° 

L = sin825 0 -cos(-15 0 ) + cos75 0 .sin(-195°) + tan 155°. tan 245° 


Dạnạ3. Rút qọti-Chúhạminh 

___ ữỏ © ____ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


• Sử dụng cung liên két đê đưa vê các giá trị lượng giá của cùng một cung 
(góc) để rút gọn. 

• Chú ý sử dụng các biên đôi đại sô đã biêt. 


B. CÁC VÍ DỤ 



( 37T ^ 


( 3ĩĩ^ 


( 3ĩt^ 


( 3ĩĩ^ 


VD 1.26 Rút gọn các giá trị lượng giác sau: sin 

a — —— 

, cos 

a — —— 

, tan 

a- — 

, cot 

a- — 



l 2 ) 


l 2 ) 


\ 2 ) 


l 2 ) 
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2cos n ^~ x 

\/n 1 07 Dilt <rnn. A- ^2 J 

/ 

sin 

V 

n 

— + X 

2 J 

tan(^-x) 

VLS 1 .*.! 1VUI 6V 11. / > , 

n 

cot — + x 

u 

^ Vy \J l3 JX 

sin (tĩ-x) 


VD 1.28 Rút gọn: B = 


sin -^ + a tan ^- +Ị3\ sin -^--(3 cot 7 Ị- + a 

u J \2 u H J u y 

/_ o) cosịlĩĩ - B)tm(7ĩ-a) 

cos(7z--a )cot — -[3 \ r J \ ) 

V 2 


+ cot Ị3 (cot Ị3 - tan Ị3 ) 


VD 1.29 


Rút gọn: c = sin 


(571 ^ 


(13 n \ 

- a 

-cos 

- a 

l 2 J 


l 2 J 


3sin(a -57z-)-2sina -cosa 
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VD1.30 Chứng minh: a) sin 2 10° + sin 2 20° + ... + sin 2 70° + sin 2 80° = 4 

b) cos 4455° - cos 945° + tan 1035° - cot (-1500°) + 1 = 2 


c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.29 Rút gọn các biểu thức lượng giác sau: 


A = cos 


_+x 
V 2 


+ cos(27T - jc) + cos(37r + x) 


B = 2 cosx-3cos(7T -x) + 5sin 


(In ì 


(3n \ 

- X 

+ cot 

—— X 

l 2 J 


l 2 ) 


c = 2sin 


n 


\ 


—+ x 
2 y 


D = cos (57T - x) - sin 


3n 


- + x 


\ 

' 3n \ 


^7T ^ 

+ sin 


+ COS 

— + X 

/ 

V 2 J 


V 2 J 

\ 

(3k " 



+ tan 


+ cot 

3^ - xì 


l 2 , 


\ / 


)-cos 

^;r 3 

—-X + cot(2;T-0 + tan 

^3^- ^ 

— - X 

/ 

\ 

V 2 7 

f 37?^ 

(n 7 


V 2 y 

f 3 n ^ 

+ sin 

X - 

+ 

1 

I 

1 

.cot 


/ 

l 2 ) 

V 2 J 


l 2 J 


G = cos 


n 

—+ x 


+ cos {lĩĩ - x) + sin (7T - x) + cos [k + x) 


(;r+ x)-5sin 

(n ^ 


(3n s 

- X 

+ cot 

- X 

V / 

1 2 J 


l 2 J 


I = cos(;z: -x)-2sin 
J =3sin 

sin(;r + x). 

K = ---— 


3ĩi 


- + X 


+ tan 


3 n 

—— X 

2 J 


+ cot{ln -x) 


( In > 

-2cos( 

_ \ 

( 3 k'' 


' 5n ^ 

X - 

3n - X + tan 

X - 

+ cot 


l 2 J 

V 

/ 

l 2 J 


V 2 J 


• COS 


í 7ĩ^ 
X- — 


• tan (7^- + x) 


cos(57z- -x).sin 


3 n 


+ x 


L = sin (l 3n + x) - cos 


\ 

9 n 


■ tan (2^- + jc) 

+ cot(12^ - x) + tan 


5n 
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( 2n ^ 


(Sn ^ 


f In ì 


(9n ' 

sin 

—+ x 

+ sin 

— + x 

+ tan 

-X 

+ cot 

—- + x 


l 2 J 


l 2 ) 


l 2 ) 


l 2 J 


N = cos (1710°x) - 2 sin (x - 2250°) + cos (x + 90°) + 2 sin (720°x) + cos (540° - x) 
í\9k 


tan 


0 = 


^-xj.cos(36;r-x).sin(x-5;r) 
sin ^-x\cos(x-99;r) 


2 -xj.cos(x-99;r) 
p = sin (7T + x) + sin (2n + x) + sin (3ĩt + x) +... + sin (l00;r + x) 


1.30 Chứng minh: 

a) sin 

b) tan 

1.31 Chứng minh: 


í 




l 2 J 


í ĩ 

í 


= < 

l 2, 

1 


(-1)" sin a khi k = 2 m 


( k,m e z) 


1 tan a khi k = 2 m 
-cota khi k = 2m + 


( k,m e z) 


a) sin 


' , 85tz: 

V 2 . 


+ cos {291 n + x) + sin 2 (33ĩĩ + x) + sin 2 


X — 


2)71 


b) sin(x + ír/) + sin(x + 2í3) + sin(x + 3ứ) + ... + sin(x + 100í2) = 0 
1.32 Tìm cosx nếu biết: sin 


( n ^ 

. n 


X- 

+ sin — = sin 

x + — 

l 2J 

2 

l 2 J 


Dạng l ỉ. H ệ Ihức lương Uong lam giác 

_1_oob -_-_ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Cho AABC, ta có các kêt quả sau: 
c |A + .B + C = 7ĩ|=>0<A,g,C<7ĩ 


✓ 


A B c _n 
2 2 2 - 2 


_ A B c 71 
■ 0 < < ~~ 
2 2 2 2 


c A +B và c ; B + c và A; A + C và B là các cặp góc bù nhau. 
A B . c B 


, ~ ~ - c . A' A c . B „ . , , 

V — + — va—;— + — và—;— + —và — là các cặp góc phụ nhau. 
22 222 222 2 


Sử dụng các hệ thức lượng trong tam giác khi cân thiết. 


B. CÁC VÍ DỤ 


VD 1.31 Cho A , 7?, c là các góc của tam giác. Chứng minh các đắng thức sau: 

a) sin(A + fí) = sinC 

b) cos(A + 7?) + cosC = 0 

N . A+B c 

c) sin 1 —— = cos — 

2 2 

A + B . c 
d) cos -—— = sin — 

2 2 

e) cosC + cos(A + Z? + 2C) = 0 

f) cos(A-5) + cos(27? + C) = 0 
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VD 1.32 Cho A, B, c, a, b, c lần lượt làcác góc và các cạnh của tam giác. Chứng minh: 


a) a 2 .cot 2 A-b 2 .cot 2 [A + C) = b 2 -( 


b) b 


cos 


B + C-A 


+ COS 


A + B-C 


= (a + c)sin B 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.33 Chứng minh rằng trong ÀABC ta có: 


, . . 3 A + B + c _ 

a) sinA + cos-—-= 0 


. A B + c . 

b) tan —.tan—-— = 1 
2 2 


c) tan(2A + B + c) = tan A 


d) cot(A + ổ) + cotC = 0 


l-sin 2 (A + 5) 

e) _ v _ L _ +1 = . 

1-cos 2 (A+B + 2C) 


1 


COS" 


A+B-C^ 

2 J 



( A-B ' 



tan 


= cot 



l 2 ) 


l 2 J 


1.34 Cho A, B, c, a, b , c lần lượt là ba góc và ba cạnh của A ABC . CMR: 


a) a 2 cot 2 A-b 2 cot 2 [A + C) = b 2 -a 2 

b) a 2 cot 2 A + b 2 cot 2 B + c 2 cot 2 c = a 2 cot 2 [B + c) + b 2 cot 2 (c + A) + c 2 cot 2 (A + B) 


,_ A + c — B / N. 

c) acos---= osin(Z? + Cj 


d) a.sin(A + B + 2C) = c.cos 


3A + B + C 


e) b 


cos- 


B + C-A 


+ COS- 


A + B-C 


+ ị^ũ + sin (A + 2 B + c ) — 0 


Vấn đề 3. CÔNG THỨC CỘNG 


Dạng 1. s ử úụnạ trục tiếp các cốnạthút đểtúứi hag đơn giản bimtkút 

___oóo_ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


• Tính giá trị của một biêu thức 

• Rút gọn hoặc đơn giản một biêu thức 

• Cân chú ý phân tích các sô đo cung lượng giác qua các cung liên quan 
I đặc biệt đã biết như: 0°, 30°, 45°, 60°, 90°. 

B. CÁC VÍ DỤ 

VD 1.33 Không dùug máy tính, hãy tính những giá trị sau: 

a) A = cos25°cos5 0 -sin25 0 sin5° b) B = cos38°cos22 0 -sin38 0 sin22° 

c) c = sin36 0 cos6 0 -sinl26 0 cos84° d) D = cos75° 
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9 7T 3 3 TC 

VD 1.34 a) Cho sin a = , -- < a < n và cos B =---, -- 7 - < B <-n . 

3 2 4 2 


Tính sin (a + p ), cos (a + p ), sin (a - yỡ), cos (a - p ) 


. 9 37J- 

b) Cho sin a = - —, n <a < — . Tính tan 
11 2 


n 


--a 


V D 1.35 


a) Cho sin a -sin B = 4, cos a -cos B = — ■ Tính cos ịa- 

3 2 v 

b) Tính tan 2a và tan 2yỡ, biết tan (a + yỡ) = 8 và tan (a - Ị5 ) = 5 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 


1.35 Tính giá trị lượng giác của các cung có số đo sau. 


a) -15° ; 

1.36 Tính: 

a) sin 3045° ; 


, , 5ĩĩ 
b) 

12 


c) 


137T 

~Ĩ2 


b) cos 


857Í 

12 


c) tan 


KBtí 

12 


3 , n __ ( n ^ 


1.37 a) Biết sin a = — và — < a < n . Tính tan a + — , 

5 2 l 3 ) 

b) Biết tan a = V 2 và 0° < a < 90° . Tính cos (ữ + 30°) . 

, . 4 8 

c) Biết sin a = -2 , 0° < a < 90° , sin b = -^~ , 90° <a< 180°. 

5 17 

Tính cos(a+ố) , sin(u-ố) , tan ịa + b). 

d) Cho 2 góc nhọn a và b với tan a = 2 ' tan a = \' a + b ■ 


d) 


197T 

~Ĩ2 


d) cot 


299 n 
12 
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e) Biết tan 


f) Biết cot 


( n 3 
a + — 

4 J 


= m với m^-ỉ. Tính tan a . 


5n 


— CI 


g) Cho a-b = —. Tính: A = (cosa+ cosb) + (sina+ sinZ?) J 

5 = (cosa + sin7>) 2 + (cosồ-sina) 2 

h) Cho cosa = ^ và cosồ = ^-. Tính cos(a+Z?).cos(a-&). 

i) Cho a, b> 0, a+b = ^~ và tan a.tanb = 3-2^2 . Tính: 

4 


\ 

( n ^ 

= m . Tính tan 

a + — 


l 4 J 


tan ứ + tan b 


tan a , tan ồ rồi suy ra íỉ và ồ . 
3^3 


j) Cho X + y = 60° và tan X + tan y = —Ị—. Tính tan X, tan y . 

k) Tính tan (a +45°) theo tan a . Áp dung : Tính tan 15°. 

1.38 Tính: 


a) A = 


1 +tan 15° 
1-tan 15° 


b) B = sinl5° + —--COS15 0 

3 

c) c = cos(-53)°.sin(-337°) +sin307 o .sinll3° 

d) D = cos68°.cos78 0 + cos22 0 .cosl2 0 + cosl90° 

e) E = sinl60 0 .cosll0 0 + sin250 0 .cos340 0 + tanll0°.tan340 c 



( n 3 


( n 3 


( n 3 


( 3 n' 

cos 

X- 

• COS 

x + — 

+ COS 

x + — 

■ COS 

X + —— 


l 3J 


l 4j 


l 6 ) 


V 4 / 


1.39 Đơn giản các biếu thức: 

cos {a + b) + úĩ\aúĩ\b 

a) A = -7-TY—--T 

cos (a - b J - sin a sin b 

sin(íỉ-ồ) + 2cosasinỀ> 

c) C = ^ - \ . —— 

2cos a cos b - cos ịa-b) 

1.40 Đơn giản các biếu thức: 

2sin(a + ồ) 


sin (a + ồ) + sin (íS - b ) 

b) B = — — -— ị —7— -—r 

sin [a + b) - sin [a - b) 

cos(45° + x)-cos(45°-x) 

) sin (45°+ x)-sin (45°-x) 


-- tanồ 


a) A = - 

cos(a + Z?J + cos(a-Z?J 

b) B = cos(x + y).cos(x-y) + sin 2 x 

c ) c = cos (íỉ + b ). (l + tan a tan ồ) - cos (<3 - b ). (l - tan a tan ồ). 

Dạnạ2. Onứhạ minh đẳr\q thút 

’ ___ooo__ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Áp dụng các công thức cộng thích hợp để: 

• Biên đôi vế này thành vê kia 

• Bên đôi hai ve cùng băng một đại lượng. 

• Biến đoi đang thức tương đương với một đắng thức đúng, ... 
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B. CÁC VÍ DỤ 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 


1.41 Chứng minh: 

a) sin x + cosx = sin 

b) sinx-cosx = sin 
1 + tan a ( 


f n ^ 
x + — 

4 J 


= V2 


cos 


n 

X - 


V 


c) 


1 - tan a 


= tan 


n 

X - 

V 4y 

\ 


= -j2 


cos 


f 7Ĩ^ 

x + — 

4 


V 

.. 1-tana , ^ 

d) -= tan 


1 + tan a 


Jt 
— + ũ, 

4 

n 

- a 


V 


e) sin(a + b).cos(a-b) = sina.cosa + sinb.cosb 

f) sin (íỉ +ố).sin (íí - ồ) = sin 2 a - sin 2 b = cos 2 b - cos 2 a 

g) cos (a+b ).cos (a -b) = cos 2 a - sin 2 b = cos 2 b - sin 2 a 


h) sin 


í n y 

—+ũ 

4 


-sin 


V 


n 

— ~a 

4 


= \Ỉ2si 


sma 


cosa + sina . 

i) — 7 — = tan 

cosa-sina 


í n ^ 

-f + a 

4 


j) tan(a-ố)-tana-tanồ = tan«.tan£>.tan(a + ồ) 

,. tan a + tan b tan a - tan b 

k) —————--————— = -2tanatanơ 

tan (a+b) tan (a-b) 
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Chuyên để LƯỢNG GIÁC 

1.42 Chứng minh rằng: tan JC + tan 2x - tan 3x = - tan X. tan 2x. tan 3x 

Áp dụng tính : A = tan62°.tan54°-tan62°.tan26°-tan54°.tan26° 

1.43 Chứng minh: 

a) tan a. tan b = ^, nếu cos(a+è) = 2cos(a-ỉ>) 

b) tan(a + z?) = 2tana, nếu 3sin& = sin(2a+ &) và a , a + b ^ 90° + kl80° . 

c) tan (ữ + ồ) = 3 tan b, nếu sin(íỉ + 2Ế>) = 2sinứ 

d) Neu sinồ = sin(2a + ồ) thì tan(a + Ề>) = tan 2a 


d) Neu cos(a+ố) = 0 thì sin(tf + 2ồ) = siní 2 


e) 


Neu tan a. tan b = 1 thì 


sin 2 a = sin 2 b 
cos2 a =-cos2 b 


Dạnạ 3. Chúìiạ minh một bíẩi thút hhônạ phụ thuộc đổi đẩ 

Oữữ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

• Chứng minh một biêu thức lượng giác M không phụ thuộc vào giá trị đôi sô X của 
góc đang xét ta rút gọn biêu thức M cho đên khi trong biêu thức không còn X. 

• Như vậy: biêu thức M không phụ thuộc vào đôi sô X. 

B. CÁC VÍ DỤ 

VD 1.39 Chứng minh rằng giá trị của biểu thức sau không phụ thuộc vào giá trị của X : 



( n 3 


( n 3 


( 


( 37X^1 

cos 

X - 

■ COS 

x + — 

+ COS 

x + — 

■ COS 

x + — 


l 3j 


l 4J 


l 6; 


l 4 ) 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.44 Chứng minh giá trị của biếu thức sau không phụ thuộc vào giá trị của X : 
a) A = sin 2 x + cos 


f n 


(n ^ 

—+ x 

• COS 

- X 

\3 ) 


13 J 


b) B = sin 2 X + sin 2 (60° + x) + sin 2 (x- 60°) 

c) c = cos 2 x + cos 2 (120° + x) + cos 2 (120°-x) 

d) D = cos 2 x + sin(30° + x).sin(30°-x) 


e) £ = sin 2 X + sin 2 


2tĩ 


\ 


- + x 


+ sin 


71 

— + x 


2n 


■ — X 


+ COS 


n 

--X 



l3 



13 






( 713 


( 



2713 



tan X. tan 

x + — 

+ tan 

X + 

— 

.tan 

X H - — 

+ tan 

X H -— 


l 3 J 


V 

3 J 


V 3 ) 


l 3 J 


• tanx 


Dạng y. H ệ Uiức lưựng Bong lam giác 
_ 1 _©©©__-_ 


A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Cho AABC, ta có các kêt quả sau: 

y 


A + B + c = n => 0 < A, B. c < n 


■/ 


A B c _n 
2 2 2 - 2 


„ A B c n 

=>0<-r,— 

2 2 2 2 


c A + B vàC; B + C và A;A + C và B là các cặp góc bù nhau. 

, A B . c B c . A A c . B ls , ” , , , 

V — + — va—;— + — và—;— + —và — là các cặp góc phụ nhau. 
22 222 222 2 

Sử dụng các hệ thức lượng trong tam giác khi cần thiết. 


B. CÁC VÍ DỤ 


VD1.40 Cho tam giác ABC . Chúng minh các đăng thức sau: 

a) sinổcosC + sinCcosổ = sinA b) cosAcosổ-sin AsinB = -cosC 

'_,_A B c B c ^ A , 

c) sin—= cos—cos —-sin —sin— d) tan —tan —+ tan —tan —+ tan —tan —= 1 

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 
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VD 1.41 


Cho A ABC thỏa: ———— = ——— H ——. Chứng minh rằng: A ABC vuông. 

sin B sin c cos B cos c 


c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.45 Chứng minh rằng trong A ABC ta có: 

a) sin A = sini?.cosC + sinC.cosi? 

b) cos A = sinB.sinC-cosB.cosC 

. A B c . B . c 

c) sin —= cos—cos —-sin—sin — 

2 2 2 2 2 

A B c c 

d) cos — = sin — cos —— cos—sin —— 

2 2 2 2 2 

e) sin 2 A + sin 2 5-sin 2 c = 2sin A.sin5.cosC 

f) cos 2 A + cos 2 B + COS 2 c = 1 - 2cos A.cos5.cosC 

, . 2 ^ . 2 B . 2 c , - . A ■ B c 

g) sin —+ sin —+ sin — = l-2sin —.sin —.cos — 

2 2 2 2 2 2 

h) tan A + tan ổ + tan c = tan A. tan tan c (AABC không vuông) 

A 5 c A B c 

i) cot — + cot — + cot — = cot—.cot—.cot — 

2 2 2 2 2 2 


j) cot A.cot B + cot B.cot c + cot c. cot A = 1 

, . . a sin B X 

k) tan A =-——— (với A ^ 90 ) 

c-acosB 


1.46 a) Cho A ABC thỏa: a = 2Ồ.COSC . Chứng minh rằng: A ABC cân. 


b) Cho A ABC thỏa: m 2 + mị + mị = 3\Ỉ3S AAIÍC . Chứng minh rằng: ỉsABC đều. 
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Vắn đề 4. CÔNG THỨC NHĂN 

Dạnạ 1. Sử dụng hục liếp các công Ihức đêlúih hxiụ đửn giản biêu Ihức 

___oóo_ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

• Áp dụng công thức nhân 2, nhân 3, hạ bậc, ... thích hợp ta có thể tính giá trị của 
các biêu thức lượng giác hay có th rút gọn các biếu thức lượng giác. 

B. CÁC VÍ DỤ 

VD 1.42 Rút gọn các biêu thức sau: 

a) A = sin5ứcos5a b) B = sina.cosa.cos2a.cos4a 

c) c = cos 2 ^-sin 2 ^ d) D = (sin5a.cos2a-sin2a.cos5a)(cos2acosa-sin2asina 


VD 1.43 Tính giá trị của các biểu thức 

tan 15° 

a) A = sin6°.cosl2°.cos 24°.cos48° 

b) B= , 

1-tan 2 15° 

c) c = cos 2 —-sin 2 — 

d) D = 3cos10°-4cos 3 10° 

8 8 

e) £ = sinl20°(l-4cos 2 20°) 

f) F = 4sin 3 40 o + 3cosl30° 
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ỵ 

VD1.44 Cho t = tan^, với X ^ n + kln . Chứng minh: 


sin X = 


2 1 


ỉ + t 


cos V = ■ 


l-t 2 


1 + t 2 


Áp dụng tính A = 


sin X 


3-2cos X 


„ tanx + sinx „ sinx + cosx 

5 = ——-; c =-——- theo t . 


tan X- sin X 


3sinx-2cosx 


2 1 

tan V = -—— 

ỉ-t 2 


1.47 a) 


b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

g) 

h) 


i) 


j) 

i) 


c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

Tính cos2 a , sin2ữ, tan2ữ biết: 


5 3tĩ 3n 

i)cos a =-— và n <a< —— —- 
13 2 2 


ii) tan a = 2 


ii) tanll2°30" 


4 2)TC 

Cho sin2tì! = —j và -~<a< —. Tính sina và cos a . 

5 2 2 

3 v 71 

Cho sinx = ^ và -~<x<n . Tính sin2x và cos2x. 

5 2 

4 3 71 X 

Cho cosx = — và 0 < X < -Ị-. Tính tan 4 . 

5 2 2 

24 377 - X 

Cho taru = và n < X < ——. Tính tan 4 . 

7 2 2 

Cho tanx = m . Tính theo m : i) tan22°30" 

Cho sinx + cosx = \fĩ. Tính sin2x và cos2x. 

1 X 

Cho siru + cosx = — . Tính tan — . 

5 2 

Cho sina.cosa = Ậ. Tính sin2a , cos2a, tan ^. 

5 2 

TC r y 

Cho tana + cota = m , 0 < a < Y. Tính sin2a , sin 4 a . Tham sô m phải thỏa điêu kiện gì? 
Cho taav = 2-^3 và 0 < X < — . Tính tan2x . Từ đó suy ra X . 
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i) Cho cosx = 2 ỈẾ 2 ĨỊ 2 ỊẴ và 0<x<^~. Tính cos2.r. Từ đó suy ra X . 
4 2 


1.48 Tính: 


a) A = cos36° cos72° b) B = cos75°.cosl5° c) c = sin^-.cos^-.cos — 

8 8 4 

d) D = cos20 0 .cos40°.cos60 0 .cos80° e) E = sinl0°.sin50 o .sin70 o 

f) F =cosl00 0 .cosl40°.cosl60° 

g) G = 16sinl0°.sin30 o .sin50 o .sin70 o .sin90 o 

,. rT n 2 n 4n Sĩĩ 167T 327T 

h) H = cos .cos —-. cos —— .cos —-.cos —-.cos ——- 

65 65 65 65 65 65 


1.49 Tính: 


a ) A = 


c) c = - 


tan 15° 

1-tan 2 15° 

1 \Ỉ3 


sin 10° coslO c 


b) B = tan 2 + tan 2 

12 12 


d) D = cos36°-sinl8 c 


^ X 7 

1.50 Tính theo t = tan — các biêu thức sau: 

2 


a) A = 


tan .r + cot X 


b) B = 


2 + 3cos X 


2tan.r-4cot.r 4-5sinx 

1.51 Tính theo cos 2x các biểu thức sau: a) A = sin 4 * + cos 4 x b) B 


c) c = 


tan X + sin X - cosx 
tan.r-sin x + cosx 

l + tan 2 x l + tan 2 X 


1 - tan X 1 — tan X 


1.52 Cho: 


+-^—I--^— = 7. Tính sin 2 2x. 


tan 2 X cot 2 Jt sin 2 ;t cos 2 x 

1.53 Đơn giản các biếu thức: 

A = sin xcosxcos2;t 
cos4.r - tan X 


D = 


cos2jc 


B = sin 4 x-cos 4 X 
E = sin 4 x-6sin 2 xcos 2 x + cos 4 .r 


c = cosxcos 2xcos4xcos8xcos16jc 

^ sin 2x cos 2x 
E = 


l + sin.r-2shr 


G = 


n . 

- — 

4 2 J 


H = 


4cos : 


, X X 

cot ^ + tan V 
2 2 

X ^ X 

cot A - tan 
2 2 


sin3xcos5;t-sin2xcos3jí: sin 1 2;c + 4cos 4 X 

J =--— K 


cos ^ 


4-sin 2jc-4sin X 


4(sinxcos 3 *-sin 3 xcosx) sin ;c + cos X +1 

M =— -7-7- - N = 


p = 


cos 2.r-sin 2x 


- cot 2x Q = 


sin X cos X 


J 1 + cot X , 2 X 2 

/=-— -tan --— cos X 

l-cotx 2 


sin 2 2x-4 sin 2 * 
sin 2 2*+ 4 sin 2 x-4 

2cos 2 a-l 


cos* + 2sin* + 2 2tan(45°-a).sin 2 (45° + a) 

R = sin 6* - 2V3cos 2 3* + \Í3 


sin 4* 1 + COS4* 1 + COS2* 

s = sin(-*).sin(7z:-*).cos2xcos4xcos8* T = sin 3 xcos3* + cos 3 xsin3* 

u = 5sin 4 2x - 4sin 2 2xcos 2 2x - cos 4 2x + 3cos4* 

1.54 Rút gọn: 


a) A=\j2 + \l2 + yỈ2 + 2cosx ,{0<x<27ĩ) = ^2~ 2^2-2^ 2 + 2 COSX ,(0<*<7r) 
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Dạng 2. Onứhạ minh đẳnạ thút 

' ___ooo_ — 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Áp dụng các công thức cộng, công thức nhân thích hợp đê: 

• Biên đôi vế này thành vê kia 

• Bên đôi hai vế cùng băng một đại lượng. 

• Biến đôi đăng thức tương đương với một đăng thức đủng, ... 

B. CÁC VÍ DỤ 


VD 1.45 Chứng minh các đắng thức sau: 

a) cos 3 x.sinjt-sin 3 xcos* = — sin4x b) cot a - tan a = 2 cot 2a 

4 


c) tan- 


+ 1 

Vcosx J 


= tan 


VD1.46 Chứng minh cos3xsin 3 x + sin3xcos 3 X = ^-sin4x 

Suy ra giá trị của A = cos 22°30'.sin 3 172°30'-sin 22°30'.COS 3 172°30' 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.55 Chứng minh: 

1) sin 4 x + cos 4 X = 1-Ậsin 2 2x = Ậ(l + cos * 2 2x) = —+ —cos4x 

2 2 V ’ 4 4 

2) cos 4x = 8cos 4 X - 8cos 2 X +1 = sin 4 X + cos 4 X - 6sin 2 x.cos 2 X 

1 7 35 

3) sin 8 x + cos 8 x = —- cos8jc + — 7 cos4x + —- 

64 16 64 

3 

4) cot X - tan X - 2 tan 2x - 4 tan 4 X = 8 cot 8x 5) cos3x.sin 3 x-sin3x.cos 3 X = 4sin4x 


6) cos3xcos 3 X - sin 3x.sin 3 X = cos 3 2x 
8) (tan2x-tanx)(sin2x-tanx) = tan 2 


10) sin 6 x + cos 6 X = 


3 + cos4x 


1 + cos2x 
1-2tan 2 2x 
1 + tan 2 2x 
sin 2 3x cos 2 3x 


= tmx 

= cos 4x 

= 8cos2x 


12) cot X - tan X = 2 cot 2x 

14) cos 2 2x-sin 2 X = cosx.cos3x 
sin2x 

16) 

18) 

20 ) 

22 ) 

24) 

26) 

28) 

30) 


sin X cos X 

6 + 2cos4x 2 ,2 

—-——-— = tan x + cot X 

l-cos4x 

1 + sin 2x + cos 2x 

= cot X 


l + sin2x-cos2x 


7) 

9) 


= sin 2x 


1 + tan 2 (45° -x) 

sin2x.cosx , X 

77-777- 7 - 7 - = tan 77 

(l + cosx)(l + cos2x) 2 


32) tan 2 x + cot 2 x = 


6-2cos4x 

l-cos4x 


cosx + sinx cosx-sinx - 

- ——7 -1--- 7 — = 2 tan 2x 

cosx-sinx cosx + sinx 

2cos 2 X — 1 _ 1 

4tan 2 (45°-x).sin 2 (45°+ x) 2 

,4 ~ ~ 3 + cos4x 

4cos x-2cos2x =-—- 

2 


1 


13) cos xsinx-sin x.cosx = -7SĨn4x 


15) 3-4cos2x + cos4x = 8sin 2 x 
17) 


l-cos2x , 2 

= tan X 


l + cos2x 
19) tan2x + 


1 


l-2sin 2 X 


21) cotx + tanx = 


cos2x l-sin2x 
1 


sin 2x 
1 


23) cotx-cot2x = — 

sin 2x 

sin 3 X + cos 3 X _ 1 sin 2x 
sinx + cosx 2 


1 + sin X 2 

(x 

7Ỉ-3 

l + sin2x 

(n \ 

--—-= cot 

— 

— 

27) ——— = cot 

- X 

1-sinx 

u 

4 ) 

cos 2x 

u J 


29) tan2x 
31) 


1 




C0S4X 

sin2x-2sinx 


+ 1 


= tan4x 


2 X 

= -tan — 


33) 


sin2x + 2sinx 


X . X 

cos 77 - sin 77 
2 2 

_ X . X cosx 

cos — + sin — 


- - tan X 


34) 


cosx 
1 - sin X 


= cot 


n X^ 
~4~2; 


35) 


1 . 


1.56 Chứng minh: sin xcos x.cos 2x.cos 4x = ^sin 8x 


, . , . ___ĨC 4 n 5 n 

A V dung tinh: A = cos—.cos — .cos —— 

7 7 7 


c \2 

X X 

cot — - tan — 

V 2 2 J 


l-2tanx.cot 2x 


1.57 Chứng minh: tanx = 


l-cos2x 


B = sin6 0 .sin42 0 .sin66 0 .sin78° 
n 


Q _ Q _ 

. Áp dung tính: A = tan37°30'; B = tan 2 — + tan 2 — + tan 2 — 
sin 2x 12 12 12 
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D cmg 3. ữiứhạ minh mệt biểu thút khônạ phạ thuộc đối Aữ 
_ —OOO _ 1 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

• Chứng minh một biếu thức lượng giác M không phụ thuộc vào giá trị đôi sô X của 
góc đang xét ta rút gọn biểu thức M cho đến khi trong biểu thức không còn X. 

• Như vậy: biêu thức M không phụ thuộc vào đôi sô X. 

B. CÁC VÍ DỤ 

VD 1.47 Chứng minh rằng giá trị của biểu thức sau không phụ thuộc vào giá trị của X: 

A = 8 sin 4 V + 4 cos 2x - cos 4x - 5 


c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 

1.58 Chứng minh các biểu thức sau không phụ thuộc biến: 

A = sin8v + 2 cos 2 (45° + 4 jc) 


„ cos 3 V - cos 3v sin 3 v + sin3v 
B = --——-+ 


cos X 


sin A' 


c = 




- + - 


■sinv,(0 <x<7ĩ) 


1 4 , 


l + cosv 1-cosv, 

D = sin 6 xcos 2 v + sin 2 xcos b v + 4cos 4 2.v 

8 

E = l + sin2x-V2cos(x-45°) 

F =cos 2 v + cos 2 (v + a)-2cosxcosa.cos(v + a) 

G = sin 4 X + sin 4 (v + 45°) + sin 4 (v + 90°) + sin 4 + 135°) 


1.59 Chứng minh rằng nếu tan ----- thì biểu thức A = a sin x + b cos X không phụ thuộc vào giá trị 

2 b 


của V. 


1.60 Cho a, p, y thỏa: cos a = 


b + c 


ỊJ c ^ 7 

cos p = ——— , cos y = —-— . Chứng minh răng biêu thức 
a+c b+a 


E = tan 2 -^ + tan 2 Ệ + tan 2 ^ không phụ thuộc vào a,b,c . 
2 2 2 
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Vắn đề 5. CÔNG THỨC BIÉN ĐỒI 

D ạnạl. Biéađidt các biẩií/iứt thành tông 
_ ooo _ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

• Áp dụng các công thức biến tích thành tong để biến đoi 

B. CÁC VÍ DỤ 

VD 1.48 Rút gọn biểu thức: A = 2 sin * (cos X + cos 3x + cos 5.*). 

„ ., . _ n 3n 5n 

Suy ra giá trị 7 = cos —+ COS —+ COS — 

7 7 7 


VD 1.49 Biến đổi thành tổng các biểu thức sau: 

a) A = sin7xsin3x b) B = sin(.x: + y).cos(.r-y) 



í 7^3 

X - 


x + — 

c = cosl5°sin75° d) D = c os 

■ COS 

l 3J 


l 3 J 


VD 1.50 Biến đổi thành tổng các biểu thức sau: 

a) A = 2sinxsin3.r.sin5jc b) B = 8cosxsin2xsin3^ 

c) c = cos.r.cos(^ + 60°).cos(jc-60 0 ) d) D = 4cos(íí-ồ).cos(ố-c).cos(c-a) 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 


1.61 Biến đổi thành tổng: 

, . n . 2n 

A = sin —.sin — 

5 5 

c = 2sin(a + Z?).cos(a-Z?) 

E = 4 sin 3x. sin 2x. cos X 
G = cos 2x. cos óx.cos 8x 
I = sin 3 2x.cos4x 

Dạuiạ2. 


B = cos5x.cos3x 

D = 2cos(a + ồ).cos(a-ồ) 

F = 2 sin X. sin 2x sin 3x 
H = sin2x.cos4x.cos6.xsin8x 
J = cos 3 x.sin8x 

B \ếỉi đỏi các biêu thút thành tích 

> < Q Q 


A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Áp dụng các công thức biến tổng thành tích để biến đổi 

Chú ý một sô hệ quả quà trọng (chủng minh tước khi dùng): 

,\2 


kx 

kx 

( 

kx 

kx 

—cos — = 

sin 

— 

+ COS — 

2 

2 

V 

2 

2 

kx 

kx 

( 

kx 

kx 

—cos— = 

sin 

— 

— cos — 

2 

2 

V 

2 

2 


kx . kx 
cos-sin — 


2 kx 


(3) l + cosfct = 2cos"-ị- @ 
2 


2 kx 


1 - cos kx = 2 sin — 
2 


sinxcos —± cosxsin— =v2sin 

4 4 J 


<D sin X ± cos X = -v/2 

© cosx±sinx = V2 cosx.cos^-±sinx.sin^- = V 2 
V 4 4 J 

B. CÁC VÍ DỤ 


x± — 

4/ 


V 

4 _ n 

x + ~7 

V 4 


VD 1.51 Biến đổi các biểu thức sau thành tích: 


a) A = cos 2 2x-cos 2 2y 

b) B = l-sinx-cos2x 

c) c = cos5x + cos3x 

d) D = sin7x-2sin4x + sinx 

e) E = 1-2cosx 

f) F = >/3-2sinx 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 


1.62 Biến đổi thành tích: 

A = cos 4x + cos 3 X 
c = sin 5x + sin X 

E = tan (a +b) + tana 

G = sina + COSỒ 

I = tan 2 X- tan 2 y 
K = 1 - sin X 
M = sin 2x + cos 3x 

ơ = V3 + 2sinx 

Q = 2 + cos a + \ỊĨ> sin a 

s =l + sina + cosa 

u = 1 - cos-X + cos 2x 

w = cos 2 X + cos 2 2x + cos 2 3.X -1 


B = cos3x-cos6jc 

D = sin(a + Z?)-sin(a-Z?) 

F = tan 2x - tan X 

H =cos 2 x-cos 2 y 

J =sina + sinồ + sin(a + ồ) 

L = sin X + sin 3x + sin 5* + sin 7 X 
N = cosa + cosố + cos(a + Ề>) + l 

p = sin X + sin 2x + sin 3x + sin 4x 
R = 1 + cos a + cos 2 a + cos 3 a 
T = cos X + cos 2x + cos 3x + cos 4x 
V = sin 2 X - sin 2 2x + sin 2 3x 
X = sin47 0 + sin61 0 -sinll°-sin25 


Dạnạ 3. Áp óụnạ cốnạ thút biến đổi đểtính 

hay rút qọn mội biỂu Uiức lượng giác 

___1 ooo_1_ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

• Áp dụng các công thức biên đôi tông thành tích, tích thành tông thích hợp ta có thể 
tính giá trị hay rút gọn các biêu thức lượng giác. 

B. CÁC VÍ DỤ 

VD1.52 Tính giá trị của biểu thức: A = sin 2 10° + cos70°.cos50° 


VD 1.53 


Rút gọn: 

. . cos4a-cos2út 

a ) A= ■ ' — . ; 
sin4a-sin2a 

. _ cosx-cos2z + cos3a: 

c) c = —- 7 ——-—— 

sin X - sin 2x + sin 3x 


b) 

d) 


sin a - 2 sin 2 a + sin 3 a 
cos a - 3 cos 2a + cos 3a 
1 + sin 4 a - cos 4 a 
1 + cos 4 a + sin 4a 


File Word liên hệ toanhocbactrungnam@ gmail.com 


Mã số tài liệu: DS10C6-TL_TN 






















Chuyên đề LƯỢNG GIÁC 


40 


c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 


1.63 Tính: 

A = cos75°.cosl5° 

_ 11 71 5?r 

c = cos ———. cos —— 

12 12 

„ 1 \tc 5 7t 

E = cos —. cos —— 

12 12 

^ 71 5jĩ 1jỉ 

G = cos — - cos — + cos — 

9 9 9 

7= sin 20°. sin 40°. sin 80° 

K = cosl0 0 .cos30°.cos50 0 .cos70° 

M = ■ _* - 

sin 10° cosl0° 

1.64 Tính giá trị của các biếu thức: 


, . X . 5x 

A = sin —.sin — 

4 4 

biết X = 60° 

cos2<3-cos4íỉ 

D — 

sin4a-sin2a 

biết a = 20° 

cosa.cosl3<3 

cos3a + cos5a 

, .X 

biêt a = — 

7 


„ . ĨC . 5ĩc 

B = sin —.sin — 

12 12 

^ 2 TC 4 71 6 7Ĩ 

D = cos —- + cos —- + cos —- 
7 7 7 

F = cos _— cos —- 

5 5 

__ 7T 3 7t 5ĩc 

H = cos 3 - + cos —- + cos —- 

7 7 7 

J =sin20°.cos50 0 .cosl0° 

L = cos 110° + cos 10° + cos 130° 


N = - -2sin70° 

2 sin 10° 


7Ĩ - . Ẵ 

1.65 Cho a = — . Tính giá trị của các biêu thức: 

11 

A = sin a + sin 2 a + sin 3 a + sin 4 a + sin 5 a 
B = cos a + cos 2 a + cos 3 a + cos 4 a + cos 5 a 

c = cos 2 a + cos 4 a + cos 6 a + cos 8 a + cos 10a 



f 27T^ 


^ 4?r^ 


^ 6n^ 


r , 8 t 0 

cosa + COS 

ứ! H- 

+ COS 

Cl H- 

+ COS 

ũ H - 

+ COS 



l 5 J 


l 5 J 


l 5 ) 


l 5 J 


1.66 Rút gọn: 

, .. X . X + 7Ĩ . X — TC 

A = 4 sin — .sin—-—.sin 

3 3 3 

c = cos4x + 4cos2.r + 3 

_ sinx + sin4.x + sin7.x: 

E =-——-— 

cos X + cos 4x + cos Ix 

cos X - cos 2 X + cos 3x 

ơ = —; - 7 ——- 7 —— 

sin X - sin 2x + sin 3x 
sin(a+è).sin(a-ử) 

cosa + cosỉ> 

_ sin 2x + y/ĩ sin X 
sin 2x - \Í2 sin X 

,, cos x-cos2^-cos3x + cos4.x: 

M =—-—- 7 -—- 7—7 - ; —-— 

sin X - sin 2x - sin 3x + sin 4x 

o = Vl - sin 2x + Vl + sin2jc với -45° < V < 45° 


„ . X X + 7Ĩ X-71 

B = 4cos : -.cos—.cos——— 
3 3 3 


í 71 


. 2 

( 71 

X 'ì 

— + — 

-sin 

— 

v8 

2J 


18 

2J 


sin 4 jc + cos 4 x-1 
sin 6 v + cos 6 x-l 
sin 2 4v-sin 2 2x 
cos 2 x-cos 2 2x 
cos 2 a-cos 2 b 
sin(a-ồ) 


1 

— + cos X 



— -cos X 
2 


N = 1 + 4cosv + 2cos2v + 4cos3v + cos4v 
p = sin X (1 + 2 cos 2x + 2 cos 4x + 2 cos 6x ) 
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GV.TRẴN QUỐC NGHĨA 

1.67 Rút gọn. Với neN‘: 

, 1 , 1 1 

cosa.cosla cos2a.cos3a cosna.cosựĩ +lja 

D _ 1 , 1 1 

B — — - 7 — — 1 7 —— 7 — h ... H 7 - 7 — -—— 

sina.sin2a sin2a.sin3a sin na. sin + lja 

^1,111, 1 
sin a sin 2 a sin 4 a sin5a sin2”a 
D = tan a. tan 2 a + tan 2 a. tan 3a +... + tan (n -1) a. tan na 

E = cos a + cos 3a + cos 5a +... + cos (2n +1) a 

dạnạ^. Chứhạ mmhđẳnạ thút Utiựnạ giác 

___o o o __ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

• Đê chứng minh đăng thức A = B ta có thê sử dụng các phương pháp như đã trình 
bày ớ phần trước. 


B. CÁC VÍ DỤ 


VD 1.54 Chứng minh các đăng thức sau: 




( n ^ 


( n ^ 


a) cos3a =4cosxcos 

--X 

■ COS 

— + X 



1 3 J 


13 J 


b) sin 2 ố-cos 2 (a-ố) 

+ 2cosa.cosố.cos(a -Ề>) = cos 2 a 


VD 1.55 Chứng minh giá trị của biểu thức sau không phụ thuộc vào giá trị của X và y: 

A = cos 2 (v + ỵ ) + cos 2 (X - ỵ ) - cos 2xcos 2 y 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 


1.68 Chứng minh: 

a) sin 10°. sin 50°. sin 70° = Ậ 

8 

c) tan 10°. tan 50°. tan 70° = 

3 

e) cos20°.cos40°.cos80° = 4 

8 

. . 1 71 .2 2tt . 2 3tt 7 

g) sin —.sin —.sin -—= — 
7 7 7 64 

... 7T 27T , 37T £7 

i) tan—.tan—-.tan—- = V7 
7 7 7 


Jã 

b) cosl0°.cos50°.cos70° = 7— 

8 

/ã 

d) sin 10°. sin 40°. sin 80° = w 

8 

f) tan 20°.tan40°.tan80° = Vã 

,. 71 7.71 4n 1 

h) cos _ .cos —— .cos ——— = —— 

7 7 7 8 

j) tan55°.tan 65°.tan75° = tan 85° 


1.69 Chứng minh: 

. n 5 71 In 

a) cos -— + cos —— + cos —-— = 0 

9 9 9 

,. 7Ĩ 4 71 Ỗ7Ỉ 8 71 1 

b) cos — + cos —— + cos —— + cos —— = —— 

5 5 5 5 2 

. 71 2 71 3 71 4n 

c) cos--+ cos —- + cos —- + cos —- = 0 

5 5 5 5 


7n 4n ệ>n 'ầTĩ . 7n 71 

d) cos —— + cos —-— + cos —— + cos —— = —lcos —— suyra-- 

5 5 5 5 5 5 

e) cos24 0 + cos48 0 cos84 0 -cosl2° 0 = -1 

- 7n 4 71 6 71 1 

f) cos —— + cos ——— + cos —— = —— 

7 7 7 2 


g) 


cosl2° + cosl8° -4cosl5°.cos21°.cos 24° = 


-73+1 

2 


h) tan 30° + tan 40° + tan 50° + tan 60° = -^Lcos 20° 

V 3 

i) tan9°-tan27°-tan63° +tan81° = 4 

, N 71 7n 5n 71 8 . 1k 

i) tan —+ tan —+ tan^—+ tan —= ^=sin — 

6 9 18 3 V3 18 

k) tan 20° + tan 40° + tan 80° - tan 60° = 4 sin 40° 


1.70 Chứng minh: 


1 


a) cosxcos(60°-x).cos(60° + x) = -ỊCOS 3x 

b) sin xsin(60° -x).sin(60° + x) = ^-sin 3x 

c) tan X tan (60° - xỴ tan (60° + x) = tan 3x 

Ấp dung tính : 

A = sin 10°. sin 50°. sin 70° 

c = tan 20°. tan 40°. tan 80° 


B = cosl0°.cos50°.cos70° 

^ 71 Itĩ 13;t 

D = tan —.tan —.tan—— 
18 18 18 


1.71 Chứng minh: 

1) cos5xcos3a: + sin7xsina: = cos2xcos4jc 
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2 ) 

3) 

4) 

5) 

6 ) 

7) 

8 ) 

9) 

10 ) 
11 ) 
12 ) 

13) 

14) 

15) 

16) 

17) 

18) 

19) 

20 ) 
21 ) 

22 ) 

23) 

24) 


sin 5x - 2 sin X (cos 2x + cos 4x) = sin X 

sin 6 X. sin 4x - sin 15x. sin 1 3x + sin 1 9x. sin 9x = 0 

sin X (l + 2 cos 2x + 2 cos 4x + 2 cos 6 x) = sin Ix 


Sx 3x 1 X X 

cos—. cos -7- + sin -2-. sin 77 = cos X. cos 2x 
2 2 2 2 


_ . - , 0 _ áx _ -X 

sin X - sin 2x + sin 3* = 4 cos —. cos X. sin — 

2 2 

2cosx-cos3x -cos5x = 16sin 2 X.COS 3 X 
sin X + 2 sin 3x + sin 5x = 4 sin 3x. cos 2 X 


sin 2 x + sin 2 (60 o -x) + sinxsin(60°-x) = ^ 


sin 


(n 3 

. 2 

(n \ 

—+ x 

u J 

-sin 

00 1 

1 

Ỉ-Ị 


= sin 2x 



( 2^-3 


( 2 

cos X + cos 

X- 

+ COS 

X H-— 


l 3 ) 


l 3 J 


= 0 


l-sin 2 x . 2 

-— = tan 

l + sin 2 x 


n 


■ — X 


sin X - sin 3x + sin 5x 
cos X - cos 3x + cos 5x 


= tan 3 X 


l-sin 2 x .2 
7 — ~ = cot 2 
l + sin 2 x 


n 


- + X 


sin X + sin 3x + sin 5x 

cos X + cos 3x + cos 5x 

cos5x-cosx _ . 

———— 7 —— = -2sin X 
sin 4x + sin 2x 

sin 4 x-cos 4 x + cos 2 X 


= tan 3x 


2 (l-cos x) 


= cos 


sin 2 X + sin 4x + sin 6x 4 X 

2(l-cosx) 2 

1 + cosx + cos2x + cos3x - 

-—-----= 2cos X 

2cos x + cosx-1 

sin 2 4x - . . _ 

— ---— = 2 sin X. sin 2x 

2 cos X + cos 3x + cos 5x 

2sin2x-sin4x . 

— -———-- = tan 2x. tan x.sin X 

2(cos3x.cosx) 

sin (a-b) sin(ỉ»-c) sin(c-a) 

cosa.cosb cosb.cosc cosc.cosa 

. . • / . , \ . . a+b . b + c . c + a 

siníỉ +sinơ + sinc - sin (a + b + c = 4sin——.sin — 7 —.sin—— 

v 2 2 2 2 

cos(tf +ồ).sin(a -ố) + cos(ồ + c).sin(ồ -c) + cos(c + tf).sin(c-ứ) = 


1.72 Chứng minh giá trị của biếu thức sau không phụ thuộc vào giá trị của X : 

l-cos 2 x + sin 2 x 


A = sin x + cos 


4 7ĩ 


(n ^ 

-X 

■ COS 

—+ x 

v3 ) 


13 J 


B = 


l + cos 2 x + sin 2 x 


•cot -V 


File Word liên hệ toanhocbactrungnam@ gmail.com 


Mã số tài liệu: DS10C6-TL_TN 




































Chuyên đề LƯỢNG GIÁC 


44 


Dạng 5. H ệ thức litừng ữong lam giác 
_ 1 _©©'©__-_ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Cho AABC, ta có các kêt quả sau: 

y 


A + B + c — Tt 




A B c _ n 
2 2 2 - 2 


>0<A,B,C<n 

_ A B c 7Ĩ 
=>0<-f,— 

2 2 2 2 


c A + B và c ; B + c và A; A + C và B là các cặp góc bù nhau. 

, A B c B c . A A c v B „ , _ _ , , 

V — + — và —; — + — và —; — + — và — là các cặp góc phụ nhi 
22 222 222 2 

Sừ dụng các hệ thức lượng trong tam giác khi cân thiết. 


B. CÁC VÍ DỤ 


VD 1.56 Cho A, B , c là ba góc của tam giác. Biên đôi thành tích các biêu thức sau: 

a) M = sin2A + sin2.6 + sin2C b) N = cos2A + cos2B-cos2C-ì 


VD 1.57 


Tam giác ABC là tam giác gì nếu sin A = 


sin B + sin c 
cos B + cos c 


VD1.58 Tam giác ABC là tam giác gì nếu asin(B -C) + ốsin(C- A) = 0 
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VD 1.59 Cho A, B , c là ba góc của tam giác. Chứng minh các đắng thức sau: 

\ ■_ A •_ n •_ /-! A A B c 

a) sinA + sin.ơ + sinC = 4cos—cos—cos — 

2 2 2 

b) cos2A + cos25 + cos2C + 1 = -4cos AcosBcosC 

c) cos 2 A + cos 2 B + cos 2 c = 1 -cos A.cos B. cos c 

ABC 

d) cosA + cos5 + cosc = l + 4sin—sin—sin — 

2 2 2 

c) sin A.cos B.c osc + sin B.c osC.cos A + sinC.cosA.cos A = sin A.sin ổ.sinc 
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c. BÀI TẬP ÁP DỤNG 


1.73 Cho 
1 ) 

2 ) 

3) 

4) 

5) 

6 ) 

7) 

8 ) 

9) 

10 ) 


À ABC . Chứng minh rằng: 

cos2A + cos25 + cos2C = - l-4sin A.sin5.sinC 

sin 2 A + sin 2 5 + sin 2 c = 2 + 2cos A.cos5.cosC 


sin A + sin 5 - sin c = 4 sin — .sin — .cos — 

2 2 2 

sin 2 A + sin 25 + sin 2C = 4 sin A. sin B. sin c 

2 ^4 2 7? 2 c _ _ . A 5 c 

cos —+ COS —bcos — = 2 + 2sin —.sin — .sin — 


cos 3 A + cos 3/5 + cos 3C = 1 - 4 sin—. sin —. sin — 

2 2 2 

sin3A + sin35 + sin3C = - 4cos^— .cos^— .cos — 

2 2 2 


sin 4 A + sin 45 + sin 4C = 4 sin 2 A. sin 25. sin 2C 

sinA +sin5-sinc A B c . t 

-;---——- = tan—.tan—.cot— (A ABC nhọn) 

cosA + cos5-cosC + l 2 2 2 

cos A + cos 5 + cos c + 3 , A 5 c 

- 7 —-—-——— 7 ——— = tan — + tan — + tan — 

sin A + sin 5 + sin c 2 2 2 


1.74 Cho A ABC, R bán kính đường tròn ngoại tiếp, r bán kính đường tròn nội tiếp, s là diện tích. 
Chứng minh rằng: 

1) s = 25 2 sin A. sin 5. sin c 2) Ế>.cos5 + c.cosC = ư.cos(5-C) 


3) 


A . 5 . c 
r = 45.sin —.sin —.sin — 
2 2 2 


4) 25 =5(ư.cosA + ồ.cos5 + c.cosC) 


1.75 Biến đổi về dạng tích: 

1) sin 4 A + sin 45 + sin 4C 2) sin2A + sin25-sin2C 

3) sin5A + sin55 + sin5C 4) COS2A + COS 25-cos 2C-1 

1.76 1) Cho AA5Cthỏa:sin4A + sin45 + sin4C = 0 . CMR: A ABC vuông. 

2) Cho AABCửìỏa: a.cosB-b.cos A = a.sin A-Ề>.sin5 . 

Tìm tính chất của A ABC . 

Í T 2 , 2 _2 

b +c = a 

. 

sin A +sin 5 +sin c =1 +V2 

Tính các góc của A ABC . (ĐS: Â = 90°, 5 = c = 45° ) 

„3 

4) Cho A ABC thỏa: cos A + cos5 + cosC = ^ 7 . 

2 

Chứng minh rằng: A ABC đều. 

5) Cho A ABC thỏa: sin A = — • CMR: A ABC vuông. 

cos5 + cosC 

6) Cho A ABC thỏa: ——^ = sin , ^ . Chứng minh rằng A ABC vuông hoặc cân. 

tanC sin c 

7) Cho A ABC thỏa: sm ^ = 2cos A ■ CMR: A ABC cân. 

sinC 

8) Cho A ABC thỏa: tan 2 A + tan 2 5 = 2 tan 2 • Chứng minh rằng: A ABC cân. 

9) Cho A ABC thỏa: cosA.cos5.cosC = 77 -CMR: A ABC đều. 

8 


File Word liên hệ toanhocbactrungnam@ gmail.com 


Mã số tài liệu: DS10C6-TL_TN 










p hái (2) 


CAÂ HOŨTRAÉ NGHIEẢI 


A - ĐỀ BÀI 

|Bài 1: CUNG VÀ GÓC LƯỢNG GIÁcI 

Câu 1. Cho trước một trục số d , có gốc là điếm A và đường tròn tâm o bán kính R tiếp xúc với 
d tại điếm A . Mỗi điếm N trên đường thẳng d . 

A. xác định duy nhất một điếm N' trên đường tròn sao cho độ dài dây cung AN' bằng độ 
dài đoạn AN. 

B. có hai điếm N' và N" trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung AN' và AN" bằng 
độ dài đoạn AN . 

c. có bốn điểm N', N" , N'" và N"" trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung AN ', 
AN" , AN"\ và AN"" bằng độ dài đoạn AN . 

D. có vô số điểm N', N", N'" và N"",... trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung 
AN', AN" , AN'" và AN"",... bằng độ dài đoạn AN . 

Câu 2. Cho trước một trục số d , có gốc là điếm A và đường tròn tâm o bán kính R tiếp xúc với 
d tại điếm A . Mỗi điếm N trên đường tròn tâm (ơ). 

A. xác định duy nhất một điếm N' trên đường tròn sao cho độ dài đoạn thắng AN' bằng độ 
dài dây cung AN . 

B. có hai điểm N' và N" trên đường thẳng sao cho độ dài các đoạn thẳng AN' và AN" 
bằng độ dài dây cung AN . 

c. có bốn điểm N', N", N"' và N"" trên đường thẳng sao cho độ dài các đoạn thẳng 
AN', AN" , AN'" và AN"" bằng độ dài dây cung AN . 

D. có vô số điếm N', N" , N"' và N"",... trên đường thắng sao cho độ dài các đoạn thẳng 
AN', AN" , AN'" và AN"",... bằng độ dài dây cung AN . 

Câu 3. Cho trước một trục số d , có gốc là điếm A và đường tròn tâm o bán kính R tiếp xúc với 
d tại điếm A . Mỗi tia AN trên đường thẳng d . 

Ả. xác định duy nhất một điếm N' trên đường tròn sao cho độ dài dây cung AN' bằng độ 
dài tia AN. 

B. có hai điếm N' và N" trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung AN' và AN" bằng 
độ dài tia AN . 

c. có bốn điểm N', N" , N"' và N"" trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung AN ', 
AN" , AN"' và AN"" bằng độ dài tia AN . 

D. có vô số điểm N', N", N"' và N"",... trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung 
AN ', AN", AN'" và AN"",... bằng độ dài tia AN. 

Câu 4. Cho trước một trục số d , có gốc là điếm A và đường tròn tâm o bán kính R = 1 tiếp xúc 
với d tại điếm A . Mồi số thực dưong t trên đường thắng d . 

A. xác định duy nhất một điếm N trên đường tròn sao cho độ dài dây cung AN bằng t. 

B. có hai điếm N’ và N" trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung AN' và AN" bằng 
t. 

c. có bốn điểm N ', N" , N"' và N"" trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung AN ', 
AN", AN"' và AN"" bằng t. 

D. có vô số điểm N', N", N"' và N"",... trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung 
AN', AN", AN"' và AN"",... bằng t. 
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Câu 5. Cho trước một trục số d , có gốc là điểm A và đường tròn tâm o bán kính R = 1 tiếp xúc 
với d tại điếm A . Mồi số thực âm t. 

A. xác định duy nhất một điểm N trôn đường tròn sao cho độ dài dây cung AN bằng t. 

B. có hai điểm N' và N" trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung AN' và AN" bằng 
t. 

c. có bốn điểm N', N" , N'" và N"" trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung AN', 
AN", AN'" và AN" bằng t. 

D. có vô số điểm N', N" , N"' và N"",... trên đường tròn sao cho độ dài các dây cung 
AN', AN", AN"' và AN"",... bằng t. 


Câu 6. Theo định nghĩa trong sách giáo khoa. 

A. Mỗi đường tròn là một đưòưg tròn định hướng. 

B. Mỗi đường tròn đã chọn một điếm là gốc đều là một đường tròn định hướng. 

c. Mỗi đường tròn đã chọn một chiều chuyển động và một điếm là gốc đều là một đường 
tròn định hướng. 

D. Mỗi đường tròn đã chọn một chiều chuyến động gọi là chiều dưong và chiều ngược lại 
được gọi là chiều âm là một đường tròn định hướng. 

Câu 7. Theo định nghĩa trong sách giáo khoa, đường tròn định hướng là một đường tròn trên đó đã 
chọn. 

A. chỉ một chiều chuyến động. 

B. chỉ một chiều chuyển động gọi là chiều dưong. 
c. chỉ có một chiều chuyến động gọi là chiều âm. 

D. một chiều chuyến động gọi là chiều dưong và chiều ngược lại được gọi là chiều âm. 

Câu 8. Theo định nghĩa trong sách giáo khoa, quy ước chọn chiều dưong của một đường tròn định 
hướng là: 

A. luôn cùng chiều quay kim đồng hồ. 

B. luôn ngược chiều quay kim đồng hồ. 

c. có thế cùng chiều quay kim đồng hồ mà cũng có thế là ngược chiều quay kim đồng hồ. 

D. không cùng chiều quay kim đồng hồ và cũng không ngược chiều quay kim đồng hồ. 


Câu 9. Theo định nghĩa trong sách giáo khoa,. 

A. mồi cung hình học AB đều là cung lượng giác. 


p 

B. mỗi cung hình học AB xác định duy nhất cung lượng giác AB . 

' p Ị} 

c. mỗi cung hình học AB xác định hai cung lượng giác AB và AB . 

p 

D. mồi cung hình học AB xác định vô số cung lượng giác AB . 

Câu 10. Theo định nghĩa trong sách giáo khoa, với hai điếm A, B trên đường tròn định hướng ta có. 

A. Chỉ một cung lượng giác cố điếm đầu là A , điểm cuối là B . 

B. Đúng hai cung lượng giác cố điểm đầu là A , điểm cuối là B . 
c. Đúng bốn cung lượng giác cố điểm đầu là A , điểm cuối là B . 

D. Vô số cung lượng giác cố điểm đầu là A , điểm cuối là B . 

Câu 11. Theo định nghĩa trong sách giáo khoa, trên đường tròn định hướng. 

p 

A. Mỗi cung lưọưg giác AB xác định một góc lượng giác tia đầu OA tia cuối OB . 

p 

B. Mỗi cung lượng giác AB xác định hai góc lưọưg giác tia đầu OA tia cuối OB . 

p 

c. Mỗi cung lượng giác AB xác định bốn góc lượng giác tia đầu OA tia cuối OB . 

p _ 

D. Mỗi cung lượng giác AB xác định vô số góc lượng giác tia đầu OA tia cuối OB . 
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Câu 12. Theo định nghĩa trong sách giáo khoa,. 

A. Trên đường tròn tâm o bán kính R = 1, góc hình học AOB là góc lượng giác. 

B. Trên đường tròn tâm o bán kính R = 1, góc hình học AOB có phân biệt điểm đầu A và 
điếm cuối B là góc lượng giác. 

c. Trên đường tròn định hướng, góc hình học AOB là góc lượng giác. 

D. Trên đường tròn định hướng, góc hình học AOB có phân biệt điếm đầu A và điểm cuối 
B là góc lượng giác. 

Câu 13. Theo định nghĩa trong sách giáo khoa,. 

A. Trên đường tròn tâm o bán kính R = 1, cung hình học AB xác định một góc lượng giác 

h 

AOB . 

B. Trên đường tròn tâm o bán kính R = 1, cung hình học AB có phân biệt điểm đầu A và 
điếm cuối B xác định góc lượng giác AOB . 

c. Trên đường tròn định hướng, cung hình học AB xác định góc lượng giác AOB . 

t> 

D. Trên đường tròn định hướng, cung lượng giác AB xác định góc lượng giác AOB . 

Câu 14. Theo định nghĩa trong sách giáo khoa,. 

A. Mồi đường tròn là một đường tròn lượng giác. 

B. Mồi đường tròn có bán kính R = 1 là một đường tròn lượng giác. 

c. Mồi đường tròn có bán kính R = 1, tâm trùng với gốc tọa độ là một đường tròn lượng 
giác. 

D. Mỗi đường tròn định hướng có bán kính R = 1, tâm trùng với gốc tọa độ là một đường 
tròn lượng giác. 

Câu 15. Cho biết câu nào sai trong số các câu sau đây? Theo định nghĩa trong sách giáo khoa trên 
đường tròn lượng giác. 

A. Mỗi góc MON với M,N thuộc đường tròn đều là góc lượng giác. 

B. Mỗi góc MON với M,N thuộc đường tròn đều là góc lượng giác và có phân biệt điểm 
M là điểm đầu, N là điểm cuối đều là góc lượng giác. 

c. Mỗi góc MON với M,N thuộc đường tròn đều là góc lượng giác và có phân biệt tia đầu 
OM , tia cuối ON là điểm cuối đều là góc lượng giác. 

D. Mỗi góc MON với A(l;0) và N thuộc đường tròn đều là góc lượng giác. 


Câu 16. Góc lượng giác tạo bởi cung lượng giác. Trên đường tròn cung có số đo 1 rad là 

A. Cung có độ dài bằng 1. B. Cung tưong ứng với góc ở tâm 60°. 

c. Cung có độ dài bằng đường kính. D. Cung có độ dài bằng nửa đường kính. 


Câu 17. Theo sách giáo khoa ta có: 
A. 1 ra d = 1°. 

c. 1 rad =180°. 


B. 1 rad 
D. 1 rad 


= 60°. 
'180Ỵ 

V n V 


Câu 18. Theo sách giáo khoa ta có: 
A. n rad =1°. 

c. n rad =180°. 


B. n rad = 60°. 


D. n rad 


GsoỴ 

V n J 


Câu 19. Trên đường tròn bán kính r = 5 , độ dài của cung đo là: 

8 


A. / = -. 


YTÍ 

B. / = —. 


iJ-ị. 

8 


D. kết quả khác. 
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Câu 20. Trên đường tròn bán kính r = 15 , độ dài của cung có số đo 50° là: 


A. / = 750. 


B. / = 15. 


180 


n 


c. 1 = 


157T 

180 


D. / = 15.^.50 
n 


Câu 21. 


Trên đường tròn lượng giác, khẳng định nào sau đây đúng? 

A. cung lượng giác có điếm đầu A và điếm cuối B chỉ có một số đo. 

B. cung lượng giác có điểm đầu A và điếm cuối B chỉ có hai số đo sao cho tổng của chúng 
bằng 271.. 

c. cung lượng giác có điểm đầu A và điểm cuối B chỉ có hai số đo hon kém nhau 2n. 

D. cung lượng giác có điếm đầu A và điếm cuối B có vô số đo sai khác nhau 2n. 

Câu 22. Trên đường tròn lượng giác với điểm gốc A , cung lượng giác có số đo 55° có điểm đầu A xác 
định. 

A. chỉ có một điểm cuối M . B. đúng hai điểm cuối M . 

c. đúng 4 điểm cuối M . D. vô số điểm cuối M . 

Câu 23. Trên đường tròn lượng giác với điếm gốc là A , cung AN , có điếm đầu là A, điếm cuối là 
N. 

A. chỉ có một số đo. B. có đúng hai số đo. 

c. có đúng 4 số đo. D. có vô số số đo. 

Câu 24. Lục giác ABCDEF nội tiếp đường tròn lượng giác có gốc là A , các đỉnh lấy theo thứ tự đó 
và các điểm B, c có tung độ dưong. Khi đó góc lượng giác có tia đầu OA, tia cuối 
oc bằng: 

A. 120°. B. -240°. 

c. 120° hoặc -240°. D. 120° + k360°,k e z . 

Câu 25. Trên đường tròn lưọng giác có điểm gốc là A . Điểm M thuộc đường tròn sao cho cung lượng 
giác AM có số đo 45°. Gọi N là điếm đối xứng với M qua trục Ox , số đo cung lượng giác 
AN bằng: 

A. -45°. B. 315°. 

c. 45° hoặc 315°. D. -45° + k360°,k e z . 

Câu 26. Trên đường tròn với điếm gốc là A . Điểm M thuộc đường tròn sao cho cung lượng giác 
AM có số đo 60°. Gọi N là điếm đối xứng với điểm M qua trục Oy , số đo cung AN là: 
A. 120°. B. -240°. 

c. -120° hoặc 240°. D. 120° + £360°, k e z . 

Câu 27. Trên đường tròn lượng giác vớ điếm gốc là A . Điếm M thuộc đường tròn sao cho cung 

lượng giác AM có số đo 75°. Gọi N là điếm đối xứng với điếm M qua gốc tọa độ o, số 
đo cung lượng giác AN bằng: 

A. 255°. B. -105°. 

c. -105° hoặc 255°. D. -105° + £360 °,k e z . 

Câu 28. Trên đường tròn lượng giác với điếm gốc là A , điểm M thuộc đường tròn sao cho cung 

p 

lượng giác AM có số đo 135° . Gọi N là điếm đối xứng của M qua trục Oy , số đo cung 


AN là 

A. -45°. 

c. -45° hoặc 315°. 


B. 315°. 

D. 45° +k360°, ke z. 
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^ ~ 71 25 7T 19; 

Câu 29. Cho bôn cung (trên một đường tròn định hướng): a = - —jr , p = -2-, Y = — 7 — , ô = —p 

6 3 3 6 

Các cung nào có điếm cuối trùng nhau: 

A . a vầ /3 ; ỵ va s . B. p và Y ; OL và ỗ . c . a, p, Y ■ D . p, Ỵ, s . 


' ' 377 " ? 

Câu 30. Biêt một sô đo của góc z [Ox, Oy ) = + 200l;r. Giá trị tông quát của góc z (Ox, Oy ) là: 


3 7T 

A. z(ơv, Oy) = -ị + kn. 

B. z(ơv, Oy) = 7ĩ + k27ĩ. 

c. z(ơx, Oy) = ^- + kĩĩ. 

D. z(ơv, Oy) = ^ + k2n. 


Câu 31. 


Cho a = ^ + k2ĩĩ (k e z) . Để a e (19; 27) thì giá trị của k là: 

A. k = 2; k = 3. B. = 3; = 4. c. k = 4; k =5. 


Đ. k= 5; k = 6. 


Câu 32. Cho góc lượng giác ( OA,OB ) có số đo bằng y. Hỏi trong các số sau, số nào là số đo của 


một góc lượng giác có cùng tia đầu, tia cuối? 

1 \n 


6tĩ 

A. — 

5 


B. 


c.z 

5 


D. 


317T 


Câu 33. Cung a có mút đầu là A và mút cuối là M thì số đo của a là : 


A 3 n 

A. —— + kn . 
4 


.. 3 n 

B. - — + kjĩ 
4 


3 71 _ _ _ 3 71 

C.— + kl7ĩ. Đ.-— + k2ĩĩ. 

4 4 


Câu 34. Góc có số đo 108° đổi ra rađian là: 

n 


. 3ĩĩ 

A. —- 

5 


B. 


10 


2 n 


f ^7/ 7 

Câu 35. Góc có sô đo -ị- đôi sang độ là: 


A. 240°. 


B. 135°. 


c.ụ. 

2 


c. 72°. 


D. 


n 


D. 270°. 


Câu 36. Cho Z(Ox, Oy ) = 22°30'+ k360°. Với k bằng bao nhiêu thì z(ơ*, Oy ) = 1822°30' ? 
A. k e 0 . B. k = 3. c. k = -5. D. k = 5. 


Câu 37. Góc có số đo -Ẹ đổi sang độ là: 


A. 15°. 


B. 18 . 


c. 20 °. 


D. 25'. 


Câu 38. Góc có số đo — đổi sang độ là: 

24 

A. 7°. B. 7°30'. c. 8°. D. 8°30'. 

Câu 39. Cho hình vuông ABCD có tâm o và một trục (ỉ) đi quaơ. Xác định số đo góc giữa tia 
OA với trục (?) biết trục (?) đi qua trung điểm I của cạnh AB . 

A. 15° + k360° B. 45° + k360° c. 135° + £360° D. 155° + k360° 

Câu 40. Góc có số đo 120° đổi sang rađian là : 

A. ^ B. ^ c. Ị D. 

10 2 4 3 
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Câu 41. 


Biết OMB' và ONB' là các tam giác đều. 

Cung a có mút đầu là A và mút cuối trùng với B hoặc M hoặc N . Tính số đo của a ? 


A. 

n , n 
cu = — + k — 

B. 

n . n 
a=- — + k — 


2 2 


6 3 

c. 

n , 2 n 

D. 

n . 2 n 

ŨL = — + k — 

a = — + k — 


Câu 42. Cho L, M , N , p lần lượt là điểm chính giữa các cung AB , BC, CD, DA . Cung a có 

> V r • A v X 4. 37T Ắ . 7 

mút đâu trùng với A và sô đo a = - -Ỵ + kn . Mút cuôi của a ở đâu ? 

A. L hoặc N 
c. M hoặc N 

Câu 43. Cung nào sau đây có mút trung với B hoặc B’ ? 

A. a = ^- + kln 
2 

c. a = 90° + £360° 


B. M hoặc p 
D. L hoặc p 


B. a = -^- + k2n 
2 

D. a = -90° + kl80° 


Câu 44. Một bánh xe có 72 răng, số đo góc mà bánh xe đã quay được khi di chuyển 10 răng là : 


A. 30° 


B. 40° 


Câu 45. Số đo góc 22°30’ đổi sang rađian là: 

In 


A.£ 

8 


B. 


12 


Câu 46. Đổi số đo góc 105° sang rađian. 

In 


Câu 47. 


5n 
A. —-- 

12 


B. 


12 


c. 50° 


c. Ị 

6 


cP-A 

12 


D. 60° 


D. 


D. 


n 


5ĩĩ 

~8~ 


Cung a có mút đầu là A và mút cuối trùng với một trong bốn điểm M , N , P ,Q. 
Số đo của a là: 

A. a = 45° + kl80° B. a = 135° + £360° 


/^1 _ . u 

c. u - - + k 
4 4 


D. a = — + & — 
4 2 


Câu 48. Cho ữ = ^ + k2^r. Tìm k để 10^: < a < \\n 
2 

A. k = 4 B. k = 6 c. k = 1 D. k = 5 

Câu 49. Cho hình vuông ABCD có tâm o và một trục (ể) đi qua o. Xác định số đo của các góc 
giữa tia OA với trục (ể), biết trục ( ể) đi qua đỉnh A của hình vuông. 

A. 180° +£360°. B. 90° +£360°. 

c. -90°+£360°. D. £360°. 


Câu 50. Một đường tròn có bán kính R = —an . Tìm độ dài của cung trên đường tròn. 

n ' 2 


A. 1 Oan. 



n 


B. 5 an . 

n —rm 

D. —an. 

20 


Câu 51. Một đường tròn có bán kính R = 10 an . Độ dài cung 40" trên đường tròn gần bằng 
A. lan. B. 9 an. c. 11 an. D. 13c/n. 
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Bài 2: GIÁ TRỊ LƯỢNG GIÁC CỦA MỘT CUNG 

• • • 


Câu 52. 


_.. . 89^ ì 

Giá trị cot — băng 
6 

A. Vĩ 


B. -Vã. 


Câu 53. 


Giá trị của tan 180° bằng 
A. 1. B. 0. 


c.ệ. 

3 


c. -1. 


Câu 54. Biết tan a = 2 và 180° < a < 270°. Giá trị cos a + sin a bằng 


A. - 


3V5 


B. 1-V5. 


3 V 5 


D . 4 . 

3 


D. Không xác định. 

D.2Li. 


Câu 55. 


, 2cos JC — 1 , 

Rút gọn biêu thức A = ————-, ta được kêt quả là 

sin X + cos X 


B. A = cos X - sin X. 

D. A = cos 2x + sin 2x. 


Câu 56. 


A. A = cos X + sin X. 
c. A = cos 2x - sin 2x. 

Biết sỉna +cosa = V'- Trong các kết quả sau, kết quả nào sai? 


. . _ 1 
A. sinacosa =—-. 

4 


c. sin 4 a+cos 4 a =-7. 

8 


B. sina-cosa = ±-—. 

2 

D. tan 2 a +cot 2 a = 12. 


Câu 57. 


Câu 58. 


Tính giá trị của biếu thức A = sin 6 X + cos 6 X + 3sin 2 xcos 2 X . 

A. A = -1. B. A = l. c. A = 4. D. A = -4. 


Biểu thức A = 
A. 1. 


(l-tan 2 


1 


4tan 2 v 4sin 2 vcos 2 v 
B. -1. 


không phụ thuộc vào X và bằng 


C.Ị. 

4 


D. 

4 


Câu 59. 


Câu 60. 


.’ , , „ cos^x-sin 2 }^ 2 .2 , . „ v ,ì 

Biêu thức = ——— - - —cot xcot y không phụ thuộc vào X , _y và băng 
sin xsin y 

A. 2. B. -2. c. 1 . D. - 1 . 


Cho cos a =-ịị và ^-<a<K . Giá trị của sin a và tan a lần lượt là 
13 2 


A. - 


5 _ 2 

13’ 3 ' 


B. 


12 


c. - 


_5_ _5_ 
13’ 12 ' 


D. A _A. 
13 12 


Câu 61. 


Biểu thức C = 2(sin 4 x + cos 4 x + sin 2 xcos 2 x) -(sin 8 x + cos 8 x) có giá trị không đổi và 
bằng 

A. 2. B. -2. c. 1 . D. - 1 . 


Câu 62. Cho —<a<7ĩ. Kết quả đúng là: 

A. sina>0; cosa>0. 
c. sina>0; cosa<0. 


B. sina <0; cosa <0. 
D. sina<0; cosa>0. 
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Câu 63. 


Câu 64. 


Câu 65. 

Câu 66. 


Câu 67. 


Câu 68. 


Câu 69. 


Câu 70. 


Câu 71. 


Câu 72. 


Câu 73. 


Cho 2 n <a < . Kêt quả đúng là: 

A. tan a > 0; cot a > 0. 
c. tan a > 0 ; cot a < 0. 

Hệ thức nào sai trong bốn hệ thức sau: 
tan X + tan y 

A. - - = tan xtan y 


B. tan a < 0; cot a < 0. 
D. tana <0; cota >0. 


c. 


cot * + cot y 
sina 


sina 


cosa+sina cosa-sina 1-cot a 


B. 


D. 


1 + sina 1-sinn 


1-sina vl + sina 


= 4tan 2 a 


sin a + cos a 
1-cosa 


7 

2cosa 


sin a - cos a +1 


Biếu thức D = cos 2 x.cot 2 x + 3cos 2 x-cot 2 x + 2sin 2 x không phụ thuộc X và bằng: 
A. 2 B.-2 c. 3 D. -3 

, , 9g , 

Neu biết 3 sin 4 x + 2cos 4 X = — thì giá trị biếu thức A = 2 sin 4 x + 3cos 4 X bằng: 

81 


. 101 , . 601 
A. — hay —— 
81 405 


„ 103 , 603 

B. — hay 


81 405 

Cho biết cot X = Ạ . Giá trị biểu thức A = 
2 

A. 6 B. 8 


„ 105 , 605 

c. —— hay 


81 

2 


sin 2 jc-sin xcos x-cos 2 X 

c. 10 


405 81 

bằng: 


„ 107 , 607 

D. —— hay 


405 


D. 12 


Nếu sin^ + cosx = — thì 3sin jt + 2cosJC bằng : 

. 5-\fĩ 5 + V7 

A. -—-— hay -—-— 

4 4 

« 2-V3 , , 2 + V3 

c. - — hay 


n 5-V5 , _ 5 + V5 
7 4 

^ 3 -V 2 3 + V 2 

D. --— hay 


5 5 5 5 

Đơn giản biểu thức A = (l-sin 2 x)cot 2 x + {l -cot 2 x} ta có: 


A. A = sin 2 X 


B. A = cos X 


c. A = -sin 2 X 


D. A = -cos X 


2 b 


■ Ắ z,í/ • s • ọ 1 • Ằ 1 r A 2 2 ì 

Biêt tan X =-. Giá trị của biêu thức A = a cos x + 2 b sin xcos X + c sin X băng: 

a-c 

A. -a. B. a. c. -b. D. b. 


' , ... sin 4 a cos 4 a 
Nếu biết + 


1 v , .X , . sin 8 a cos 8 a - ì 

thì biêu thức A =--—I-—— băng: 


A. 


1 


B. 


a +b 

1 


(a+bỴ a 2 +b 2 

Trong các đẳng thức sau, đẳng thức nào đúng? 
A. sin(180°-a) =-cos a. 
c. sin(180°-a) =sina. 

Trong các đắng thức sau, đẳng thức nào sai? 


c. 


1 


(a+by 


D. 


1 


a 3 +b 3 


B. sin(180° —à) =-sina. 
D. sin(180°-a) =cosa. 



r K 




4 n ^ 

sin 

— 

-X 

= cos X . 

B. sin 

— + x 


V 2 




V 2 J 


( n 




(n 3 

tan 

— 

- X 

= cot X . 

D. tan 

— + x 


u 

> 



l2 J 


= cos X. 


= cot X. 
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Câu 74. 

Câu 75. 

Câu 76. 

Câu 77. 

Câu 78. 

Câu 79. 

Câu 80. 

Câu 81. 

Câu 82. 

Câu 83. 

Câu 84. 

Câu 85. 


. sin(-234°)-cos216 0 0 

Rút gọn biêu thức A = — ——4 ———.tan36 , ta được 

sin 144° -COS126 0 

A. A = 2 . B. A = -2 . c. A = 1 . 

’ . (cot44°+tan226°).cos406° ^ . 

Biêu thức B =- 7^-77 -cot 72 .cot 18 , ta được 

cos316° 


D. A = -1. 


A. B = -1 . 


B. £ = 1 


c. B = -ị 
2 


D. B 


cos 750°+sin 420° u ì_ 

Giá trị của biêu thức c = ~ - 77^777 băng : 


sin(-330°) - cos(-390°) 


A. -3-V3 . 


B. 2-3^3 . 


2V3 
Vã-1' 


D. 


1-VÃ 

V3 • 


Giá trị của biểu thức D = cos 2 — + COS 2 ^- + cos 2 — + COS 2 — bằng: 

8 8 8 8 

A. 0 . B. 1 . c. 2. 

Cho tam giác ABC . Khắng định nào sau đây là sai: 


D. -1 


. A + C B 
A. sin —-— = cos — . 
2 2 

c. sin ( A + = sin c . 


6 7Ỉ-3 




Đơn giản biếu thức A = cos a- — 

A. A = cosa + sina . B. A = 2sina. 

-0_/ /ncO 


« _ A+C_ . B 
B. cos -—-— = sin —. 

2 2 

D. cos(A + B) = cosC . 

+ sin(a - n ), ta được : 

c. A = sina -cosa . D. A = 0. 


^ , „ sin515 .cos(-475 ) + cot222 .cot408 ._ 

R-út gọn biêu thức A =- —— - -7—7- -——7-—— , ta được: 

cot 415°. cot(-505°) + tan 197°. tan 7 3° 


A. ị sin 2 25°. 
2 


A. A = 2sina 


A. -10. 


B. 7Ị-COS 2 55°. 
2 


c. ịcos 2 25°. 
2 


D. ị sin 2 65°. 
2 



(n ^ 


(n ^ 


(n ^ 


(n \ 

cos 

— - a 

+ sin 

— ~a 

— cos 

— + a 

-sin 

— + a 


u J 


u J 


u J 


u J 


B. A = 2cosa 


a , biểu thức cos a + cos 

( n ^ 


( 9ĩĩ' 

a + — 

+ ... + COS 

a + — 


l 5 ) 


l 5 J 


B. 10. 


2n 


, ta được: 
c. A = sina-cosa . D. A = 0. 

nhận giá trị bằng 

c. 0 . D. 5. 

3 n . 2 4 n 


A. A = 6 . 


B. A = 3. 


c. A = v 
2 


„., , . , . . Ẳ ,. , . ■ 2 . -2 ■ 2 . 2 47T ■ 2 . 2 72T ,ì 

Giá trị của biêu thức A = sin — + sin — + sin + sin — + sin ——— + sin — băng 

8 8 8 8 8 8 

7 


D. 


sin (-328°). sin 95 8 ° cos (-508° ).cos (-1022°) 

Biêu thức A =- - - 4-— - - - 7 -V- - có kêt quả rút gọn băng 

tan (- 212 °) 


A. -1. 
Biêu thức 


cot572 

B. 1. 


c. 0 . 


D. 2. 


A = cos(a + 267 r)- 2 sin(a - 77 r)-cos(l, 57 r)-cos 


( 


n 


a + 2003 77 - 
V 2 


+ cos(a -l,5^).cot(a - 8 ;r) 


có kết quả thu gọn bằng : 

A. -sina. B. sina. c. -cosa. D. cosa. 
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X 2sin2550°cos(-188 0 ) 

Câu 86 . Giá trị của biểu thức A = --—- + — -— 7 T--— bằng : 

tan 368° 2cos638°+cos98° 

A. 1. B. 2. c. -1. D. 0. 

Câu 87. Cho tam giác ABC và các mệnh đề : 

(I) cos B + C _ s ị n A' tan A + B tan c_\ cos ( A + B - c) - cos 2C = 0 . 

2 2 2 2 v ' 

Mệnh đề đúng là : 

A. Chỉ I. B. II và III. c. Ivàll. D. Chỉ III. 

Câu 88. Cho A, B , c là ba góc của một tam giác. Hãy chỉ ra hệ thức sai : 

A. sin ^ = cos c ■ B. cos(A + .B -C) = -cos2C . 

_ _ A+B-2C 3c _ A + B + 2C _ c 

c. tan ---= cot — . D. cot -—-= tan — . 

2 2 2 2 


Câu 89. Cho A, B, c là ba góc của một tam giác. Hãy chỉ ra hệ thức sai: 

B. cos(A + fi + 2C) = -cosC . 

c. sin(A + C) = -sin# . D. cos(A + 5) = -cosC. 


A + B . c 

A. cos -—-— = sin —. 
2 2 


(cot44°+tan226°).cos406° 

Câu 90. Giá trị của biêu thức A =- - - ,/ -cot 72 .cot 18 băng : 

cos 316 

A. - 1 . B. 1 . c. -2. D. 0 . 

Câu 91. Kết quả rút gọn của biểu thức A =- T -TV-— - tan 18 U là : 


A. 1. 


cos 

0 

00 

00 

).cot72° 

tan( 

1 

ỉo 

0 

.sin 108° 


B. -1. 


c. 0. 


D. 


1 


47 7Ĩ 

Câu 92. Giá trị sin —— là 

6 

A.ệ. B.I. 

2 2 

3777- 

Câu 93. Giá trị cos —— là 

3 

A.ệ. B.-ệ. 

2 2 

29tĩ 

Câu 94. Giá trị tan — 7 - là 


A. 1. B. -1. 


4 r . 3n 

Câu 95. Cho tan a = — 7 với —7- <a <2n . Khi đó 

5 2 

. ._ 4 5 

A. sina=— 7 =; cosa=- 


V4Ĩ' 


V4Ĩ‘ 


^ _ 4 _ 5 

c. sina=— T=; cos a=- 


V4Ĩ’ yỊÃi ’ 
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c.ệ 

2 


C.Ị. 

2 




D. 


D. 


D. Vã. 


B. sin OL = 


D. sin a = 


V4Ĩ ; 

4 

V4Ĩ ; 


cosa 


V4Ĩ ■ 

5 


cos a = — 


V4Ĩ ■ 

Mã số tài liệu: DS10C6-TL_TN 
























GV.TRẦN QUỐC NGHĨA 


57 


Câu 96. 

-3 

Cho tan x = — 

và góc X thỏa mãn 90° 

<;c<180 o .Khi đó. 


4 




4 

„ 3 

^ . 3 


A. cotx = —. 

B. cosx = -. 

c. sin X = - . 


3 

5 

5 

Câu 97. 

3 

Cho sin X = -3 và góc * thỏa mãn 90° < X <180° . Khi đó. 


4 

„ 4 

^ 3 


A. cotx = —. 

B. COS.V = — . 

c. tan X = —. 


3 

5 

4 

Câu 98. 

Cho cosx = — 
5 

và góc X thỏa mãn 90° 

<x<180°. Khi đó. 


4 

„ . 3 

_ 4 


A. cotx = —. 

B. sin X = - . 

c. tan.r = —. 


3 

5 

5 

Câu 99. 

3 

Cho cotr = — và góc X thỏa mãn 0° <x< 90° . Khi đó. 


4 




-4 

„ -3 

^ • 4 


A. tan X = — 1 . 

B. cosx = —. 

c. sin X = — 


3 

5 

5 


D. sin X = —-. 
5 


D. COS.T = —-. 

5 


D. sinx = ^-. 

5 


D. sinx = —-. 
5 


Câu 100. Gọi M = sin 2 10° + sin 2 20° + sin 2 30° + sin 2 40° + sin 2 50° + sin 2 60° + sin 2 70° + sin 2 80° 
thì M bằng. 

A. 0 . B. 2 . c. 4 . D. 8 . 


Câu 101. Gọi M = cos 2 10° +cos 2 20° +cos 2 30° +cos 2 40° +cos 2 50° +cos 2 60° +cos 2 70° +cos 2 80° 
thì M bằng. 

A. 0 . B. 2 . c. 4 . D. 8 . 

Câu 102. Giá trị của biểu thức: 

M = cos 2 23° + cos 2 27° + cos 2 33° + cos 2 37° + cos 2 43° + cos 2 47° + cos 2 53° + cos 2 57° + . 
+COS 2 63° +COS 2 67° bằng: 

A. 1. B. 5. 

c. 10. D. Một kết quả khác với các kết quả đã nêu. 

Câu 103. Giá trị của biểu thức: 

M = cos 2 10° + cos 2 20° + cos 2 30° + cos 2 40° + cos 2 50° + cos 2 60° + cos 2 70° + COS 2 80° + . 


+COS 2 90° + cos 2 100° + cos 2 110° + cos 2 120° + cos 2 130° + cos 2 140° + cos 2 150° + cos 2 160° + 


+ cos 2 170° + cos 2 180° bằng: 

A. 0 . B. 8 . c. 9 . 


Câu 104. Giá trị của biểu thức M = 


tan 2 30° + sin 2 60° - cos 2 45° 
cot 2 120° +COS 2 150° 


bằng: 


A. 


2 

7 ' 



r 5-Vỏ 

6 + V3' 


Câu 105. Biết tmx = 2 , giá trị của biểu thức M = 


A. - 


4 
9 ■ 


B. 


_4 
19 ■ 


3sin^:-2cosx , ì 

---——— băng: 

5 cos X +7 sin X 



D. 18. 


D. 


1 _ 

13 


D. 


4 
9 ■ 


--- , 1 2sin 2 x + 3sinxcosx-4cos 2 X 

Câu 106. Biêt tan X = —, giá trị của biêu thức M =- - - ~ ■ - - băng: 

2 5cos x-sin X 


A. 


_ 8 _ 

13' 



c. 


2 _ 

19 


D. 


_ 8 _ 

19 ' 
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Câu 107. Biết A, B, c là các góc của tam giác ABC , mệnh đề nào sau đây đúng: 

A. sin(A + C) = -sinB . B. cos(A + C) = -cosB . 

c. tan(A + C) = tanB . D. cot(A + C) = cotB . 

Câu 108. Biết A, B, c là các góc của tam giác ABC , mệnh đề nào sau đây đúng: 

A. sin(A + C) = -sinB . B. cos(A + C) = cosB . 

c. tan(A + C) = -tanB . D. cot(A + C) = cotB . 

Câu 109. Biết A, B, c là các góc của tam giác ABC, khi đó. 

A. sinC = -sin(A + B). B. cosC = cos(A + B). 

c. tanC = tan(A + 5). D. cotC = -cot(A + B). 

Câu 110. Biết A, B, c là các góc của tam giác ABC, khi đó. 

A. sinC = sin(A + B). B. cosC = cos(A +5). 

c. tanC = tan(A + Z?). D. cotC = -cot(A + B). 

Câu 111. Biết A, B, c là các góc của tam giác ABC, khi đó. 

c 

: cos ——. 
2 



r A + B^ị 

. c „ . 

4 A + 5^ 

sin 


= sin — . B. sin 



V 2 ) 

2 

V 2 ) 


f A + B' 

c 

í A + B ) 

tan 


= tan — . D. cot 



{ 2 y 

2 

{ 2 J 


Câu 112. Biết A, B, c là các góc của tam giác ABC, khi đó. 



f A + B' 

c 

í A + B 1 

cos 


= cos —. B. cos 



{ 2 , 

2 

l 2 J 


r A + B^ 

c 

f A + B^ 

tan 


— cot —. D. cot 



V 2 J 

2 

{ 2 J 


c 

= cot—. 
2 


c 

= — cos ——. 
2 

c 

= cot—. 

2 


Câu 113. Biết A, B, c là các góc của tam giác ABC, khi đó. 



( A + B > 

c 


tan 


= tan— . B. tan 



l 2 J 

2 

V 2 J 


( A + B > 

c 

í A + B ) 

tan 


= cot —. D. tan 



l 2 ) 

2 

{ 2 J 


= -tan- 


c 

2 

c 


Câu 114. Biết A, B, c là các góc của tam giác ABC, khi đó. 



f A + B' 

. c 

^ A + B^ị 

sin 


= sin—. B. sin 



l 2 J 

2 

K 2 J 


f A + B > 

c ^ . 

í A + B ) 

sin 


= cos—. D. sin 



l 2 J 

2 

{ 2 J 


= -cot- 


c 

= -sin—. 
2 

c 

= —cos —. 
2 


B. sin 2 x + cos 2 X = 1 . 
D. sin 4 x + cos 4 X = 1 . 


Câu 115. Với góc X bất kì. 

A. sinx + cosx = 1. 
c. sin 3 x + cos 3 x = \. 

Câu 116. Với góc X bất kì. Khẳng định nào sau đây là khắng định đúng? 

A. sin 2 x + cos 2 2x = l. B. sin^x 2 ) + cos(x 2 ) = !• 

D. sin 2 x-cos 2 (180°-x) = 1 . 


58 


c. sin 2 x + cos 2 (l80°-x) = l. 
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Câu 117. Cho M = tan 10°.tan 20°.tan30°.tan 40°.tan50°.tan 60°. tan70°.tan80° . Giá trị của M 
bằng. 

A. M =0. B. M =1. c. M =4. D. M = 8 . 

Câu 118. Biết tan X = 2 và M = y sm — — ^ C0S A . Giá trị của M bằng. 

4sin X + 7COSX 

A. M = ỉ. B. M = Ạ-■ c. M =--*-• D .M=-ị- 

15 15 9 

„ v ,, 2sin 2 x + 3sinx.cosx + 4cos 2 x . . , ,, ,1 

Câu 119. Biêt tan X = 2 và M =- 2 ---Giá trị của M băng. 

5sin x + 6 cos X 

9 9 9 24 

A. M =-2-- B. M =-—■ cD .M=~ 

13 65 65 29 

^ „„„ „ ' „ v 2sin 2 x + 3sinx.cosx + 4cos 2 X , . , ,, , ì 

Câu 120. Biêt tan X = 3 và M =- 2 ——-Giá trị của M băng. 

5tan x + 6 cot X 

31 93 93 _ „ 31 

A. M =-^~- B. M=~ C.M=-Ẽ~- D. M=~ 

47 137 1370 51 

Câu 121. Cho M = (sinx + cosx ) 2 +(sinx-cos.v ) 2 . Biểu thức nào sau đây là biểu thức rút gọn của 
M ? 

A. M = 1 . B. M = 2 . c. M = 4. D. 

M = 4sinxcosx. 

Câu 122. Cho M = (sinx + cosx) 2 -(sinx-cosx) 2 . Biểu thức nào sau đây là biểu thức rút gọn của 
M ? 

A. M = 2 . B. M = 4 . c. M = 2sinxcos.r. D. 

M = 4sinxcosv. 


Câu 123. Gọi M = (tan.v + cot x ) 2 , ta có. 

A. M = 2 . B. M = —^—— . c. M = , - —— . D. M = 4. 

sin X.COS X sin x.cos X 

Câu 124. Cho tan X + cot X = m , gọi M = tan 3 X + cot 3 X . Khi đó. 

A. M = 777 3 . B. M = 777 3 + 3 777 . c. M = 7?? 3 - 3m . D. M = 777 (m 2 -1 j. 

Câu 125. Cho sinx + cosx = 777 , gọi M = |sinx-cosx|. Khi đó. 

A.M = 2 - 777 . B. M =2- m 2 . c. M= 777 2 - 2. D. M =yj2-m 2 . 


Câu 126. Cho M = 5 - 2 sin 2 X. Khi đó giá trị lớn nhất của Ả/ là. 




A. 3. 

B. 5. 

c. 6. 

D. 

7 . 

Câu 

127. 

Giá trị lớn nhất của biểu 

thức M = 7 cos 2 X - 

2 sin 2 X là. 





A. -2. 

B. 5. 

c. 7. 

D. 

16. 

Câu 

128. 

Cho M = 6cos 2 X + 5 sin 

2 X . Khi đó giá trị lớn nhất của M là. 





A. 1. 

B. 5. 

c. 6. 

D. 

11. 

Câu 

129. 

Cho M =3sinx + 4cosx 

:. Chọn khẳng định đúng. 





A. M < 5 . 

B. 5 < M . 

c. M > -5. 

D. 

-5 

Câu 

130. 

Giá trị lớn nhất của M = 

sin 4 x + cos 4 x bằng 






A. 1. 

B. 2. 

c. 3. 

D. 

4. 
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Câu 131. Giá trị lớn nhất của N = sin 4 x-cos 4 X bằng : 

A. 0 . B. 1. c. 2. 

Câu 132. Giá trị lớn nhất của Q = sin 6 x + cos 6 X bằng : 

A. 1 . B. 2. c. 3. 

Câu 133. Giá trị lớn nhất của M = sin 6 X - cos 6 X bằng: 

A. 0 . B. 1. c. 2. 

Câu 134. Giá trị của biểu thức p = 3(sin 4 x + cos 4 x) - 2(sin 6 x + cos 6 x) là : 


A. -1. B. 0. 

Câu 135. Biếu thức thu gọn của M = tan 2 x-sin 2 X là: 
A. M = tan 2 X. B. M = sin 2 X. 

Câu 136. Biếu thức thu gọn của M = cot 2 X - cos 2 X là: 
A. M = cot 2 X. B. M = cos 2 X. 


c. 1 . 


D. 3. 


D. 6. 


D. 3. 


D. 5. 


c. M = tan 2 x.sin 2 X . D. M = 1. 


^ , cos 2 x-sin 2 x , , n 

Câu 137. Nếu M - 


cot" x-tan X 


c. M =1. 

, (x 5 * k 7 , k e Z) thì M bằng. 


A. tan X. 


B. cot X. 


c. — cos 2 2x. 
4 


D. M = cot 2 x.cos 2 X. 


1 ■ ,2 


D. —sin 2x. 
4 


Câu 138. Giá trị của M - cos20°.cos40 0 .cos80° là. 


a.A. 

16' 


B. 1 . 

8 


Câu 139. Nếu M = sin 4 X + cos 4 X thì M bằng. 

A. l + 2sin 2 xcos 2 x. B. l + sin 2 2x. 

Câu 140. Nếu M = sin 6 X + cos 6 X thì M bằng. 

A. 1 + 3 sin 2 X. cos 2 X . B. 1 - 3 sin 2 X. 

Câu 141. Giá trị nhỏ nhất của M = sin 4 X + cos 4 X là. 

1 


A. 0. 


B. 


Câu 142. Giá trị nhỏ nhất của M = sin 6 X + cos 6 X là. 

A. 0. 


B. 

4 


Câu 143. Cho biểu thức M = 1 + tan ' r 


c 1 

4 


c. 1 - sin 2x . 


c. l-ịsin 2 2x. 
2 


C.I 

2 


C.Ị. 

2 


D. 1. 


1 . - 

D. l-^sin 2 2x. 
2 


3 . 

D. l-4sin 2 2x. 

4 


D. 1. 


D. 1. 


mệnh đề sau đúngl 


J L A 

., (x * - — + kĩĩ, X * — + kn, k eZ), mệnh đê nào trong các 
(1 + tanx) 3 4 2 


A. M < 1. B. M < 1. c. M > — . D. - < M < 1. 

4 4 


Câu 144. Cho cotl5° =2 + V3. Xác định kết quả sai. 


A. tanl5° =2-73. B. sinl5° = — ^ 


c. cosl5 = 


73-1 


272 • 
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Câu 145. Nếu tan a + cot a = 5 thì tan 3 a + cot 3 a bằng. 

A. 100. B. 110. c. 112. D. 115. 


4 

Câu 146. Cho tan X = - 4 

3 


„ n . sin 9 x-cosx 

và -— < X < 7T thì giá trị của biêu thức A= ——-——— 
2 sinx-cos X 


bằng. 


A. 


34 
11 ' 




Câu 147. Cho biết sina +cosa = -4=- thì tan 2 a +cot 2 a 

n/2 

A. 12. B. 14. 


bằng. 

c. 16 . 


D. 


30 
11 ' 


D. 18. 


Câu 148. Tìm đẳng thức sai. 

A. sin 4 x-cos 4 x = l-2cos 2 x. 

c. cot 2 x-cos 2 X = cot 2 x.cos 2 X. 

Câu 149. Tìm đẳng thức sai trong các đẳng thức: 
A. 1-sin 2 x-cot 2 xsin 2 X = cos 2 X . 


c. 


cos 2 a-cot a , 6 

, —-—-— = tan a . 
sin a— tan a 


B. tan 2 x-sin 2 X = tan 2 x.sin 2 X . 

D sinx + cosx-l_ 2cosx 

1-cosx sin X + cos X + 1 

„ tan X + tan V 
B. — ; — - = tan X tan y . 

cot X + cot y 

D. (tan X + cot x) 2 - (tan X - cot xf = 4 . 


Câu 150. Biểu thức A = cos 2 x.cot 2 X + 3cos 2 x-cot 2 X + 2 sin 2 X không phụ thuộc vào X và bằng. 

A. 1. B. -1. c. 2. D. -2. 


Câu 151. Biểu thức B = (sin 4 X + cos 4 X - l)(tan 2 X + cot 2 X + 2) không phụ thuộc vào X và bằng. 
A. 4. B. -4 c. 2. D. -2. 


Câu 152. 


.X r „ cos 2 x-sin 2 v 2 ,2 » v v ,ì 

Biêu thức c = ——-— cot x.cot y không phụ thuộc vào X và băng, 
sin X sin y 


A. -1. 


B. 1. 


Câu 153. Neu tan X = 5 thì sin 4 X -cos 4 X . 

10 


A. » 
13 


B. 


13 


c. ị. 

2 


c.*i. 

13 


Câu 154. Neu 3cosx + 2sinx = 2 và sinx<0 thì giá trị đúng của sinx là: 

7 


A.-A. 

13 


B. 


13 


c-4. 

13 


Câu 155. Chọn hệ thức sai trong các hệ thức sau: 

A. sin 2 a.tana +cos 2 a.cota + 2sina.cosa = tana + cota . 

B. 3(sin 4 x + cos 4 x)-2(sin 6 x + cos 6 x) = 1. 

sina cosa l-cot 2 a 


c. 

D. 


cosa _ 

cosa + sina cosa-sina l + cot 2 a 
l + 2sina.cosa tana+1 


sin 2 a-cos 2 a tana-1 


r ._COt 2 X-COS 2 X sinx.cosx 

Câu 156. Biêu thức D =---1-có giá trị băng. 


A. 1. 


cot X cot X 

B. -1. 


c.i 

2 


D. 


D. 


12 

13 


D. 


12 

13 


D. 


1 

2 
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Câu 157. trong các hệ thức sau, hệ thức nào sai? 


tan 2 a - tan 2 yỡ 

sin 2 a - sin 2 Ị5 

B. 

tan 2 a.tan 2 Ị3 

sin 2 a. sin 2 p 


f sin a + cot a ^ 

2.9 2 

sin a +cot a 

D. 

^1 + sina.tana ) 

1 + sin 2 a.tan 2 a 


sin 2 a sina+cosa 

——— 1 --— - = sin a - cosa . 

sina-cosa tan a-1 


Sin oc In 2 . 2 2 rt 

- —7 + tan p.cos a - sin a + tan p . 

cos p 


Câu 158. Chọn hệ thức sai trong các hệ thức sau: 

sin 2 a+l l + cos 2 a . / ,2 

A - + ih~Z D Z\ + ì = ( tana + COta )■ 

211-sin a) 211-cos a ) 
l-4sin 2 x.cos 2 x 1 + tan 4 x-2tan 2 X 

■K* " ộ ộ " ộ • 

4sin x.cos X 4 tan X 

„ sinx + tanx „ 

c. -—— = 1 + sin X + cot X . 

tan X 

_ . cosX 1 

D. tan X + ~ — =- . 

1 + sin X cos X 


Câu 159. Chọn hệ thức sai trong các hệ thức sau: 

tan 2 a l + cot 2 a l+tan 4 a 

l + tan 2 a cot 2 a tan 2 a+cot 2 a 

tan X - sin X 1 

I - — 7" • 

sin X cosx(l + cosx) 

c. 1 + sina + cosa + tana = (l + cosa)(l + tana). 

^ sinx.sinv , . .. 1 

D. - .tanx.coty+l= : - . 

cosx.cosy sin X 


Câu 160. Biểu thức E = 2(sin 4 x + cos 4 x + cos 2 x.sin 2 x) -(sin 8 x + cos 8 x) có giá trị bằng: 


A. 1. 


Câu 161. Khi a - 7 thì biểu thức 
3 

A. 2. 


B. 2. 


1 + sina íl-sina 


c. - 1 . 

A 2 


V 

B. 4. 


1-sina vl + sina 


có giá trị bằng: 


vu: „ - n l-cos a l + cos a 

Câu 162. Khi a = — thì biêu thức 


A. 2 V 3 . 


1 + cosa Vl-cosa 
B. - 2 V 3 . c. Vã. 


c. 8. 

có giá trị bằng: 


9 jr , 

Câu 163. Khi a = —— thì biểu thức 


1 


A. V 2 . 


Câu 164. Để sin X. 


I. re 


sin a -VcõVõ^-cõVã 

B. -V 2 . c. Vã . 


có giá trị bằng: 


1 


- + - 


1 + cosx 1-cosx 


--= V 2 thì các giá trị của X có thể là: 


Trả lời nào đúng? 
A. I và II. 


B. I và III. 


c. II và IV. 


D. -2. 


D. 12. 


D. -Vã. 


D. -Vã. 


( n ^ 

II. X € 

(n ^ 

III. 

( n ^ 

IV. 

( n^ 

0;— 

— \n 

——;0 

-n\— 

l 2j 


u ) 


l 2 J 


l 2 ) 


D. I và IV. 
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Câu 165. Cho biết sin a- cos a= 2 ' Kết quả nào sau đây sai? 


A. sina.cosa = —. 

8 


4Ĩ 

B. sin a + cos a = ——. 

4 


„ . 4 _ 4 _ 21 

c. sin ũ + cos a = —. 

32 


D. tan 2 a +cot 2 a = —. 

3 


^ ' sin 4 a cos 4 a 1 V ,. Ẫ ,, , ,, sin 10 a cos 10 a , ì 

Câu 166. Neu —-1--— = —-— thì biếu thức M = —— -h ' , — bằng. 


a 

. 1,1 

A. —- + -3- . 

u 5 b 5 


a +b 


B. 


1 


[a +ồ) 


5 • 


a b 

c. - 4 + 4 - 

a b 


D. 


(út + z?) 


4 • 


, 2Ỉ> , , 

Câu 167. Biết tan X = — thì giá trị của biếu thức A = a sin 2 X - 2b sin X cos X + c cos 2 X bằng. 

a-c 


A. A=a. 
khác. . 


B. A = b. 


c. A = c. 


D. Một kết quả 


A , B B % A 

Câu 168. Một tam giác ABC có các góc A,B,C thỏa mãn sin—cos 3 —-sin—cos 3 — = 0 thì tam 

2 2 2 2 


giác đó có gì đặc biệt? 
A. Không có gì đặc biệt, 
c. Tam giác đó đều. 


B. Tam giác đó vuông. 
D. Tam giác đó cân. 


( 1471 "^ 1 9 'ÒTC ' 

Câu 169. Biếu thức sin —-2— +- - - tan 2 có giá trị đúng bằng: 

V 3 ) dn 2 29^ 4 


A.l + #. 

2 


Câu 170. Biểu thức cos 


3 ) ,29 n 

y sin —— 

4 

B.1-#. 

2 


c. 2 + 2^. 

2 


D. 3-2^ 
2 


23tt 


1 ^ 237T . ì 

——— + cot —— có giá trị đúng băng: 


cos 


167T 


A.#-5. 

2 


A. 1. 


B. 5 




c. 2^-3. 

2 


D. 3- 





( n 3 

. 13;r 


sin 

X - 

+ sin —— = sin 

x + — 


l 2 J 

2 

l 2 ) 


thì giá trị đúng của cos X là. 


B. -1. 


C.Ỉ. 

2 


D. 


1 


Câu 172. Nấu cot 1,25. tan (An + 1,25)-sin 
A. 1. B. -1. 


4 7Ị-3 

X + -- 

V 2y 


.cos(67ĩ-x) = 0 thì tan.r bằng. 

c. 0. D. Giá trị khác. . 


Câu 173. Nếu cot(.r + 7r)-tan 


( n 3 

X- — 

V 2y 


: sin 2 (-1445°) + cos 2 (l085° ) thì sinx bằng. 


A. ±ị 
5 


Câu 174. Biểu thức 


B. ±|. 
5 


c. ±4r- 
V5 


D. ±44 

V5 



' n 3 

sin 

- X 


12 J 


+ sin(l07r +z) 


-2 


^ 37r 3 

+ 

cos 

-JC 



l 2 J 


-|2 


+ cos(8;r -x) 


có giá trị không 


A. 1. B. 2. 
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Câu 175. Kết quả rút gọn biểu thức: 
1 


\ln 

f ln \ 

■2 

137T /_ X 

tan —- + tan 

- X 

+ 

cot — + cot \1k-x) 

L 4 

l 2 


4 \ 


bằng: 


sin 2 X 


B. 


cos 2 X 


sin 2 X 


D. 


cos 2 X 


Câu 176. 



(\\n 



2 37T 3 

.sin(ll7r-.r).cos 


1 3tzt 

1 + tan 

- X 

l + cot (jc-3 7ĩ) 

■ COS 

— + x 

X- 



l 2 ) 

L V /_ 


l 2 ) 

V 

2 J 


.sin(.r-77r) 


A. 1 


B. -1. 


c. 2 


D. -2. 


Câu 177. Biểu thức: cos(270°-;r)-2sin(;c-450 0 ) + cos(;c + 900 0 ) + 2sin(270 0 -*) + cos(540° -x) 
có kết quả rút gọn bằng: 

A. 3cosx. B. -2cos.r-sin.r. c. -2cos^ + sinjc. D. -3sinjc. 


Câu 178. A, B , c, là ba góc của một tam giác. Hãy xác định hệ thức sai: 
A. sin A = sin(ổ + c). 

c. cos (3 A + B + c) = cos 2 A. 


T> . A + B c 

B. sin^—— = cos — . 
2 2 

n ^ A - bì „ B + C 
D. cos — = sin —-— . 

2 2 


Câu 179. A, B , c, là ba góc của một tam giác. Hãy tìm hệ thức sai: 


A. sin A = -sin(2A + B + c). 


r 1 A + B + 3 c 

c. cos c = sin ———- 


B. sin A = — cos 


3A+B+C 


D. sin c = sin (A + B + 2C). 


Câu 180. A, B , c, là ba góc của một tam giác. Hãy chỉ hệ thức sai: 


A. tan 


c. cos 


A + 5 + 6C 


5C 


A-2B + C 


= — cot - 


= -sinB. 


B. cot 


D. sin 


4A + 5 + C 


A + B-3C 


, _ 3A 
= - tan — 
2 

= cos 2C. 


tan (-432°) cos(-302°) cos32° ., 

Câu 181. Biểu thức: - 2 -I - 2-- - - -4- — có giá trị đúng bằng: 

cotl8 1 1 


A. -2. 

sin (-385°) sin (-295°) 
Câu 182. Biểu thức: -- - -^-2 ——- 


cos508° cosl22° 

B. 2 . c. -1. 


1 


D. 1. 

có giá trị đúng bằng: 


sin 1555° sin 4165° cos(-1050°) 


A.ệ. 

2 


Câu 183. Cho A = 


B.-#. 

2 


c.ị. 

2 


D.-ệ. 

2 


sin515°.cos( 

-475°) 

+ cot 222°. cot 408° 

cot415°.cot 

(-505»; 

) + tan 197°. tan 73° 


A. ịcos 2 25°. 
2 


B. -ịcos 2 25°. 
2 


c. ị sin 2 25°. 
2 


D. -ịsin 2 25°. 
2 


„ „ cos 2 696° +tan(-260°).tan530° -cos 2 156° . t _, , „ „ 

Câu 184. Cho B =- -. Biếu thức thu gọn nhất của B là: 

tan 2 252° +cot 2 342° 


A. ị tan 2 24°. B. ịcot 2 24°. 

2 2 
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c. ị tan 2 18°. 
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D. -Ị-cot 2 18°. 

2 
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Câu 185. 


^ u „ ^ sin(-328 ).sin958 cos(-508 u ).cos(-1022 u ) n ^ 

Cho c =- „ - —-—ĨT. -• Rút gọn c thì được kêt quả nào 

cot572 tan(-212°) 

trong bốn kết quả sau: 

A. 1. B. - 1 . c. 0 . D. 2 . 


Câu 186. Biểu thức 


cos 750°+sin 420° 
sin(-330°)-cos(-390 0 ) 


1 + cos 1800°.tan(-420°) ^ ^ 

- —-77 - . Có giá trị đúng băng: 


3-273 


B. 


3 + 273 


*ạn' ' 1 ™° 

tan 420° 

^ 6-4-73 


D. 


6 + 473 


Câu 187. Biểu thức 
A. 2. 


1 . 2sin2550°.cos(-188 0 ) . -_, ì 

-7777Ĩ + —- ^ - ,, CÓ giá trị đúng băng: 

tan 368° 2cos638°+cos98° 


B. -2. 


c. - 1 . 


D. 0. 


100 AA „ sin(-560° tan(-1010°) 0 x ^ ằ 

Câu 188. Biêu thức [— — , - - —].cos(-700 ) có ket quả rút gọn băng: 

sin 470 cot200 

A. sin 20° + cos 20°. B. sin 20° - cos 20°. c. - sin 20° - cos 20° . D. cos 20° - sin 20°. 


Câu 189. Biểu thức 


l + sin500 (, .cos(-320°) 


•COS 2380° 


có kết quả rút gọn bằng : 


(l-cos410°.cos2020°).sin(-580°).cot 2 (-310°) 

A. -tan 3 40°. B. -tan 3 50°. c. -cot 2 40°. D. -cot 2 50°. 

Câu 190. Biểu thức tan(-3,l7r).cos(5,97r)-sin(-3,67z:).cot(-5,6;r)có kết quả rút gọn bằng: 

A. -sin0,l/r. B. 2sin0,l;r. c. -sin0 ,Itt. D. 2cos0,l;r. 


Câu 191. 


, sin (-3,47r) + sin 5, 6ĩt .cos 2 (-8, 1tzt) , _ . 

Biêu thức - i —-—-—-— -- có kêt quả rút gọn băng: 

sin 3 (-8,97ĩ) + sin8,97z: 


A. cot0,l;r. 


B. -cot0,l;r. 


c. tan 0, Itt. 


D. -tan0,l;r. 


Câu 192. 


, sin(-4,8^).sin(-5,7^) cos(-6,77ĩ).cos(-5,87r) , k 

Biêu thức--- --H--- --có kêt quả rut gọn băng: 

cot(-5,27r) tan(-6,2;r) 


A. 2. 
Câu 193. Biểu 


thức 


tan(7T -x).tan 


B. 1. 


■\ 


c. - 2 . 


D. -1 


3 n 
—r+x 

. 2 , 


cos 


3n 


— cos 


f 3 n 


X - 


- + x 


sin(7z: -x) 


sin 2 (in -Jt) có kết 


quả rút gọn bằng: 
A. sin 2 *. 


B. cos 2 X. 


c. tan 2 X. 


D. cót 2 *. 


Bài 3: CỐNG THỨC LƯỢNG GIÁC 


Câu 194. Hãy xác định kết quả sai: 

7 Tỉ Tó + 72 

A. sin —— = ——-. 

12 4 

~ . n 76-72 

c. sin—= —— - . 

12 4 


B. cos 285° = 


76-72 


^ 103tt 76-72 

D. sin —— = —-—- 

12 4 
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Câu 195. Nếu biết sin a = 


5 (n ^ 

— <a <n 
2 J 


13 


V- 


3 ( „ 7ĩ^ .^ 

, cos P = J 0 <P<-~ thì giá trị đúng của cos(a - p) là: 
5 V 2 J 


A.ặ. 

65 


B. 


16 

65 


C.L 

65 


D. 


18 

65 


8 5' 

Câu 196. Neu biết sin a = ,tan b = và a,b đều là các góc nhọn và dương thì sin( a-b ) là: 


A. 


20 

220 


B. 


20 

220 


c. 


21 

221 


D. 


22 

221 


t 

Câu 197. Nếu tan X = 0.5; sin y = -2 (o < y < 90° ) thì tan (x + y) bằng: 


A. 2. 


B. 3. 


c. 4. 


D. 5. 


, 3 1 , 

Câu 198. Biêt cot X = ^-,cot y = — , x,y đêu là góc dương, nhọn thì: 


A. x + y = —. 
• 4 


D _ 2^- 

B. x + y = ~r~. 
3 


c. x + y = 1 —. 

4 


TA „ , 57T 

D. x + y = —— 

6 


, ítana + tanỉ> = 2 

Câu 199. Nêu biêt ị . , thì các giá trị của tan ư, tan băng: 

[tan(ư + £>) = 4 


A. Ậ, ặ hoặc ngược lại. 

3 3 

c. 1-2^- 1 + 2^ hoặc ngược lại. 
2 2 ■ 


B. hoặc ngược lại. 

_ . yjĩ \ỊĨ 

D. 1-—— ,1 + -— hoặc ngược lại. 

2 2 ' 


Câu 200. Với X, y là hai góc nhọn, dương và tan X = 3 tan y thì hiệu số V - y sẽ: 

A. Lớn hơn hoặc 30°. B. Nhỏ hơn hoặc bằng 30°. 

c. Lớn hơn hoặc bằng 45°. D. Nhỏ hoư hoặc bằng 45°. 


^. A _ u .i„ tan225° -cot81°.cot69° 1 

Câu 201. Giá trị đúng của biêu thức - ——— - băng: 


A.-j=. 

V3 


B. -ỊX- 

Vã 


cot261 +tan 201 
1 


c. Vã. 


D. -Vã. 


Câu 202. Neu a,p,ỵ là ba góc dương và nhọn, tan(a+ /?).sinỵ =cosỵ thì: 


A. a + p + Y = -- ■ 
4 

c. a + P + Ỵ = ^~. 

2 


T» n 71 

B. a + p + y = -^. 

D. a + P + Ỵ = . 

4 


Câu 203. Nếu sina.cos(a + p) = sinp với a + p ^-^ + kn, a ^y + /jT, (k,l eZ) thì: 


A. tan(a + /?) = 2cota . 
c. tan (a + p ) = 2 tan p . 


B. tan(a + /?) = 2cotyổ . 
D. tan (a + p ) = 2 tan a . 


r J £ \ 

Câu 204. Nêu a + p + ỵ = Y và cota +cotỵ = 2cot p thì cota.cotỵ băng: 


A. V3. 


B. -Vã. 


c. 3. 


D. -3. 
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Câu 205. Biểu thức tan xtan 


A. 3. 


( n 3 


( n 3 


( 2 7ĩ3 


( 2n ^ 

x + — 

+ tan 

x + — 

tan 

X + -— 

+ tan 

X + -— 

l 3J 


l 3 ) 


l 3 ) 


l 3 J 


B. -3. 


c. 1 . 


tan X có giá trị không 

D. -1. 


Câu 206. Neu tan (a + b) = 7, tan ịa-b) = 4 thì giá trị đúng của tan 2 a là: 

11 


A.-ii 

27 


B. 


27 

n 


27 


D. 


13 

27 


Câu 207. Nấu A > 0, A > cos b, a + b it -~ + kn và sina = A.sin(« + &) thì tan(a +z?) bằng: 


A. 


sin b 


B. 


sin b 


c. 


cos b 


D. 


cos b 
A-sinb 


cos b-A A- cos b sin b-A 

Câu 208. Hãy chỉ ra công thức sai, nếu A, B , c là ba góc của một tam giác. 

A. cos B.cosC-sin B.sinC + cos A = 0. 

„ B _c : c c A 

B. sin—cos —+ sin—cos —= cos —. 

2 2 2 2 2 

c. cos 2 A + cos 2 B + cos 2 C-2cosAcos5cosC =1. 

T. B c A 

D. cos—cos —-sin —sin —= sin —. 

2 2 2 2 2 

Câu 209. A, 5, c là ba góc của một tam giác. Trong bốn công thức sau, có một công thức sai. Hãy chỉ 
rõ: 

A. tan A + tan B + tan c = tan A. tan B. tan c. 

B. cot A + cot B + cot c = cot A.cotB.cotC . 

„ _ A _ B _ B _ c _ c _ A , 
c. tan —tan —+ tan —tan —+ tan —tan — = 1. 

2 2 2 2 2 2 

D. cot A.cot B + cot B cot c + cot C.cot A = 1. 

Câu 210. Trong bốn công thức sau, có một công thức sai. Hãy chỉ rõ: 

A. cos(ứ+ồ).cos(a-ồ) = cos 2 ố-sin 2 a. 

sin(<3+7>).sin(tf-T>) 

B. ------ = 


1-tan ữ.cot b 


:-cos 2 íỉ.sin 2 Ề>. 


c. cos(l7° +a).cos(l3° -a)-sin(l7° + a).sin(l3° -aj = 3^-. 
D. sin 2 (a + yS)-sin 2 a -sin 2 yỡ = 2sina.sin /3.COS (a + /3). 


Câu 211. Biểu thức sin 2 x + sin 2 
gọn bằng: 

A.|. ' 

3 


(2 n 3 

. 2 

(2n ^ 

—— + x 

+ sin 

- X 

l 3 J 


l 3 J 


không phụ thuộc vào X và có kết quả rút 


B. 


c.1. 

4 


D. 


Câu 212. trong bốn công thức sau, có một công thức sai. Hãy chỉ rõ: 

A. sin 2 (íỉ-ỉ>) + sin 2 ồ + 2sin(ú[-ồ).sinồ.cosa =sin 2 a. 

B. sinl5° +tan30°.cosl5° = 3^-. 


c. cos40° + tana.sin40° = 



í n 3 


' n ' 

sin 

-h ũ 

-sin 

- Cl 


u J 


u J 


sin (50° +a) 
cosa 

= V 2 sin a . 
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Câu 213. trong bốn công thức sau, có một công thức sai. Hãy chỉ rõ: 

tan 2 X-tan 2 y . / . \ . / \ 

A. -————— = tan(.r + yj.tan(.r- y ). 


1 -tan xtan y 
tan[a-b) + tanb cos (a+b) 
tan(a+b)-tanb cos(a-b) 

c. tan (a + b ) + tan a + tan b = tan (a + b ). tan a. tan b. 

„ sin(ư-ố) + 2 cosa.sinồ . . 

D. - 7 — - 2 —y-— = tan (a + b). 

2cosa.cosb-cos(a-b) 


Câu 214. Hãy chỉ ra công thức sai: 

tan a + tan b tan a - tan b _ , 

A. -—--———— = -2 tan a. tan b. 

tan (a + b) tan (a-b) 


B. 


1 + tan a. tan b _ cos (a + b) 
1 - tan a. tan b cos (a-b) 


cos(a+b).cos(a-b) 


= 1-tan 2 a.tan 2 b . 


D. tan 2 a - tan 2 b = 


sin(a +b).sin(a +b) 
cos 2 a.cos 2 b 


cos 2 a.cos 2 b 

Câu 215. Biết rằng tan a, tan p là các nghiệm của phương trình X 2 - px + q = 0 thế thì giá trị của biếu 
thức: A = cos 2 (a + J3) + psin(a + /3).cos(a + /3) + qsin 2 (a + J3) bằng : 


A. p . 


B. q. 


c. 1. 


D. —. 

q 


Câu 216. Biểu thức sin 2 (45 0 + a)-sin 2 (30 0 -a)-sinl5 0 .cos 2 (15° + 2a)có kết quả rút gọn bằng: 
A. sin2a . B. cos2a . c. 2sina . D. 2cosa . 


Câu 217. Nếu sin yổ = y ,0 < p < y ,a ^ kn thì giá trị của biểu thức: 


V 3 sin(a + /3) - —cos (a + /3) 


A = ■ 


sin a 


-không phụ thuộc vào a và bằng: 
B. —. c. s 


D. 


V3' 3 ■ 5 ■ V5' 

Câu 218. Biếu thức rút gọn của: A = cos 2 a + cos 2 (a + b)-2cosa.cosb.cos(a + b)bằng\ 


A. sin 2 a . B. sin 2 b. 

Câu 219. Hãy xác định hệ thức sai: 


A. sinxcos x-cos xsin x = 


sin4x 


c. cos ư. 


B. sin 4 x + cos 4 X = 


D. cos 2 b. 
3 + cos4x 


_ 1 + sin X 

c. ———- = cot 
cos X 


f n X ^ 

-h “ 

4 2. 


D. 


,2 . 2 2cos4v + 6 

cot X + tan X = —-—— 

l-cos4x 


Câu 220. Trong các hệ thức sau, hệ thức nào sai? 

cos2.r 1-tan.r 
A. -—- 7 —— = -———. 
l + sin2.v 1 + tanx 

c. cos Aa = 8cos 4 a -8cos 2 a + 1 . 

Câu 221. Hãy chỉ rõ hệ thức sai: 

sin 2 3<3 cos 2 3íỉ n . 

A. ——- - = 8 sin 2 a . 


B. 4sina.cosa(l-2sin 2 a) = sin 4«. 
D. cos 4ư-4cos 2a + 3 = 8cos 4 íỉ. 


sin 2 a cos 2 a 
c. cot a - tan a - 2 tan 2a-4 tan 4 a = 8cot 8 a . D. tan 


B. cos 4a =sin 4 ư + cos 4 ư-6sin 2 íỉ.cos 2 a , 
1 + sin 2 a 


í n ^ 

— + a 


V' 




cos2 a 
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^ _ , . 4 7 

Câu 222. Nêu sin a = — thì giá trị của cos 4 a là: 

5 


A. 


527 


B. 


527 


c. 


524 


D. 


524 


Câu 223. 


625 625 625 625 

Nếu biết tan « = — (0 < a < 90°), tan b = - — (90° < & < 180°) thì cos(2a - b) có giá trị đúng 
bằng: 


A. - 


y/ĩõ 


B. 


Vĩõ 


c.-ệ. 

5 


u.ệ. 

5 


Câu 224. 


10 10 
Nấu sina -cosa = j(135° < a < 180°) thì giá trị đúng của tan2ữ là: 

B.ụ. c.ị. B.-ụ 

7 7 7 


A.-“ 

7 


Câu 225. 


Nếu a,b là các góc dương và nhọn, sina = ^,sinè = ^- thì cos2 (a+b) có giá trị đúng bằng: 


7-2^6 


18 


B. 


7 + 2VÕ 


7 + 4V6 


18 


18 


... 1 + sin 4a - cos 4a ' _ ,1 . 

Câu 226. Biêu thức --——— -— có kêt quả rút gọn băng: 


1 + sin 4 a + cos 4 a 
A. sin 2a . B. cos 2a . c. tan 2 a . 


D. 


7-4^6 


18 


D. cot2a 


, sin 2 2a +4sin 2 a-4 ' , ,, - 

Câu 227. Biêu thức -T——-có kêt quả rút gọn băng: 


A. 2 tan 4 a 


l-8sin a-cos4a 
1 


B. ^-tan 4 a . 
2 


c. 2cot 4 a 


... 3-4cos2a + cos4a _ u t . 

Câu 228. Biêu thức -—--——--— có kêt quả rút gọn băng: 

3 + 4cos2a+ cos4a 

A. -tan 4 a . B. tan 4 a . c. -cot 4 a . 


_ 1 4 

D. — cot a 
2 


D. cot a 


Câu 229. Khi a = -- thì biểu thức 
6 

A. ị. 

3 


sin 2 2a + 4sin 4 a -4sin 2 a.cos 2 a 


B. 


4-sin 2 2 a -4sin 2 a 

C.Ỉ. 

9 


CÓ giá trị bằng. 


D. 


12 


Câu 230. Biểu thức 


2cos 2 a -1 


4 tan 


í „ 

>1 


í „ 


n 

. 2 

n 

— 

-a 

sin 

— 

+ a 

u 

) 


u 

) 


có kết quả rút gọn bằng: 


A. ị . 

2 


B. 


c.i 

8 


D. 


1 


12 

Ó7Ĩ ln 


„„ , . .X -, n 2n 3 tĩ 4n 5 n \JU m . ì 

Câu 231. Giá trị đúng của biêu thức M = COS-— .cos—— .cos—-.cos—-.cos—-.cos—— .cos—- băng: 

15 15 15 15 15 15 15 


A.i. 

8 


B. 


16 


ci 

64 


D. 


1 


128 


Câu 232. Biểu thức sin 4 v + sin 4 

kết quả rút gọn bằng: 

A. ị. 

2 


( n 3 

. 4 

( n 3 

. 4 

( 2n^ 

x + — 

+ sin 

x + — 

+ sin 

x + — 

l 4j 


l 2 ) 


l 4 J 


B. 1. 


C.I. 

2 


không phụ thuộc vào V và có 


D. 2 
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, y \ X 

Câu 233. Biêt răng 0 < X < 7 T và sin X + cos X = -ỳ . Giá trị đúng của tanlà: 


V2-1 


B. 


Vã-l 


V5-1 


D. 


Vỏ-1 


Câu 234. Nếu tan V = V thì biểu thức asinx + b cosX bằng. 
2 b 


A. a. 


B. b. 


a + b 


D. 


a + b 


Câu 235. Biết rằng 90° < a < 180°; 0 < b < 90° và cos 



( b > 

1 

(a .) 

cos 

ũ — — 

= —, sin 

— ~b 


l 2j 

4 

u J 


= ^ thì giá trị gần 


đúng của cos(íí+h) là. 


A. 


49 + 2 VĨ 2 Õ 


72 


B. 


49 - 2 VĨ 2 Õ 


72 


c. 


- 49 - 2 VĨ 2 Õ 


72 


D. 


-49 + 2 VĨ 2 Õ 


72 


r X 1 ? sin X ' 

Câu 236. Nêu tan V = V thì giá trị của biêu thức -băng. 

2 2 2-3COSX 


A. 1. 


B. 2. 


c. 3. 

sin X 


D. 4. 


Câu 237. Nếu tan V = 2 thì giá trị của biểu thức — 

2 3-2 cos X + 5 tan X 


bằng. 


A.i|. 

37 


B. 


12 

37 


c" 

37 


D. 


n 

37 


, # 4 71 3n X . > 

Câu 238. Biêt sin2x = —j và - 7 - < X < — . Tìm mệnh đê sai trong các mệnh đê sau. 

5 2 4 


» dnr + _ r= V5 

A. sinx + cosx = -—. 

5 

c. 2sinx-3cosx = - 


V5 ' 


B. sinx-cosx = ^=. 

V5 

_ 4 

D. tan 2x = —. 

3 


Câu 239. Biết sin X = ^ và 90° < X < 180° thì biểu thức \ — sm 2' ỵ — CQS 2* có giá trị bằng. 


A. 2 V 2 . 


Câu 240. Hãy chỉ ra hệ thức sai: 


B. 


1 


2 V 2 ■ 


A. sin 


n 


\ 


■ + a 


-sin 




n 


--CL 


c. tan 2 


n 

— ~a 


v8 
1 - sin 2 a 
l + sin2a 


sin 2 a 

“VT 


l + sin 2x-cos 2x 

c. - 2 V 2 . 


„ 1-sina 
B. -—.tan 


D. 


-1 


2 V 2 ■ 


í a 7ĩ^ 

"2 ~Ã 


D. 


cosa 
cos2a 

cot 2 a- tan 2 a 4 


= 1 . 


1.1 

■ = —sin a . 


Câu 241. Nếu tan = 3 tan 'T- thì tan a + p tính theo a bằng. 
2 2 2 


2cosa 


B. 


2sina 


2cosa 
2sina +1 


D. 


2 sin a 
2sina -1 


2sma-\ 2cosa-l 

Câu 242. Hãy chỉ ra hệ thức sai: 

A. 4cos (a - p ). cos (p - a ). cos ịỵ - a ) = cos 2 (a - yỡ) + cos 2 (/? - y) + cos 2 (Y - OL ). 

sin lOx + sin 6x + sin 4x 


B. cos2x.sin5x.cos3x = 


4 

->0 , „• ^0 


0 , „0 „0 sin 58 + sin 42' +sin8 


c. sin40 .coslO .cos8 =■ 


D. sina.sin2a.sin3a = 


sin 4 a - sin 6 a + sin 2 a 
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Câu 243. Trong các mệnh đề sau. Mệnh đề nào sai. 


. . . oc 

A. 4 sin—.cos 

30° 

«3 

.sin 

os 

0 

0 

a 2 

2 

V 

~2) 


V 

~2, 


. 3 a 
= sin — 
2 


s 


B. coslO .cos30 .cos50 .cos70 = -j-7- . 

16 

„ . . a . n+a . n-a 
c. 4sin —.sin——.sin-—- = sina. 


_ . a n+a n-a 

D. 4cos^.cos—-—.cos ——- = cosa. 

3 3 3 

Câu 244. trong các khẳng định sau khẳng định nào sai? 

A. sin 20°. sin 40°. sin 80° =-ệ. 

8 

c. tan 9° - tan 27° - tan 63° + tan 81° = 4 . 

Câu 245. Trong các hệ thức sau, hệ thức nào sai? 

A. y/3 - 2cosx = 4 sin 

c. sin 2 7.r-cos 2 5a: = cosl2a:.cos2x. 

Câu 246. Trong các hệ thức sau, hệ thức nào sai? 

A. l + cosa: + cos2.x: = 4cosxcos 


íx 3 

- + 15° 

.sin 

( X \ 

--15° 

u ) 


u ) 


_ 2n 4-n 6n 1 

B. cos —— + cos —— +COS—- = . 

7 7 7 2 


D. 


1 


sin 10° 


B. tan 2 jc-3 = 


-4sin70° = -2. 


4 sin 

( n 3 

x + — 

.sin 

( 7r^| 

X — — 


l 3j 


l 3 J 


cos 2 * 


D. 1 + sin .r+cosx = 2 V 2 COS — .cos 

2 


r X n 3 

2 ~4 


' X n 3 


íx 

7T 

-1- 

■ COS 

— 

u 67 

X 

3x 


6J 


c. 3 + 4cos4jc + cos8.r = 4cos 2 2jc. 

D. sin * + sin 2x + sin 3x + cos X + cos 2x + cos 3x = A^Ỉ2 cos 

Câu 247. Trong các hệ thức sau, hệ thức nào sai? 

2sin2x+V3 


í X n , 

— + — .cos 
V 2 6 


* K 

l-COS 

2 6 


2x ~4<- 



( n 3 


^ n N 

sin 

x + — 

■COS 

X - 


l 6 ) 


l 6 J 


„ . n . 2n 1 

B. sin—.sin—= — 
5 5 2 


( 


n 


2 n 


cos — + cos 
V 5 5 


c. sin 


x + - 


n 


í 


.sin 


n 


X — 


1 


1 


'7 


. cos2a: = — cos2x--7 cos4x- 
4 8 8 


D. 8 cos X. sin 2x. sin 3x = 2 (cos 2x - cos 4x - cos 6x + 1 ). 

Câu 248. trong các hệ thức sau, hệ thức nào sai? 

A. 3 + 4cos 2 x = 4sin(x-60°).sin(a: + 60 0 ). 

B. sin 2 * - 3 = 4cos (x+30°) .cos (x+150°).. 


c. 3 - cot 2 x = 


n 


4sin 2x~— .sin 2x + 


n 


cos 2 a: 


D. tan 2 íỉ - tan^h 


sin(<3 + h).sin(a-h) 
cos 2 a.cos 2 b 
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Câu 249. Trong các hệ thức sau, hệ thức nào sai? 

A. sin 10° + sin 11° + sin 15° + sin 16° = 4sinl3 0 .cos2 0 30'.cos0°30', 

. . - . - , . . . ._. 5 a a 

B. sin a + sin 2a + sin 3a + sin 4a = 4 sin a.sin — .cos —. 

2 2 

c. cosa+cos2íỉ + cos3a + cos4ú! = 4cosa.cos^-.cos^- . 

2 2 


,, _ 2 a _ , 71 

2v2cos ^.sin a + 


D. 1 + sin a + cos a + tan a = 


\ 

4, 


cosa 


Câu 250. Trong các hệ thức sau, hệ thức nào sai? 


A. 


1 


--2sin70° = 2. 


2 sin 10° 

c. cosl0°.cos50°.cos70 0 =-ệ- 

8 


Câu 251. Trong các hệ thức sau, hệ thức nào sai? 

A. sin 20°. sin 40°. sin 80° = ——. 

8 

c. cos36°.cos72° = — . 


B. sinl0 0 .sin50°.sin70 0 = — 


D. tanl0°.cot40 0 .cot20° = 


8 

V3 

8 

B. cos20 0 .cos40 0 .cos80° =ị. 

8 

D. cot70°.cot50°.cot 10° = s . 


Câu 252. Kết quả biến đổi nào dưới đây là kết quả sai? 

A. sin70°-sin20° + sin50° = 4coslO°.cos35°.cos65 0 . 

B. cos46° - cos22° - 2cos78° = 8sin32°.sin 12°.sin 2°. 


„ , . . , .. . a+b (b 

c. cosa + coso + sin(a + ơ) = 4cos——.cos 


K 


2 4 


.cos 


í a n ^ 

2 ĩ 


íx 3 

- + 15° 

■ COS 

( ỵ 3 

--15° 

u ) 


u ) 


D. l + sinx-cos2a: = 4sinxsin 

Câu 253. Kết quả biến đổi nào dưới đây là kết quả sai? 

A. l + 2cosx + cos 2x = 4cosx.cos 2 —. 

2 

B. sinxcos3x + sin4xcos 2 jc = sin5xcosa:. 

c. cos 2 X + cos 2 2a: + cos 2 3a:-l= 2cos3xcos2xcosa: 
D. sin 2 .r-sin 2 2x-sin 2 3x = 2sin3xsin2xsina:. 

Câu 254. Trong bốn kết quả a, b, c, d có một kết quả sai. Hãy chỉ rõ. 
tan30° + tan40° + tan50° + tan60° 4 

= 7T 


cos 20° 

„ n 2jt . 3jt 1 
c. cos _— cos —— + cos —— = —. 
7 7 7 2 


_ n 2n \ 
B. cos _— cos —— = —. 
5 5 2 


_ 2 n 4ĩĩ 6 n %n 

D. cos —- + cos —- + cos —- + cos —— = 0. 
5 5 5 5 


Câu 255. Chọn kết quả sai trong 4 kết quả rút gọn các biếu thức sau: 
2(sin2a: + 2cos 2 x-lj 1 


cos X - sin X - cos 3* + sin 3x cosa: 

cot 2 X — cot 2 3x _ 2 

c. —————-= 8cos 2xcos .r. 

1 + cot 3* 


B. tan X + tan 3x + cot X + cot 3x = 


8cos 2x 


D. 


sin 6* 

sin(.r-y) sin(y-z) sin(z-.r) 


= 0 . 


cosxcosy cosy.cosz cosz.cosa: 
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Câu 256. Hãy chỉ ra hệ thức biến đổi sai: 

, . CI b . c 

A. Nêu a + b = c thì sin a + sin b + sin c = 4cos—cos —sin —. 

2 2 2 ' 


B. (sinx-siny)" + (cosa:-cosy) 2 =4cos 


2 x-y 


c. sin X + cos X - sin 

( n ^ 

X - 

+ COS 

( n ^ 

X - 

= Vó cos 

( n'' 

X — —— 


l 6 J 


l 6 J 


V 12y 


D. cos36°-sinl8° =ị 
2 


Câu 257. Nếu sinct +sinyỡ = a,cosa +COS p = b(|a| < yỈ2,\b\ < V 2 j thì biểu thức tan y +tan-- có giá trị 
bằng. 

A. - 2a 2 . B. - ^ . c. ^ D. 

ữ -\-b -\-b ữ -\-b ữ ũ -\-b + 2 b CI + b + 2ũ 

Câu 258. Trong bốn kết quả thu gọn sau, có một kết quả sai. Đó là kết quả nào? 


2 

4 b 


A. 2cot2Acot A = cot 2 A -1 

2i 

7 


„ , n 2n 2 n An , An , n 

B. cot —. cot — + cot —. cot — + cot —. cot — = 1. 


c. 


7 

1 


- + - 


1 


- + - 


7 7 

1 


sin 


2 2 n -2 An 


= 4. 


sin 


sin 


7 7 7 

2 n . An n 2 n 


_ 7T 4^: , n An An 

D. tan — + tan —- + tan —— = tan — .tan—-.tan-—. 

7 7 7 7 7 7 

Câu 259. Nấu a = 2b vằa + b + c = n thì.... Hãy chọn kết quả đúng. 

A. sin ồ (sin ồ + sinc) = cos2a. B. sin ố (sin ố + sinc) = sin 2a . 

c. sin b (sin b + sin c) = sin 2 a . D. sin ồ (sin ồ + sinc) = cos 2 a . 

Câu 260. A, 5, c là 3 góc của một tam giác. Trong 4 hệ thức sau có 1 hệ thức sai. Đó là hệ thức 
nào ? 

. . , . „ . „ . A B c 

A. sinA-ỉ- sin/í -t-sinC = 4cos—cos—cos —. 

2 2 2 

ABC 

B. cosA + cos B +cosC = l + 4sin —sin —sin —. 

2 2 2 

c. sin2A+ sin27? +sin2C = 4sin A.siniỉ.sinC. 

D. cos2A + cos2 B +cos2C= 4cos A.cosB.cosC . 

Câu 261. Cho A, B , c là ba góc của một tam giác . Hãy chỉ ra hệ thức sai: 

A. cot A.cot B + cot B.cot c + cot C.cot A = 1. 

B. cos 2 A+cos 2 B+cos 2 C =1+2 cosAcosBcosC . 


„ A B c , ___(n-A 
c. cos-—hcos—hcos— = 4cos 


n-B 


2 2 2 y A ) y 

cosA.cosC + cos(A + B).cos(B + c) 
cos A.sinC-sin(A + B).cos(B + c) 


4 , 
= cotC 


■ COS 


n-C 


Câu 262. Tính sin 105° ta được : 

k.^ẠĨ. b. 

4 

Câu 263. Tính cosl05° ta được : 

a.^zA. b. 


V6-V2 

4 

V 6 -V 2 


c. 


c. 


V 6 + V 2 

4 

V 6 + V 2 


D. 


D. 


V 6 +V 2 

4 

V 6 +V 2 
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Câu 264. Tính tan 105° ta được : 

A. -(2 +>/3). B. 2 + Vã. 


Câu 265. Tính sin 165° ta được : 

. V6-V2 

A. -— -. 

4 

Câu 266. Tính cosl65° ta được : 

V 6 -V 2 


B. 


B. 


V 6 -V 2 


V 6 -V 2 


c. 


c. 2 -V 3 . 
V 6 +V 2 


V 6 +V 2 


D. -(2-Vã). 
V 6 +V 2 


D. 


D. 


V 6 +V 2 


Câu 267. Tính tan 165° ta được : 

A. -(2 + >/3). B. 2 + V 3 . 


c. 2-Vã. 


Câu 268. Tính M = cosl0 0 cos20 () cos40 () cos80° ta được M là : 


A. M =^-cosl0°. 
16 


B. M = ịcosl0°. 
2 


Câu 269. Gọi M = cos 4 15° - sin 4 15° thì: 
A. M =1. 


B ,M=ệ. 
2 


c. M = -cosl0°. 
4 


c. M =-■ 
4 


Câu 270. Gọi M = cos 6 15° - sin 6 15° thì: 


A. M =1. 


B. M =ị 
2 


c. M =-■ 
4 


Câu 271. Gọi M = (cos 4 15° - sin 4 15°) - (cos 2 15° - sin 2 15°) thì: 


A. M =1. 


B. 1 / ị 
2 


c. M =- 
4 


Câu 272. Gọi M = (cos 4 15° - sin 4 15°) + (cos 2 15° - sin 2 15°) thì: 


A. M = Vã. 


B. M =ị 
2 


c. M =- 
4 


Câu 273. Gọi M = 1 + sin 2x + cos 2x thì: 

A. M = 2cosư.(sin jc-cosx). 

c. M =V 2 cosxcos 

Câu 274. Gọi M = cos ư + cos 2x + cos 3x thì: 
A. M = 2cos2x(cosx + l). 


c. M = 2cos2xcos 


D. -(2-V3). 


D. M =ịcosl0°. 
8 


D. M = 0. 


D. Af = 


15>/3 

32 


D. Af = 0. 


D. M = 0. 


B. M = cosx(sin jc + cosư). 


( n ^ 

X - 

D. M =2V2cosxcos 

( n^ 

X - 

l 4J 


l 4 J 


B. M = 4cos2x 


a_^ 

—+ COSX 

v2 y 



í X 7Ĩ^ 


7Ĩ^ 


( X 7ĩ^ 


( X n' 

■ COS 


■ COS 


D. M =4cos2xcos 


• COS 



J + 6j 


Ũ "6 ) 


J + 6j 


Ũ"ỏJ 


Câu 275. Gọi M = tan X - tan y thì: 

A. M = tan(jc-y). B. M = 

Câu 276. Gọi M = tan + tan y thì: 

A. M = tan X + tan y . B. M = ■ 


sin(x + y) 
cosxcosy 


c. M = 


sin(.x:-y) 

cosxcosy 


D. M = 


tan X - tan y 
1 + tan X tan y 


sin(jc + y) 
cosxcos y 


c. M = 


sin(jc-y) 
cosxcos y 


D. M = 


tan X - tan y 
1 + tan X tan y 
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Câu 277. Gọi M = cotx-coty thì: 


75 


,, , X „ ,, siní.x + y) sin(y-x) tanx + tany 

Ả. M =cot(x-y). B. M = — v ; ■ c. M = - v 7 . D. M = 7 


sin xsiny 


sin x.sin y 


Câu 278. Gọi M = cot X + cot y thì: 


/ X „ sinfx + y) „ sin(y-x) „ 

A. M =cot(x-y). B. M = v : ’ . c. M = D. M = 


sin xsiny 


Câu 279. Gọi M = 
A. M = 
c. M = 


111 

- +-^-- + - 


cosl0°.cos20° cos20°.cos30° cos30°.cos40° 

1 


sinxsiny 
thì: 


1 - tan X. tan y 

cot y.cotx-1 
cot y - cot X 


sin 20°.cos40° 


2cosl0°.cos40° 


B. M = tan40°-tan 20°. 

D. M có kết quả khác với các kết quả nêu trên. 


Câu 280. Cho A, B , c là các góc của tam giác ABC thì: 

A. sin2A + sin2fí + sin2C = 4cos A.cosổ.cosC . 

B. sin2A + sin2ổ + sin2C = -4cos A.cos5.cosC 
c. sin2A + sin2i? + sin2C = 4 sin A.sin B. sin c . 
D. sin2A + sin21? + sin2C = 4 sin A.sin B. sin c . 


Câu 281. Cho A, B, c là các góc của tam giác ABC (không phải tam giác vuông) thì: 

. _ . _ „ A _ _ B _ c 

A. tan A + tan B + tan c = tan — .tan — .tan 

2 2 2 

_ _ _ , _ „ _ A _ B _ c 

B. tanA + tan/í + tanC = -tan —.tan—.tan 

2 2 2 

c. tan A + tan B + tan c = - tan A. tan B. tan c . 

D. tan A + tan B + tan c = tan A. tan B. tan c . 


Câu 282. Cho A, B , c là các góc của tam giác ABC (không phải tam giác vuông) thì: 


A. 

B. 

c. 

D. 


A B c A B c 
cot — + cot — + cot — = cot —. cot —. cot — . 

2 2 2 2 2 2 

A B c A B c 

cot —+ cot —+ cot — = -cot-.cot-.cot-. 
2 2 2 2 2 2 

A B c X ... n 

cot — + cot — + cot — = cot A. cot B. cot c . 

2 2 2 

A_ B c 

cot — + cot — + cot — = — cot AcotB.cotC . 

2 2 2 


A B B c c A 

Câu 283. Cho A, B, c là các góc của tam giác ABC thì tan—.tan —+ tan —.tan —+ tan —.tan —= . 

2 2 2 2 2 2 


A. 1. 


r 


c. 


B 


c 


tan —.tan —.tan — 


V 


B. -1. 

D. Một kết quả khác các kết quả đã nêu trên. 




Câu 284. Cho A, B , c là các góc của tam giác ABC (không là tam giác vuông) thì 
cot A. cot B + cot B. cot c + cot c. cot A = . 

A. 1. B. -1. 

c. (cot A.cot 5.cot c ) 2 . D. Một kết quả khác các kết quả đã nêu trên. 
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Câu 285. Cho A, B, c là các góc của tam giác ABC thì: 

. . n — ^..A.B.C 

A. cos A + cos/í + cosC = l-4sin — .sin — .sin —. 

2 2 2 

ABC 

B. cos A + cosB + cosC = l + 4sin—.sin—.sin —. 

2 2 2 

ABC 

c. cos A + cosR + cosC = l-4cos—.cos—.cos —, 

2 2 2 

ABC 

D. cos A + cosR + cosC = l + 4cos —.cos —.cos —. 

2 2 2 


Câu 286. Cho A, B, c là các góc của tam giác ABC thì. 
A. sin 2 A + sin 2B < 2 sin c . 
c. sin 2 A + sin 2B = 2 sin c . 

Câu 287. Gọi M = cos + cos ứ ^ r + cos thì: 

7 7 7 


B. sin 2 A + sin 2B > 2 sin c . 
D. sin 2 A + sin 2B > 2 sin c . 


A. M = 0 


B. M =-ị 
2 


c. M = 1 . 


D. M = 2 . 


Câu 288. Gọi M = cos(ư + ồ).cos(ư-ồ)-sin(ư + ồ).sin(a-ỉ>) thì: 


A. M =l-2cos 2 a . 
c. M = cos4ứ . 


B. M = l-2sin 2 a 
D. M = sin 4 a . 


Câu 289. Gọi M =cos(íí + ố).cos(a-7>) + sin(a + 7>).sin(ú[-ồ) thì: 

A. M = l-2sin 2 . B. M = 1 + 2sin 2 b . 

c. M = cos 4 b. D. M = sin 4 b . 

Câu 290. Rút gọn biểu thức: cos 54° cos 4° -cos 36° cos 86°, ta được : 

A. cos50°. B. cos58°. c. sin50°. D. sin58°. 

Câu 291. Rút gọn biểu thức sin(a-17 0 ).cos(a+13 0 )-sin(a + 13 0 ).cos(a-17°), ta được 

A. sin2a. B. cos2a. c. -Ậ. D. Ậ. 

2 2 


Câu 292. Rút gọn biểu thức cos(jc + —) - cos(x - —) ta được 

4 4 

A. V2 sinx. B. -yfĩ sinx. C.V2 cosx . D. -y[ĩ cosx . 

Câu 293. Cho A, B, c là ba góc của một tam giác. Hệ thức nào sau đây sai? 

B c , B , c . A 

A. cos—cos — - sin—sin — = sin — . 

2 2 2 2 2 

B. tan A + tan B + tan c = tan A. tan B. tan c . 
c. cot A + cotB + cotC = cot A.cotB.cotC . 


D. tan—.tan —+ tan—.tan —+ tan—.tan —= 1. 
2 2 2 2 2 2 


Câu 294. Cho biểu thức A = sin 2 (a + b) - sin 2 a 
A. A = 2cosa.sinZ?.sin(<2 + b). 
c. A = 2cosa.cosZ?.cos(ư + 7>). 


-sin 2 b . Hãy chọn kết quả đúng 

B. A = 2sina.cos7>.cos(ư + Z?). 
D. A = 2sina.sinZ?.cos(a +b). 


76 
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Câu 295. Cho A,B,C là ba góc của một tam giác. Hãy chọn hệ thức đúng trong các hệ thức sau : 

A. cos 2 A + cos 2 B + c os 2 c = 1 + cos A.cosB.cosC. 

B. cos 2 A + cos 2 B + cos 2 c = 1-cos A.cosB.cosC . 
c. cos 2 A + cos 2 B + cos 2 c = 1 + 2cos A.cos B.cosC . 

D. cos 2 A + cos 2 B + cos 2 c = l-2cos A.COSB.cosC . 

Câu 296. Cho A,B,C là ba là các góc nhọn và tanA = —, tan B = ^, tan C = -Ị-. Tổng A + B + C 


bằng 
A. —. 


B. -. 


C.Ị. 

4 


D. -. 


Câu 297. Biết 


sin ổ = —, 0 < /3 <^~ 

5 2 


và 


a^kĩi. Giá trị của biểu thức 


73 sin (a+P)- 4 ^^ 

A = -—- không phụ thuộc vào a và bằng 


sina 


A.#. 

3 


B.-1 

V3 

31 n 


c.ệ. 

5 


D. -J=. 

V5 


? J / /í ' 

Câu 298. Giá trị của biêu thức cos -—2- băng 


12 


V6 + V2 


B. 


V6-V2 


c.- 

3 


V6 + V2 


D. 


V2-V6 


Câu 299. Cho hai góc nhọn a và b với tan a = — và tan b = — . Tính a + b 

7 4 


A. —. 


B. n -. 
4 


c. -. 


Câu 300. Chocota =15 , giá trị si n 2 a bằng : 


11 

IĨ3 


B. 


13 

113 


15 

113 


D. Ị. 

2 


D. 


17 

ĨĨ3 


1 l 

Câu 301. Cho hai góc nhọn a và b với sina = -2,sin b = 2-. Giá trị của si n 2 (a + b) là : 


A. 


2V2+7V3 


18 


B. 


Câu 302. Nếu tan4“ = 4tan— thì tan —-— bằng : 

2 2 2 


A. 


1 

2 

3sina 
5-3cosa 


3V2+7V3 

18 

Ị5-a 


c. 


4V2+7V3 


B. 


3sina 
5 + 3cosa 


c. 


18 


3cosa 

5-3cosa 


D. 


5V2+7V3 


D. 


18 


3cosa 
5 + 3cosa 


^ .X . 2cos 2 la +V3sin4a-1 ' , 

Câu 303. Biêu thức A =- --—7= - có kêt quả rút gọn là : 


2 sin 2 2 a + V 3 sin 4 a -1 


A. 


cos(4a +30°) 


B. 


cos(4a -30°) 


cos(4a-30) cos(4a+30) 

Câu 304. Biểu thức A = cos 2 V + cos 2 


c. 


sin(4a +30°) 
sin(4a -30°) 


D. 


sin(4a -30°) 
sin(4a +30°) 


(n 3 

2 

^ n ^ 

— + x 

+ COS 

- X 



13 J 


A.1 

4 


B. 


C.1 

2 


không phụ thuộc X và bằng : 

2 


D. 
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Câu 305. Ket quả nào sau đây sai ? 

A. sin33° +COS60 0 =cos3° 

c. cos20° + 2sin 2 55° = 1+V2sin65° 


B. 


sin 9° sin 12° 


sin 48° sin 81° 


D - I - 

' cos 290° Vã sin 250° 4 


2 71 4 71 6n , ' 

Câu 306. Giá trị đúng của cos — + cos — + cos — băng : 

7 7 7 


A. ị 

2 


B. 


1 


C.Ị 

4 


Câu307. Tổng A = tan9° + C0t9° + tan 15° +C0tl5°-tan27°-C0t27° bằng: 
Câu 308. 


A. 4 B. -4 

Nếu 5sina =3sin(a + 2yỡ) thì: 
A. tar\{a + j3) = 2 tan /? 
c. tan(a + /?) = 4tan/? 


c. 8 


D. - 


D. -8 


B. tan(a + /?) = 3tan /3 
D. tan(a + /?) = 5tan/? 


Câu 309. 



( 

1 . . 

í 


(a V 

3 v 

(a A 

cos 

a- — 

= — và sin 

a- — 

> 0; sin 

--b 

= — và cos 

— ~b 


l 2j 

2 

l 2j 


u J 

5 

u J 


> 0. Giá trị 


C0S(a + b) bằng: 
24 Vã -7 


50 


B. 


7-24V3 


22V3-7 


50 


50 
a . a 


D. 


7-22V3 


50 


Câu 310. Cho cot a = -3 V 2 với ~^<a <n . Khi đó giá trị tan — + cot — băng 


A. 2VĨ9 . B. -2VĨ9 . 

V6 + V2 


c. VĨ9- • 


Câu 311. Cho COSỈ5 = 


. Giá trị của tan 15° bằng 


A. V3-2. 


B. 


V2-V3 


c. 2-V3 . 


D. VĨ9. 


D. 


2 + V3 


... . Ẫ ..... , tan 1 a-sin 2 ÍỈ ,1 

Câu 312. Biêu thức rút gọn của A = -———;— băng 


A. tan a . 


cot 2 a-cos 2 a 
B. cos 6 a . 


c. tan 4 a . 


. , . 5 7Ĩ ' > 

Câu 313. Giá trị của các hàm sô lượng giác sin sin-J- lân lưọt băng: 


A >/2 . >/3 

A. „ 

2 2 


B. 


-V2.V3 

_ 9 _ • 


Câu 314. Giá trị của cot 1485 là: 

A. 1. B. -1. 


r V2.-V3 

V-'* _ 9 _ • 

2 2 


c. 0. 


_ 3 v 7T 

Câu 315. Cho sin a = V và — < a < n. Giá trị của cosa là: 

5 2 


A.ị 

5 


B. -ị. 

5 


c. ±4 
5 


D. sin a . 


D. 


-V2.-V3 

_ 9 _ 


D. Không xác định. 


D. Đáp án khác. 
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Câu 316. Cho sin a = ^ và 90° < a < 180°. Giá trị của biểu thức E = cota — 2tana là : 

5 tana+3cota 


A.4. 

57 


B. - 

57 


c.± 

57 


D. 

57 


Câu 317. Cho tan a =2. Giá trị của biểu thức A = 3 sina + cosa là : 


A. 5. 


B.f 

3 


sina -cosa 

c. 7. 


D. T- 

3 


Câu 318. Rút gọn biểu thức p = cos (l20° + jc) + cos (l20° - x^j - cos X ta được kết quả là: 

A. 0. B. -cosx c. -2cosx D. sinx-cosx 

Câu 319. Chọn khắng định sai trong các khẳng định sau: 

A. cos2a = cos 2 ữ-sin 2 a. B. cos2ư =l-2cos 2 ư. 

c. cos2<7 =l-2sin 2 <7. D. cos2a = 2cos 2 ư-1. 


3 3 

Câu 320. Cho cosa =—;sina >0 và sinb = ~--,cosb < 0. Giá trị của cos ịa+b) là: 

4 5 v J 


A.| 

5 


1 + 


vr 


B. -I 

5 




4 , 


c.| 

5 


1 - 




D. -I 

5 


4 


3 3 

Câu 321. Cho sinư = 4;cos a < 0 và cos b = —;sin b > 0. Giá trị của sin(a-Z?) là : 

5 4 v ’ 


A. -- 

f JĨ + 9 - 

B. - 


5 

l 4j 

5 

4 J 


C.Ỉ 

ịjĩ + 9 - 

D. - 


5 

l 4 J 

5 

4 J 


Câu 322. 


Cho hai góc nhọn a và b. Biết cos<7 = ^; cos b = Giá trị của p = cos[a + b)cos[a-b) 
bằng: 

-113 „ -115 _ -117 


B. 


D. 


-119 


Câu 323. 


144 144 144 144 

Biểu thức M =cos(-53°).sin(-337 0 ) + sin(307 0 ).sin(n3 0 ) có giá trị bằng : 


A. -T- 
2 


B. 


c. - 




D. 




JL 7 TC „ ' 

Câu 324. Giá trị đúng của tan 4— + tan băng 

24 24 


A. 2(V6-V3). B. 2(Vỏ+V3). c. lỤị-yỊĩỴ D. lỤĩ + ^ĩỴ 


Câu 325. Biểu thức A = 


1 


2 sin 10° 


2 sin 70° có giá trị đúng bằng : 


A. 1. 


B. -1. 


Câu 326. Tích số cosl0 0 cos30°cos50 0 cos70° bằng 

1 


A. 

16 


B. 


8 


c. 2 . 


c. 

16 


D. -2. 


D. 
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Câu 327. Tích số cos^-.cos^-.cos^- bằng : 

7 7 7 






Câu 328. Biết a + p + Ỵ = -ị và cot a, cot /?, cot ỵ theo thứ tự lập thành một cấp số cộng. Tích số 
cota.cot/ bằng: 

A. 2. B. -2. c. 3. D. -3. 


Câu 329. Cho X, y là các góc nhọn và dương thỏa cot X = --, cot y = 


1 

7 


. Tổng x + y bằng 


A. 


n 

~ 4 ' 




D. n. 


Câu 330. Giá trị đúng của biếu thức 


A = 


tan 30° + tan 40° + tan 50° + tan 60° 
cos 20° 


bằng 






5 n 


Câu 331. Giá trị của biểu thức A = tan 2 — + tan 2 —— bằng 

12 12 


A. 14. 


B. 16. 


c. 18. 


D. 10. 


Câu 332. Xác định hệ thức sai trong các hệ thức sau : 

. . ,„0 cos(40° -a) 

A. cos40 +tana.sin40 =-—-. 

cosa 

B. sinl5° +tan30°.cosl5° = 

3 

c. cos 2 x-2cosa.cosx.cos(a + x) + cos 2 (a + A:) = sin 2 a. 
D. sin 2 a: + 2sin(a-x).sinxcosa + sin 2 (a-a:) = cos 2 a. 


■ X 

sin X + sin — 

Câu 333. Biểu thức - - — bằng 

. X 

l + COSJt + COS-f 
2 


X 

A. tan —. 
2 


B. cotx. 


c. tan^ 


(n ^ 

--X 

u J 


D. sin X. 
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B - BANG ĐAP AN. 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

17 

18 

19 

20 

B 

D 

A 

A 

A 

D 

D 

B 

D 

D 

D 

D 

D 

D 

A 

D 

D 

c 

c 

D 


21 

22 

23 

24 

25 

26 

27 

28 

29 

30 

31 

32 

33 

34 

35 

36 

37 

38 

39 

40 

D 

A 

D 

D 

D 

A 

D 

D 

B 

D 

B 

D 

D 

A 

c 

D 

c 

B 

B 

D 


41 

42 

43 

44 

45 

46 

47 

48 

49 

50 

51 

52 

53 

54 

55 

56 

57 

58 

59 

60 

c 

A 

D 

c 

A 

B 

D 

D 

D 

B 

A 

B 

B 

A 

B 

D 

B 

B 

D 

D 


61 

62 

63 

64 

65 

66 

67 

68 

69 

70 

71 

72 

73 

74 

75 

76 

77 

78 

79 

80 

c 

B 

A 

D 

A 

D 

A 

A 

A 

B 

c 

c 

D 

A 

B 

A 

c 

D 

D 

c 


81 

82 

83 

84 

85 

86 

87 

88 

89 

90 

91 

92 

93 

94 

95 

96 

97 

98 

99 

100 

A 

c 

D 

A 

B 

D 

c 

D 

c 

B 

c 

D 

c 

A 

c 

c 

D 

B 

c 

c 


101 

102 

103 

104 

105 

106 

107 

108 

109 

110 

111 

112 

113 

114 

115 

116 

117 

118 

119 

120 

c 

B 

B 

D 

B 

D 

B 

c 

D 

A 

B 

c 

c 

c 

B 

c 

c 

B 

A 

c 


121 

122 

123 

124 

125 

126 

127 

128 

129 

130 

131 

132 

133 

134 

135 

136 

137 

138 

139 

140 

B 

D 

B 

c 

D 

B 

c 

c 

D 

A 

B 

A 

B 

c 

c 

D 

D 

B 

D 

D 


141 

142 

143 

144 

145 

146 

147 

148 

149 

150 

151 

152 

153 

154 

155 

156 

157 

158 

159 

160 

c 

B 

c 

c 

B 

c 

B 

D 

A 

c 

D 

B 

D 

A 

c 

A 

B 

c 

D 

A 


161 

162 

163 

164 

165 

166 

167 

168 

169 

170 

171 

172 

173 

174 

175 

176 

177 

178 

179 

180 

D 

B 

c 

A 

c 

D 

c 

D 

B 

c 

c 

c 

D 

B 

c 

B 

B 

c 

D 

c 


181 

182 

183 

184 

185 

186 

187 

188 

189 

190 

191 

192 

193 

194 

195 

196 

197 

198 

199 

200 

c 

B 

A 

c 

B 

D 

D 

B 

B 

A 

c 

B 

B 

D 

B 

c 

A 

c 

D 

B 


201 

202 

203 

204 

205 

206 

207 

208 

209 

210 

211 

212 

213 

214 

215 

216 

217 

218 

219 

220 

c 

c 

D 

c 

B 

A 

B 

B 

B 

c 

A 

B 

c 

B 

c 

A 

A 

B 

c 

D 


221 

222 

223 

224 

225 

226 

227 

228 

229 

230 

231 

232 

233 

234 

235 

236 

237 

238 

239 

240 

A 

B 

A 

c 

D 

c 

D 

B 

c 

A 

D 

c 

c 

B 

c 

D 

B 

c 

c 

D 


241 

242 

243 

2244 

245 

246 

247 

248 

249 

250 

251 

252 

253 

254 

255 

256 

257 

258 

259 

260 

B 

A 

B 

D 

c 

c 

c 

A 

B 

A 

c 

B 

D 

A 

A 

B 

c 

c 

c 

D 


261 

262 

263 

264 

265 

266 

267 

268 

269 

270 

271 

272 

273 

274 

275 

276 

277 

278 

279 

280 

B 

A 

B 

A 

A 

D 

D 

D 

B 

D 

D 

A 

D 

D 

c 

D 

c 

B 

A 

c 


281 

282 

283 

284 

285 

286 

287 

288 

289 

290 

291 

292 

293 

294 

295 

296 

297 

298 

299 

300 

D 

A 

A 

A 

B 

A 

B 

B 

A 

B 

c 

B 

c 

D 

D 

c 

B 

c 

B 

c 


301 

302 

303 

304 

305 

306 

307 

308 

309 

310 

311 

312 

313 

314 

315 

316 

317 

318 

319 

320 

c 

c 

c 

c 

A 

B 

c 

c 

A 

A 

c 

A 

D 

A 

B 

B 

c 

c 

B 

B 


321 

322 

323 

324 

325 

326 

326 

328 

329 

330 

331 

332 

333 








c 

D 

A 

A 

A 

c 

A 

c 

B 

D 

A 

D 

A 
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Câu 1. 


Câu 2. 


Câu 3. 


Câu 4. 


Câu 5. 


Câu 6. 


Câu 7. 


c - HƯỚNG DẪN GIẢI 


Bài 1: CUNG VÀ GÓC LƯỢNG GIÁC 


Chọn B. 

Phân tích: Trên đường tròn (ơ) và một điểm A cố định 
trên (ơ), khi đó chỉ xác định được hai điếm N' và iV"mà 
dây cung AN' và AN" bằng nhau. 

Như vậy từ điểm N trên d chỉ xác định được hai điểm N' và 
N" thoả yêu cầu. 

Chọn D. 

Phân tích: Với mồi điểm N trên đường tròn (ỡ) ta xác định 
được một điểm N’ trên đường thẳng d . 

Mà trên đường tròn (ơ) có vô số điểm N nên sẽ xác định được 
vô số điểm N’ trên đường thẳng d thoả yêu cầu. 


Chọn A. 

Phân tích: Tia AN có nghĩa là A gọi là điếm gốc và chỉ xác 
định được duy nhất một điếm N khi biết trước độ dài AN . 
Như vậy chỉ xác định được duy nhất một điểm N' trên đường 
tròn sao cho độ dài dây cung AN' bằng độ dài tia AN . 


Chọn A. 

Do t > 0 nên tập họp điếm N nằm nửa trên của đường tròn 
và t là hằng số suy ra chỉ có duy nhất điếm N thoả yêu cầu. 


Chọn A. 

Do í<0 nên tập họp điếm N nằm nửa dưới của đường tròn 
và t là hằng số suy ra chỉ có duy nhất điểm N thoả yêu cầu. 








11 



/ 


\ a 

\ 

\ 

1 


o 

\ 

\ 

\ 



/ V- 




/ / 

/ / 

-21 



Chọn D. 

Nhắc lại định nghĩa SGK (TI34): Đường tròn định hướng là một đường tròn trên đó ta đã 
chọn một chiều chuyến động gọi là chiều dương, chiều ngược lại là chiều âm. Ta quy ước 
chọn chiều ngược với chiều quay của kim đồng hồ làm chiều dương. 

Từ định nghĩa ta chọn đáp án D. 

Chọn D. 

Nhắc lại định nghĩa SGK (T134): Đường tròn định hướng là một đường tròn trên đó ta đã 
chọn một chiều chuyến động gọi là chiều dương, chiều ngược lại là chiều âm. Ta quy ước 
chọn chiều ngược với chiều quay của kim đồng hồ làm chiều dương. 

Từ định nghĩa ta chọn đáp án D. 
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Câu 8. Chọn B. 

Lý thuyết: 

“Ta quy ước chọn chiều ngược với chiều quay của kim đồng hồ làm chiều dương”. 

Câu 9. Chọn D. 

Lý thuyết: 

“Với hai diêm A, B đã cho trên đường tròn định hướng ta có vô sô cung lượng giác diêm 

đầu A, điếm cuối B. Môi cung như vậy đều được kí hiệu là AB 

Câu 10. Chọn D. 

Trên đường tròn định hướng cho hai điểm A, B . Một điếm M di động trên đường tròn luôn 
theo một chiều ( âm hoặc clưong) từ A đến B tạo nên một cung lượng giác có điểm đầu là A , 
điếm cuối là B . Do đó có vô số cung lượng giác có điếm đầu là A, điểm cuối là B . 


Câu 11. 


Chọn D. 


Trên đường tròn định hướng cho một cung lượng giác AB . Một điếm M chuyến động trên 




đường tròn từ A tới B tạo nên cung lượng giác AB nói trên. Khi đó tia OM quay xung 
quanh gốc o từ vị trí OA tới vị trí OB . Ta nói tia OM tạo ra một góc lượng giác có tia 
đầu là OA , tai cuối là OB . Do đó có vô số góc lượng giác tia đầu OA tia cuối OB . 


Câu 12. Chọn D. 

Trên đường tròn định hướng, một diêm M di chuyên từ A tới B tạo nên cung lượng giác 
i> 

AB . Khi đó góc hình học AOB có tia đầu là OA , tia cuối là OB được gọi là góc lượng giác. 

Câu 13. Chọn D. 

Lý thuyết sách giáo kh oa. 

Câu 14. Chọn D. 

Lý thuyết : sách giáo khoa: Đường tròn lượng giác là đường tròn định hướng có tâm o, bán 
kính R = 1. 


Câu 15. Chọn A. 

Câu 16. Chọn D. 

Theo khái niệm trong sgk. 


Câu 17. 

Câu 18. 


Câu 19. 

Câu 20. 

Câu 21. 
Câu 22. 

Câu 23. 


Chọn D. 

Xem lại sách giáo khoa Đại số 10 trang 136. 

Chọn c. 


Do 1 rad 


00 

o 

0 

00 

o 


=> n. 


V 71 ) 


\ n ) 


= 180°. 


Chọn c. 

Độ dài cung AB có sô đo cung AB băng n độ: l = r.n = 5.-^-. 

Chọn D. 

^ _ 7r.r.n° _ ;rl5.50 
- 180° ~ 180 



Chọn D. 

Chọn A. 

Vì cung lượng giác có số đo xác định, điếm đầu A xác định nên chỉ có một điếm cuối M . 

Chọn D. 


Trên đường tròn lượng giác với điếm gốc là A , cung AN , có điểm đầu là A , điếm cuối là 
N có vô số số đo, các số đo này sai khác nhau 2 n . 
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Câu 24. 


Câu 25. 

Câu 26. 

Câu 27. 

Câu 28. 
Câu 29. 

Câu 30. 

Câu 31. 

Câu 32. 

Câu 33. 


Chọn D. 

Theo bài ra ta có AOC = 120° nên góc lượng giác có tia đầu OA, tia cuối oc có số đo 
bằng 120° +k360°,k e z . 




Chọn D. 

Vì số đo cung AM bằng 45° nên AOM = 45°, N là điếm đối xứng với M qua trục Ox 
nên AON = 45°. Do đó số đo cung AN bằng 45° nên số đo í '" rirr 1irrmfT n ' án AAr 
là -45° + k360 n ,k e z. 

Chọn A. N 

Ta có ẤÕN = 60°, MON = 60° nên Ấm = 120°. 

Khi đó số đo cung AN bằng 120°. 

Chọn D. 

Ta có AOM = 75°, MON = 180° nên cung lượng giác AN có 
-ỉ05° + k360°,keZ. 

Chọn D. 

Vè sơ bộ hình biếu diễn và xác định vị trí của N . M 

Chọn B. 

Cl: Ta có: s -a = An => 2 cung a và 8 có điểm cuối trùng nham 
Ỵ - p = 87T => hai cung /; và y có điếm cuối trùng nhau. 

C2: Gọi A, B, c, D là điểm cuối của các cung a, p, ỵ, ố 

Biếu diễn các cung trên đường tròn lượng giác ta có B = c, A = D 

Chọn D. 

Ta có: Z(Ox, Oy) = y + 2001 tt = y + 2002;r = ^ + k2ĩĩ. 

Chọn B. 



Ta có: ae(l9; 27) <=> 19<y + /í27r <27 => 2,86 < Ả: 

Chọn D. 

Ta có: ^-^-^ = 6;r = 3.2;r 
5 5 

Chọn D. 

Ta có OM là phân giác góc A'OB' => MOB' = 45° =í> 

'òxc ' 

=» góc lượng giác ( OA, OM ) = --Ỵ + k^Tĩ (theo chiêu âm), 
hoặc [OA,OM ) = -Ị- + kln (theo chiêu dương). 
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108°jt 3 JC 


Câu 34. Chọn A. Ta có: 108° = , 

180° 5 

Câu 35. Chọn c. 

Tq ’ . 27T 2.180° 0 

Ta có: —- = ——— = 72 . 

5 5 

Câu 36. Chọn D. 

Thẻo đề: Z(ƠJC, ơj) = 1822°30' «. 22 l) 30'+Ả:360 (, = 1822°30' «. k = 5. 

Câu 37. Chọn c. Ta có: Ị = = 20°. 

9 9 

Câu 38. Chọn B. 

To ’ . n 180° 0o n , 

Ta có: — = —— = 7 30 . 

24 24 

Câu 39. Chọn B. 

+ AOB = 90°, tam giác AOB vuông cân tại o. 

+ (ỉ) đi qua trung điêm của AB nên (ỉ) _L AB , (ỉ) là đường phân giác của AOB . 

+ (ÕÃ;(i))=45° 

Câu 40. Chọn D. 

Ta có: 1 

Câu 41. Chọn c 


m ,, 120°.7r 2 n 

Ta có: 120° „ 

180° 3 



> r ' Jl 

+ Cung a có mút đâu là A và mút cuôi trùng với B nên a = y. 

+ AM = AB + , AN = AM + nên chu kì của cung a là 22^- 

3 3 3 

Câu 42. Chọn A. 

Nhìn vào đường tròn lượng giác đế đánh giá. 

Câu 43. Chọn D 

Nhìn vào đường tròn lượng giác đế đánh giá. 

Câu 44. Chọn c. 

300^ 

+ 1 bánh răng tưong ứng với " ' = 5° => 10 bánh răng là 50°. 


Câu 45. Chọn A. 22 u 30 


Câu 46. Chọn B. 105° = 
Câu 47. Chọn D. 


. _22 u 30 \n _n 


180° 

105°.7T In 


72 

n 

8 


180° 12 



sđ AM =45°. + Để các điểm cuối tiếp theo là JV , p , Q thì chu kì là ^ 

Câu 48. Chọn D. 

+ Để 1Ũ7T < a < 1 Itt thì ^2*^- < k2ĩĩ < => k = 5 

2 2 

Câu 49. Chọn D. 

Tia OA và trục (ể) cùng đi qua o và A => góc giữa tia OA với trục ( ế) là 0° + k360" 

Câu 50. Chọn B. 

Độ dài cung có số đo a(racl ) là i = a.R => £ = ^-.— = 5(an) 

2 n 


Câu 51. Chọn A 

Đổi đo 

File Word liên hệ toanhocbactrungnam@ gmail.com 


Đổi đon vị 40° —» = r ^~ => độ dài cung £ = ^-.10 = = 6,9813(cm)« 7 (an) 
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Câu 52. 


Câu 53. 


Câu 54. 


Câu 55. 


Câu 56. 


Câu 57. 


Câu 58. 


Bài 2: GIÁ TRỊ LƯỢNG GIÁC CỦA MỘT CUNG 

• • • 


Chọn B. 

*89;r 

cot —— = cot 

6 


57T 


\ 


— + 14;r 

. 6 J 


= cot = -yỈ3. 

6 


Hướng dẫn bấm máy tính: 

• Bấm qw4 để chuyển qua đơn vị rad. 


Bấm lên màn hình 


tan 


^89tư 


V o 7 


, bấm dấu =. Máy tính sẽ cho kết quả. 


Chọn B. 

tan 180° = tan 0° = 0. Hướng dẫn bấm máy tính: 

• Bấm qw3 để chuy ển qưa đơn vị độ. 

• Bấm lên màn hình 

Chọn A. 


2 1 1 

cos a=- --— = — =>cosa=± 

1 + tan a 5 V 5 


tan (180), bấm dấu =. Máy tính sẽ cho kết quả. 
1 

1 


Do 180° < a < 270° nên cosa < 0 . Suy ra, cosa =- 


sina = tana.cosa = — 7 =. Do đó, sina +cosa = — 7 ^ = ——. 

V5 V5 5 

Chọn B. 

2cos 2 v-ísin 2 v + cos 2 x) cos 2 v-sin 2 v 

A = - 7 ^-- = — 7 — : ---= cos X - sin V. 

sinv + cosv sinv + cosv 

Chọn D. 

• sina+cosa = ^-=> (sin a + cos a ) 2 = ^ => sin a cos a = -^-.Suy ra, đáp ánAđúng. 

• sin 2 a + COS 2 a = 1 <=> (sina-cosa ) 2 + 2sinacosa = 1 <=> (sina-cosa) 2 = 1-2 —. 

V ì V J { 4] 2 

rj Vó 

Suy ra, sina -cosa = ±J= ±-2- . Suy ra, đáp án B đúng. 

2 í ] 7 2 7 

• sin 4 a+cos 4 a = (sin 2 a+cos 2 aJ -2sin 2 acos 2 a =1-2. —Ị = Suy ra, C đúng. 

7 

2 .2 sin 4 (X • cos : a 8 , . _ . 

• tan a + cot a = — 7^——7 -= 2 =14. Suy ra, đáp án D sai. 

sin a cos a ( 13 


V 


Chọn B. 


rp ✓ . 6 __ 6 „ / ■ 2 „ __ 2 \ 3 o „ • 2 _ 2 / 2 „ __ 2 . \ t 2 _ 2 

Ta CÓ: sin x + cos x = lsin x + cos x\ -3sin xcos xlsin x + cos xl = l-3sin xcos X. 


Suy ra: A = l-3sin 2 xcos 2 * + 3sin 2 xcos 2 x = \. 

Chọn B. 


A = 

A 


f 

■ 2 3 

2 





1- 

V 

sin V 






cos 2 


1 

(cos 2 v-sin 2 vl 


1 


4tan 2 v 4sin 2 vcos 2 X 4sin 2 xcos 2 X 4sin 2 vcos 2 X 
(cos 2 v-sin 2 x + l)(cos 2 v-sin 2 x-í} 2cos 2 x.(-2sin 2 x) 

4sin 2 vcos 2 V 4sin 2 vcos 2 V 
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Câu 59. 


B = 


Câu 60. 


Chọn D. 

cos 2 x-sin 2 y -cos 2 xcos 2 y cos -x(l-cos 2 y)-sin 2 y 
sin 2 * sin 2 y sin 2 xsin 2 ;y 

_ cos 2 xsin 2 y -sin 2 y _ sin 2 ^(cos 2 X -l) _ -sin 2 xsin 2 y _ 
sin 2 xsin 2 y sin 2 xsin 2 y sin 2 xsin 2 y 

Chọn D. 


sin a = 1 -cos a = 1- 


-12 


25 „ , 5 

sina = ±—. 
13 


169 


71 . 5 

Do -~<a<n nên sin a >0. Suy ra, sinct = ---. 
2 13 


Câu 61. 


• tan a=- 

Chọn c. 

Ta có : 


sina _ 5 

cosa 12 


• sin 4 X + cos 4 X = (sin 2 X + cos 2 xỴ - 2 sin 2 xcos 2 X = 1 - 2sin 2 X cos 2 X. 

• sin 8 X + cos 8 X = (sin 4 X + cos 4 xỴ -2 sin 4 X cos 4 X 

= (l-2sin 2 xcos 2 x) -2sin 4 xcos 4 x =l-4sin 2 xcos 2 x + 2sin 4 xcos 4 X. 
Suy ra: c = 2(l-sin 2 xcos 2 x) -(l-4sin 2 xcos 2 x+ 2sin 4 xcos 4 x) 

c = 2(1 -2sin 2 xcos 2 x + sin 4 xcos 4 x)-(l-4sin 2 xcos 2 x + 2sin 4 xcos 4 xj = 1. 

Câu 62. Chọn B. 


J L ' 

Vì Y < a < n (Góc phân tư thứ 2) nên tan a < 0; cot a < 0 


Câu 63. Chọn A. 


57T 


Vì 2 ĩt <a < ~Y (Góc phần tư thứ 1) nên tan a > 0; cot a > 0 


Câu 64. Chọn D. 


sinx + siny sinx.cos y +cosx.sin y 


, tanx + tany cosx cos y cosx.cosy sin X. sin y 

+) -——— = —— — =-7— -=- - = tan x.tan y 

cot X + cot y cosx | cosy cosx.sin y +sin x.cosy cosx.cosy 

sinx siny sin X. sin y 


+) 



1/1 2 

= —— (|l + sina|-|l-sina|) = 
cos ữ v ’ 


2 4 sin <3 


= 4 tan a 


cos a 


+) 


sin « 


sina 


-2 sin 2 a 


+) VT-VP = - 


cosa+sina cosa-sina cos 2 a-sin 2 a l-cot 2 a 

sina + cosa 2cosa (sin 2 a -cos 2 a j + sina + cosa-2cosa + 2cos 2 a 

1-cosa sina-cosa + 1 ( 1 -cosa)(sina-cosa+ 1) 

(sin 2 a+cos 2 a) + (sina-cosa) I 

— — -——-—— =-^ 0 

(l-cosa)(sina-cosa + 1 ) 1-cosa 
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Câu 65. 


Câu 66. 


Chọn A. 

Ta biến đối: D = cos 2 x.cot 2 x + 3cos 2 x-cot 2 x + 2sin 2 X 
= cot 2 *(cos 2 X- 1) + 2(sin 2 X + cos 2 x) + cos 2 X = - cos 2 X + 2 + cos 2 x = 2 

Chọn D. 

Ta biến đổi: 3sin 4 x + 2cos 4 X = <=> 4(l-cos2x) + 4(l + cos 2x) =-^~ 

81 4 V ’ 4 V ’ 81 

<=> — (l-2.cos2x + cos 2 2x) + — (l + 2cos 2x + cos 2 2x) = 

4' ' 4 V 7 81 


5_2- 1_-_98 _ __- - ,13 __ _ 

<=>—+ —cos 2 x-—cos 2 x = —<=> 5 cos 2 x- 2 cos 2 x + —= 0 <=> 
4 4 2 81 81 


A = 2sin 4 x + 3cos 4 x= —cos 2 2x + —cos 2x + — 


13 

cos 2x = - 7 J (1) 
45 

cos 2x = Ậ (2) 
9 


Câu 67. 


4 2 4 

ưng với cos 2x = — suy ra A = —— . Ung với cos 2x = — suy ra A = — 

45 405 9 81 

Chọn A. 

2 

2 sin 2 X _ 2(l + cot~x) 


Ta biến đổi: A = ■ 


sin x-sinx.cosx-cos X sin x-sinx.cosx-cos X 1-cotx-cot X 

sin 2 X 


Câu 68. 


Vì cot X = 4 => A = 6 
2 

Chọn A. 

Ta biến đổi: (3sin x + 2cos x) = 2(sin x + cosx) + sinx = 1 + sin X. 

1 3 
Từ sin x + cosx = - 7 => sinx.cosx = - : 7 

2 8 

Kh i đó sin X, cos X là nghiệm của phương trình 


1 „ 3 

2 8 


ịx-ị 

2 8 


X 2 - — X - —= 0 X 2 - — X - - = 0<=>8X 2 -4X - 3 = 0-» 


X = 


X = 


1+yỹ 

4 

1-^7 


. 1 í sỊĩ _ _V . 1+V7 5+^7 

Với sinx = — suy ra 3sinx + 2cosx =Ư--— = -—-— 

4 v ’ 4 4 

1 -V7 __, ,. 1-V7 _ 5-V7 

4 - 4 


Câu 69. 

Câu 70. 


Với sinx = -—-— suy ra (3sin x + 2cosx) = 1 + -—-— = -——— 

4 v 2 4 4 

Chọn A. 

Ta có: A = (l - sin 2 xỊ.cot 2 X + (l- cot 2 xj = (cot 2 x-cos 2 X ) + ^1 -cot 2 xj = (l -cos 2 x) = sin 2 X 

Chọn B. 

Ta biến đổi: A = a cos 2 x + 2b sin x.cos X + c sin 2 X <=> A.--— = (a + 2b. tan X + c. tan 2 x) 

cos X v ’ 

( _ , A, ._, _ ._2 \ 


<=> A = (a + 2 / 7 . tan x + c. tan 2 x) «■ A = 


tanx + c.tan X 


(1 + tan 2 x) 

2 b 3 2 


w , : „ 2Z? .. . _ 

Với tanx = —— suy ra A = - 
a-c 


a + 2 b. 


2 b 


a—c 


+ c. 


a — c 


1 + 


2b 
\a-c J 


ữ(u -cỴ + 4 b 1 a 
(a -c) 2 + 4Ỉ> 2 


= a 
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Câu 71. Chọn c. 

Đặtsin 2 a=w, (0 < u < l) => cos 2 a = 1-M. 


_ sin 4 a cos 4 a 1 u 2 (l-w) 2 1 bu 2 +a(l-u) 2 1 

Từ — 1 —- H--—- =-- ta suy ra — + -— — J — =-- =>-^-— = — 

a b a+b a b a+b ab 

(a + b)u 2 -2au+a 1 , ,2 2 , . í i\ 

=^>---— -=--=>(a + z?) u -2aya + b)u +a\ y a + b) = ab 


a + b 


ab 

\2 2 


a +b 


(a + bỴ u 2 - 2a[a + b)u + a 2 = 0 => [(a + b)u - aj = 0 => w = 


a+b 


Suy ra 


sin 2 a = - 


a + b 

2 n _ b 
cos a = ■ 


(thỏa mãn sin 2 a +COS 2 a = 1 ) 


a +b 


Do đó A = 


sin a cos a 
-V-+ ——:- 


( a ^ 

4 

b ^ 

K a+b ) 


K a + b ; 


J 


(a+b) 


Câu 72. Chọn c. 

Sử dụng mối quan hệ của các cung có liên quan đặc biệt 

Câu 73. Chọn D. 

Sử dụng mối quan hệ của các cung có liên quan đặc biệt. 

Câu 74. Chọn A. 

Cách 1: Sử dụng mối quan hệ của các cung có liên quan đặc biệt 

„ _ -sin(180° +54°)-cos(l80° + 36°) _ ^0 _ sin54° + cos36° _ „0 _ . 

sin(180 -36 )-cos(90 +36 ) sin 36° + sin 36° 

Cách 2: Sử dụng máy tính cầm tay, nhập biểu thức đã cho vào máy và bấm =, được kết quả 
bằng 2 

Câu 75. Chọn B. 

Cách 1: Sử dụng mối quan hệ của các cung có liên quan đặc biệt 

(cot44° +tan46°).cos46° 2tan46°.cos46° 

B = -—-1 =-7 —— -1 = 1. 

cos 44 sin 46° 

Cách 2: Sử dụng máy tính cầm tay, nhập biếu thức đã cho vào máy và bấm =, được kết quả 
bằng 1. 

Câu 76. Chọn A. 

Cách 1: Sử dụng mối quan hệ của các cung có liên quan đặc biệt 
c cos 750°+sin 420° _ cos 30° + sin 60° _ 2^ _ 3 K 

- sin(-330°) -cos(-390°) - sin 30° - cos 30° _ 1-Vã _ 

Cách 2: Sử dụng máy tính cầm tay, nhập biếu thức đã cho vào máy và bấm =, được kết quả 
bằng -3 - yÍ3 . 


Câu 77. Chọn c. 

Cách 1: Sử dụng mối quan hệ của các cung có liên quan đặc biệt 

_ 9 71 9 3 71 9 71 9 3 71 9 n .9 71 9 n .9 71 _ 

D = cos -- + COS + COS _ + cos —— = cos —+ sin -- + COS —+ sin — = 2. 

8888 8888 

Cách 2: Sử dụng máy tính cầm tay, nhập biếu thức đã cho vào máy và bấm =, được kết quả 

bằng 2. 
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Câu 78. Chọn D. 

Ta có A + B + C = noA + B = n- C 
Do đó cos(A + 5) = cos(7T-C) = -cosC 


Câu 79. Chọn D. 

Sử dụng mối quan hệ của các cung có liên quan đặc biệt 


í 


Ta có A = cos 


a-- 


n 


+ sin(a - n) = sin a - sin a = 0 . 


Câu 80. Chọn c. 

Sử dụng mối quan hệ của các cung có liên quan đặc biệt 

sinl55 () .cosll5 0 +cot42°.cot48° -sin 25.sin 25 + 1 1 2 D 

Ta có A = -—— ——-— -r =---= -cos 25 

cot55 .cot35° + tanl7 .cotl7° 2 2 


Câu 81. Chọn A. 

Sử dụng mối quan hệ của các cung có liên quan đặc biệt 
Ta có A = sin a + cos a + sin a - cos a = 2 sin a . 


Câu 82. Chọn c. 

Ta có: cos 


{ 


5 n 


a+-_ 
V 5 


= cos(a + n) = - 


cosa 



( 6 n^ 


( n ^ 



cos 

CC+ — 

= cos 

a + — + ĨĨ 

= -cos 

a-\ — 


l 5 ) 


l 5 ) 


l 5 J 



( 9 n^ 


í 4n ^ 



cos 

a + — 

= cos 

a + — + n 

= -cos 

a + — 


l 5 J 


l 5 J 


l 5 J 



( n ^ 



( 97T 

cos a +COS 

a + — 

+ . 

. + cos 

a + — 


l 5J 



l 5 J 



57T 3 



n' 


'ị 

6;r' 




{ 4>0 


( 9 n) 

cos a + cos 

a + — 

+ 

cos 

a + — 

+ COS 

a + 

— 

+ . 

.+ 

cos 

a + — 

+ COS 

a + -— 


l 5 )_ 



l 5j 


V 

5 




l 5 J 


l 5 )\ 


= 0 


Câu 83. Chọn D. 


„ • 2 7T . 2 2tĩ . 2 3n . 2 4tT . 2 5tT . 2 7tĩ 

Ta CÓ: A = sin — + sin — + sin —+ sin —+ sin —+ sin — 


• 2 ■ 2 3n 

sin — + sin — 


8 


8 8 

A í 

+ 


8 


V 


. 2 7T r y TC 

sin + cos -- 
8 8 


+ 


. 2 . 2 7;r 

sin —+ sin — 

° 8 , 

\ 


. 2 . 2 7T 

+ sin —+ sin — 


. 2 3/r . 2 7T 

sin —+ sin — 


= 1 + 


. 2 37ZT 2 
sin — — + COS — 


8 

5 3 _ 7 
+ 2 - 2 


8 


+ f + l 
2 


7 


Câu 84. Chọn A. 

Ta có: 

sin(32° -360°).sin(238° + 2.360°) cos(212° -2.360°).cos(58° -3.360°) 
cot (32°+3.180°) -tan (32°+ 180°) 

_ sin32° sin 238° cos 212°.cos58° _ sin32°.sin (58° +180°) cos (32°+180°) ,cos58° 
~ cot32° tan 32° = cot32° tan 32° 

-sin 32°. sin 58° -cos32°.cos58° -sin32°.cos32° -cos32°.sin32° 

cot32° tan 32° cos32° sin 32° 

sin 32° cos32° 

= - sin 2 32° - cos 2 32° = - (sin 2 32° + cos 2 32° ) = -1. 
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Câu 85. 


Câu 86. 


Câu 87. 

Câu 88. 

Câu 89. 

Câu 90. 


Câu 91. 


Chọn B. 

Ta có: . A = cos(a + 26^)-2sin(a -77r)-cos(l,57r)-cos^a + 2003yj + cos(a -l,5;r).cot(a -87 ĩ) . 

( 3tz 3 ( 3ĩĩ ^ 

= cosa-2sin(a-7z-)-cos — -cos a + — +COS a-— .cota 


3n 

^ 3ĩĩ ^ 


^ 3^^| 

cos ——— cos 

a + — 

+ COS 

a —— 

2 

l 2 ) 


l 2 J 


n 

( n 3 



n^ 

—+ COS 

a + — 

— cos 

a 

— 

2 

l 2 J 


V 

2 J 


.cota 


= cosa + 2sina + 0 + sin(-a)-sina.cota 
= cosa + 2sina-sina-cosa = sina. 

Chọn D. 

1 2 sin í30° + 7.360°). cos( 8° + 180°) 

Ta có' A = _ --1 _A_ L \ _ ' 

tan (8°+2.180°) 2cos(-82° + 2.360°) +cos(8° + 90°) 

1 2sin30°.(-cos8°) _ 1 cos8° 

_ tan8° 2cos(-82°)-sin8° ~~ tan8° 2cos(90°-8°)-sin8° 

_ cos 8° cos 8° _ cos 8° cos 8° _ 

sin8° 2sin8°-sin8° sin8° sin8° 

Chọn c. 

T , A + B c n B + C . A 

Ta có —--1- — = — nên cos —-— = sin — . Suy ra (I) đúng. 

2 2 2 2 2 

, A + B c K B + C A B + C A A A 

Ta có ——-f — = --=> tan—-— = cot —=> tan—-—.tan —= cot —.tan — = 1. 

222 2 2 2 2 22 

Do đó (2) đúng. 

Ta có A + B + C - n <=>(A + .6-C) + 2C - K => cos (A + B-C) = -cos2 c . Do đó (3) sai. 


Chọn D. 


A+B+2C 

ÍA+B+C c 3 


( n c > 


r c\ 

cot-= cot 


= cot 


= tan 

— 

2 

l 2 2 ) 


12 2 ) 


1 2 J 


c 

= - tan —. 
2 


Chọn c. 

Ta có A + B + C - n => sin(A + C) = sin5 . Ta chọn c. 


Chọn B. 


Ta có A 


Ịcot 44° + tan (46° +180°)) ■ COS (46°+360°) 
cos(-44 0 +360°) 


■cot72°.cotl8 


(cot44° + tan 46°) 

.cos46° 

cosl 

(-44»; 

) 


-tanl8°.cotl8° 


(cot44° + cot44°).sin44° 1 _ 2cot44°.sin44° ,_ 0 1 _ 1 

_770 1 — _ A <0 1 — 2 — 1 — 1 


cos 44 


cos44 

Chọn c. 

Ta có 

. -cosl08°.cot72° 0 

A = - ————. ■ - tan 18 = 

-tanl62°.sinl08 


-sin 18 .tan 18 _ 1o0 sin 18 A . O o ^ 

-~tanl8 = „ - tan 18° =0 


cos 

(90°+18°) 

.cot( 

VO 

o 

o 

Ị 

oo 

o 

tan( 

oo 

o 

o 

1 

oo 

o 

Ị.sin 

(90°+18°) 


-tan 18° 


-tanl8 .cosl8 


cosl8 
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Câu 92. Chọn D. 


Câu 94. 


. 417Ĩ 

^ 5k ^ 


^ n ^ 


( n\ 

sin— =sin 

In + — 

= sin 

87Ĩ- — 

= sin 

— 

6 

l 6 y 


y 6 ) 


1 6 J 


n 1 

:-sin — =- — 
6 2 


Câu 93. Chọn c. 


37 n 

cos—-- = cos 
3 

Chọn A. 


^ n \ 

12tt + 

V 3 ) 


n 1 

: COS = — 

3 2 


29n 


( 7T^ 


( 7Ĩ~\ 

tan- 

= tan 

ln + — 

= tan 

n + — 

4 


V 4) 


l 4 ) 


n 

: tan — =1 


Câu 95. Chọn c. 


37T 

* với — < a < 2n 
2 


* Ta có 


1 


cos a 


[sin a < 0 
[cosa > 0 

= l + tan 2 a = 


COS" a = 


1 


tan a = 


sina 


sina = tana.cosa =- 


cosa 


V4Ĩ 


Câu 96. Chọn c. 

Do 90° < X < 180° nên 

Câu 97. Chọn D. 

Do 90° < X < 180°nên ị 

Câu 98. Chọn B. 

Do 90° < X < 180° nên ị 


sin X > 0 

” / . 3 

cosx < 0 . Ta thây sin .V - > 0 . 

cot X < 0 


tan X < 0 


-4 


cosx < 0 . Ta thấy cosx = -Ỵ- < 0. 
cot X < 0 


tan X < 0 

• ~ . 3 

sinx > 0 . Ta thây sinx = ^ > 0. 

cot X < 0 


Câu 99. Chọn c. 

Do 0° < X < 90° nên < 


25 


1 + tan a 41 


Vậy cosa=—từ 


V4Ĩ 


tan X > 0 

• , , 4 

sinx > 0 . Ta thây sinx = — > 0 nên chọn đáp án c. 
cosx > 0 


Câu 100. Chọn c. 

Do 10° + 80° = 20° + 70° = 30° + 60° = 40° + 50° = 90° nên các cung lượng giác tương ứng 
đôi một phụ nhau. Áp dụng công thức sin(90° - x) = cosx, ta được. 

M = (sin 2 10° + cos 2 10°) + (sin 2 20° + cos 2 20°) + (sin 2 30° + COS 2 30°) + (sin 2 40° + COS 2 40°) 
= l + l + l + l = 4. 


Câu 101. Chọn c. 

Do 10° + 80° = 20° + 70° = 30° + 60° = 40° + 50° = 90° nên các cung lượng giác tương ứng 
đôi một phụ nhau. Áp dụng công thức sin(90° - x) = cosx, ta được. 

M = (cos 2 10° + sin 2 10°) + (cos 2 20° + sin 2 20°) + (cos 2 30° + sin 2 30°) + (cos 2 40° + sin 2 40°) 
= l + l + l + l = 4. 
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Câu 102. Chọn B. 

Áp dụng công thức cos a = sin(90° - a ), cos 2 a + sin 2 a = 1 ta có: 

M = cos 2 23° + cos 2 27° + cos 2 33° + cos 2 37° + cos 2 43° + cos 2 47° + cos 2 53° + cos 2 57° + 
+cos 2 63° + cos 2 67° 

= sin 2 67° + sin 2 63° + sin 2 57° + sin 2 53° + sin 2 47° + cos 2 47° + cos 2 53° + cos 2 57° + 

+cos 2 63° + cos 2 67° 

= (sin 2 67° + cos 2 67°) + (sin 2 63° + cos 2 63°) + (sin 2 57° + cos 2 57°) + (sin 2 53° + cos 2 53°) + 

+(sin 2 47° + cos 2 47°) = 5 

Câu 103. Chọn B. 

Áp dụng công thức cosa = cos(l80 °-a ), cos 2 a +sin 2 a = 1 ta có: 

M = cos 2 10° + cos 2 20° + cos 2 30° +... + cos 2 170° + cos 2 180° 

= cos 2 10° + cos 2 20° + ... + cos 2 80° + cos 2 90° + cos 2 80° +... + + COS 2 20° + cos 2 10° +COS 2 90° 
= 2(cos 2 10° + cos 2 20° + cos 2 30° + + COS 2 80° + cos 2 90°) 

= 2 (sin 2 80° +... + sin 2 50° + cos 2 50° +... + cos 2 80° +COS 2 90°) = 8 

Câu 104. Chọn D. 


Ta có: M = 


tan 2 30° + sin 2 60° -cos 2 45° 
cot 2 120° +COS 2 150° 


' S ' 

l 3 J 

2 

+ 

2 

ì 2 

l 2 J 



+ 


2 


V 



2 ) 


7_ 
13 ■ 


Câu 105. Chọn B. 


3 sin - -2 

Cách 1: Chia cả tử và mẫu của M cho cosx ta có: M = cos - 

5 + 7 ^ 
cosx 


3.2-2 _ 4 
5 + 7.2 _ 19' 


S1Ĩ1 X 

Cách 2: Ta có: tãnx = 2<=> —— = 2 <=> sin X = 2cos V , thay sin X = 2cos X vào M : 

cos X 


,, 3.2cos v-2cosv: 4COSX 4 

M =-3--c-= ' = — ■ 

5cosx + 7.2cosx 19cosx 19 

Câu 106. Chọn D. 

Cách 1: 

Chia cả tử và mẫu của M cho cos 2 X ta có: 

2 sin^ + 3 sinx^osx_ 4 2 1 3 1 4 

M _ cos X _ cos X _ 4 2 _ 8 

sin 2 X 5 _1 19' 

cos 2 X 4 

Cách 2: Ta có: tan = Ạ <=> — — = Ậ cosx = 2sin.v , thay cos X = 2sin X vào M : 

2 cos X 2 

2sin 2 A: + 3sinx2sinx-4.(2sinx) 2 -8sin 2 x 8 
5. (2 sin x) 2 -sin 2 X 19sin 2 x 19 
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Câu 107. Chọn B. 

Tacó: sin(A + C) = sin(^:-Z?) = sinfí ; cos(A + C) = cos(7z:- B) = -cosB . 

tan(A + c) = tan = - tan B ; cot (A + C) = cot (ĩĩ -B) = -cot B . 

Câu 108. Chọn c. 

Ta có: 

sin(A + C) = sin (ĩĩ-B) = sin/?. cos(A + C) = cos(7z:- B) = -cosB . 

tan(A + c) = tan (ĩĩ-B) = -tan .6. cot (A + C) = cot [ĩĩ -Z?) = -cot B . 

Câu 109. Chọn D. 

Vì A, B, c là các góc của tam giác ABC nên A + B + C = 180" => c = 180" - (A + B). 
Do đó c và (A + 5) là 2 góc bù nhau. 

=> sinC = sin(A + 5); cos c = -cos (a+b); tanC = - tan(A + 5); cotC = cot(A + 5). 

Câu 110. Chọn A. 

Vì A, B, c là các góc của tam giác ABC nên A + B + C = 180" => c = 180" - (A + B). 
Do đó c và (A + 5) là 2 góc bù nhau. 

=> sin c = sin(A + 5); cosC = -cos(a + b); tan c = - tan(A + 5); cotC = cot(A + B). 


Câu 111. Chọn B. 

Vì A, B, c là các góc của tam giác ABC nên A + B + C = 180" => c = 180" - (A + B). 

c A + B c A + B 1 . » / , . 

=^> — = 90--—. Do đó — và ——— là 2 góc phụ nhau. 

2 2 2 2 

. c A + B c . A ‘ B . c A + B c A t B 

=> sin — = cos—-—; cos — = sin—-—; tan — = cot —-—; cot — = tan —-—.. 

2 2222 22 2 


Câu 112. Chọn c. 

Vì A, B, c là các góc của tam giác ABC nên A + B + C = 180" => c = 180" - (A + B). 

c A + B c A + B , 

=> — = 90--—. Do đó — và ——— là 2 góc phụ nhau. 

2 2 2 2 

. c A + B c . A + B _ c A + B c A i />’ 

=^>sin — = cos—-—; cos — = sin———; tan —= cot—-—; cot — = tan—-—. 

2 2222 22 2 


Câu 113. Chọn c. 

Vì A, B, c là các góc của tam giác ABC nên A + B + C = 180" => c = 180" - (A + B). 

c A + B c A + B , 

=> — = 90--—. Do đó — và —-— là 2 góc phụ nhau. 

2 2 2 2 

. c A + B c . A T/»’ . c A + B c A + />’ 

=^>sin — = cos—-—; cos — = sin———; tan —= cot—-—; cot — = tan—-—. 

2 2222 22 2 


Câu 114. Chọn c. 

Vì A, B, c là các góc của tam giác ABC nên A + B + C = 180" => c = 180" - (A + B). 

c A + B c A + B , 

=^> — = 90--—. Do đó — và —— là 2 góc phụ nhau. 

2 2 2 2 

. c A + B c . A 4 /)’ . c A + B c A ! />’ 

=í>sin — = cos—-—; cos — = sin———; tan —= cot—-—; cot — = tan—-—. 

2 2222 22 2 
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Câu 115. Chọn B. 

Câu 116. Chọn c. 

Dựa vào công thức lượng giác cơ bản và cung liên quan đặc biệt. 

Do cos 2 (l80°-x) = cos 2 X nên sin 2 x + cos 2 (l80°-x) = sin 2 x + cos 2 X = 1. 

Câu 117. Chọn B. 

Ta có: tan X tan (90°-x) = tan xcot JC = 1. Vậy M =1. 

Câu 118. Chọn B. 

^ sinv . , ,, 2tanx:-3 1 

Ta có: tan V = ——- => sin * = tan xcos X . Suy ra: M = -————— = — •. 

cosv 4tanx + 7 15 

Câu 119. Chọn A. 

^ sinx . , „ ,, 2tan 2 .x + 3tan x+4 9 

Ta có: tan V = ——- => sin * = tan xcos X . Suy ra: M = -—---= —■. 

cos.v 5tan jc + 6 13 

Câu 120. Chọn c. 

^ sin V . 2 1 V . 1 

Ta có: tan V = ——- => sin V = tan xcos X ; cos X = 7 ị - và cot V =-. 

cos.v tan v + 1 tan* 

Í2tan 2 .v + 3tanv + 4)cos 2 V cn 

Suy ra: M =4- - ’ -= TTrr-. 

<-.2 , 6 1370 

5 tan x-\ - 

tan X 


Câu 121. Chọn B. 

Ta có: (sin.v + cosx) 2 = sin 2 v + cos 2 * + 2sinxcosv = 1 + 2sinxcos.x 
(sinx-cos.v) 2 =sin 2 x + cos 2 x-2sinx.cos^ = l-2sinxcosx. Suy ra: M =2. 

Câu 122. Chọn D. 

Ta có: (sin.x + cos xf = sin 2 v + cos 2 x + 2sinxcosx: = 1 + 2sinxcos.x 

(sin^-cos.v) 2 =sin 2 j: + cos 2 x-2sinx.cosx = l-2sinxcosx. Suy ra: M =4sinxcosu. 

Câu 123. Chọn B. 


M = (tanx + cot v) 1 


( sinx 

-h 

yCOSX 


_ \2 

cos 

sin^y 


( ■ 2 _ 2 V 2 

sin V + cos X 

v cosxsinv J 


í I Y 
v cosxsin;c J 


Câu 124. Chọn c. 

M = tan 3 x + cot 3 X = (tanxc + cotx:) 3 -3tan Jc.cotx(tanx + cot.v) = m -3 m . 

Câu 125. Chọn D. 

Ta có: M 2 = (sin.x-cos;c) 2 =sin 2 x-2sinxcosx + cos 2 x = l-2sinxcosx. 

Mặt khác: M 2 = (sinx-cosx) 2 = (sinx + cosx) 2 -4sinxcosx = m 2 -4sinxcosx . 

„ . - . 2 . m 2 -ỉ 

Suy ra: l-2sin xcosX = m -4sinxcosx <=> sinxcosX = —-—.. 

2 

Do đó: M 2 =2 — m 2 => M = \Ỉ2 — m 2 . 

Câu 126. Chọn B. 

Ta có: 0 < sin 2 x<l,Vxel<íí>0> -2 sin 2 X > -2, Vjc eMo5> 5 -2 sin 2 x>3,VxeE. 

Gía trị lớn nhất là 5 . 
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Câu 127. Chọn c. 

M = 7(l-sin 2 ;c)-2sin 2 ;t = 7-9sin 2 ;c. 

Ta có: 0 < sin 2 X < 1, \/x e M <=> 0 > -9 sin 2 X > -9, Vjc eMe>7> 7 -2 sin 2 X > -2, Vjc e M . 

Gía trị lớn nhất là 7 . 

Câu 128. Chọn c. 

M = 6 cos 2 x + 5sin 2 X = 6^1-sin 2 x) + 5sin 2 X = 6 -sin 2 X . 

Ta có: 0 < sin 2 X < 1 ,\/x e M <=> 0 > - sin 2 X > -1, Vx e R <=> 6 > 6 -sin 2 .r > 5 ,\/x e M . 

Gía trị lớn nhất là 6 . 


Câu 129. Chọn D. 


M =5 




3 4 

—sin;c +—cos* 


V- 


7 


, , X , „ 3_4 

= 5 sin (x + a) với — = cos a, — = sin a 
v ’ 5 5 


Ta có: -1< sin(x + a) < 1, Vx e M <=> -5 < 5sin(x + a) < 5, Vx e M . 


Câu 130. Chọn A. 

Ta có M = sin 4 x + cos 4 X = 1-—sin 2 2x . 

2 

Vì 0 < sin 2 2x < 1 <=> -4 < --7 sin 2 2x < 0 <=> 4- < 1-^sin 2 2.r < 1. 

2 2 2 2 

Nên giá trị lớn nhất là 1.. 

Câu 131. Chọn B. 

Ta có N = sin 4 X - cos 4 X = sin 2 X - cos 2 x = - cos 2x . 

Vì -1 < cos2v< 1 <=>-1 <-cos2x < 1. 

Nên giá trị lớn nhất là 1.. 

Câu 132. Chọn A. 

3 

Ta có Q = sin 6 x + cos 6 X = 1- — sin 2 2x . 

4 

Vì 0 < sin 2 2x < 1 <=> - — < -Ệsin 2 2x < 0 <=> 4 < 1- —sin 2 2x < 1. 

4 4 4 4 

Nên giá trị lớn nhất là 1.. 


Câu 133. Chọn B. 

Ta có. 

M = sin 6 X - cos 6 V = (sin 2 X - cos 2 x)(sin 4 x + sin 2 xcos 2 X + cos 4 x) 

= -cos 2x(l- sin 2 x.cos 2 x) = -cos 2 ;c(l-^-sin 2 2 x) 

4 


\ 


í 3 1 
= -cos 2 x —+ —cos 2 2 x 
v4 4 

Nên giá trị lớn nhất là 1. 


3 1 3 1 

< 4 +- 7 COS 2 2 x < 4+“7 = l(Jo -cos 2 x<l) 

4 4 4 4 


Câu 134. Chọn c. 

Ta có 

p = 3(sin 4 X + cos 4 x) - 2(sin 6 X + cos 6 x) = 3(1-2 sin 2 X cos 2 x) - 2(1 - 3 sin 2 X cos 2 x) = 1 . 


Câu 135. Chọn c. 


„ ^ _ 2 • 2 Sin X . 2 '2 

Ta có M = tan X- sin x = ---sin X = sin X 

cos X 


-v-1 

Vcos X 


= sin 9 xtan^ X . 
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Câu 136. Chọn D. 


r J^ 2 2 cos- X 2 2 

Ta CÓ M = cot X - cos X = -—7 -cos X = cos X 

sin X 


1 


-1 

'vSĨn 2 X 


= cos 2 x.cot 2 X . 


Câu 137. Chọn D. 

,, cos 2 x-sin 2 x cos 2 x-sin 2 x 

M =— ,2 2 =- 4 4 

cot x-tan X cos x-sin X 
sin 2 x.cos 2 x 

Câu 138. Chọn B. 

sin 20 °.M = sin 20°. cos 20°. cos 40°. cos 80° 


= sin 2 x.cos 2 X = —sin 2 2x.. 


Suy ra: M = 0 . 

8 

Câu 139. Chọn D. 


= ị sin 40°. cos 40°. cos 80° = - sin 80°. cos 80° = ị sin 160° = ị sin 20°.' 
2 4 8 8 

1 


1 


M = sin x + cos x = (sin x + cos x) -2sin x.cos x = l-^-sin 2x.. 

2 

Câu 140. Chọn D. 

M = sin 6 X + cos 6 X = (sin 2 x ) 3 + (cos 2 x ) 3 

= (sin 2 x + cos 2 x)(sin 4 X + cos 4 X - sin 2 x.cos 2 x) = 1-—sin 2 2x-—sin 2 2x = 1-—sin 2 2x. 

2 4 4 

Câu 141. Chọn c. 

M = sin 4 X + cos 4 X = 1 - -Ị-sin 2 2x > 1 - — = - 

2 2 2 

, , 71 , 71 , _ 

Dâu băng xảy ra khi x = — + k — ,ke1j.. 

4 2 

Câu 142. Chọn B. 


M = sin 6 x + cos 6 X = 1- — sin 2 2x > 1- — = —.. 


4 

n , K 


4 4 


Dấu bằng xảy ra khi X = - +k — ,ke z.. 

4 2 

Câu 143. Chọn c. 

Đặt t = tan X, t e M\ {— 1 }. 

1 _|_ _ + _|_ 1 

Ta có: M = = => (M -l)t 2 + (2M +\)t + M -1 = 0 . (*). 

(1 + 0 r+ 2 í + l 

Với M = 1 thì (*) có nghiệm t = 0.. 

Với M ^1 để (*) có nghiệm khác -1 thì. 

À > 0 <=> (2M -l ) 2 -4(M-1 ) 2 > 0 <=> Ì2M -3 > 0M > . 

4 

Và (M-l)(-l ) 2 + (2M+l)(-l) + (-l)-l*0^M *-4. 

Câu 144. Chọn c. 


_ 1C 0_ V6+>/2 >/3 + 1, >/3-1 

Bâm máy COSÌ5 = ——-= ——J=^ + —— 7 =^-. 

4 2V2 2V2 


Câu 145. Chọn B. 


Ta có: tan 3 a +cot 3 a = (tana + cota ) 3 -3tana cota(tana + cota) = 5 3 -3.5 = 110 . 
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Câu 146. Chọn c. 


T , 4 2 _ 1 

Ta có. tan X = -— => cos X = --- 

3 1 + tan 2 X 25 


_ 9 , 3 

= — => cos X = ± — . 

5 


TTV K 3 . , 4 , sin x-cosx 31 

Vì ~—<x<7ĩ=> cos X = - — => sin X = tan x.cos X = — => A = ——-——-— = — 
2 5 5 sinx-cos“x 11 


Câu 147. Chọn B. 


1 . , . . \ 2 1 . . . 1 

Ta CÓ sin a + cos a = —Ị= => sin a + cos a) = — <=> sin a cos a = —-. 

4Ĩ 2 4 

2 2 sin 2 X . cos 2 x sin 4 x + cos 4 x l-2(sinxcosx) 2 

=> tan a + cot a = / + —r = —- = — v — ~r— = 14 . 


cos 2 X sin 2 X (sinxcosx) 1 (sinxcosx) 2 


Câu 148. Chọn D. 

Dùng CALC với X = 30° từng vế từng đáp án. 
Đáp án A : VT=VP=-^ . 

Đáp án C : VT=VP=- . 

4 

Câu 149. Chọn A. 


Đáp án B : VT=VP=-^. 

12 

Đáp ánD : VT=1 + V 3 ;VP=-1 + V 3 . 


Ta có 1-sin x-cot xsin X = cos X <=> cos X- 

<» 0 = cos 2 X (Không đúng với mọi x) 

Câu 150 . Chọn c. 

ta có cos 2 x.cot 2 X + 3cos 2 X - cot 2 X + 2sin 2 X . 


cos X . 


sin X 


-sin x = cos X. 


2 cos 2 X cos 2 X 

:cos x.^—T- —r— 

sin X sin X 

„4 „ _ 2 „ , „• 2 


- . 2 . o 2 cos 4 X cos 1 X . 2 

+ 2sin x + 3cos x=— 1 -——1-2 + cos X. 

sin X sin X 

.2 „ __ 2 


cos x-cos x + sin xcos X „ cos x(sin x + cos x)-cos X ^ „ 

=-rr-+2 =---7-y----+ 2 = 2. 

sin X sin X 


Câu 151. Chọn D. 


Ta có (sin 4 x + cos 4 x-l)(tan 2 x + cot 2 x + 2) =(l-2sin x.cos 2 x-l)( 


sin X cos X 
- + - 


cos 2 X sin 2 X 


+ 2 ) 


, n . r 2 w sin x + cos x + 2sin x.cos X N „ . 2 2 x2 

= (-2 sin x.cos x)(-————2--) = (-2)(sin x + cos x) = -2 


sin xcos X 


Câu 152. Chọn B. 


m , cos 2 x-sin V ,2 .2 cos 2 x-sin 2 v cos x.cos 2 y 

Ta có — - -cot x.cot V =— - , , 

sin X sin y sin xsin y sin xsin y 

_ cos 2 x(l-cos 2 y)-sin 2 y _ sin 2 y(cos 2 x-1) _ sin 2 xsin 2 y _ 
sin 2 xsin 2 j sin 2 xsin 2 j sin 2 xsin 2 j 

Câu 153. Chọn D. 

Đặt A = sin 4 x-cos 4 X => A = (sin 2 x-cos 2 x).(sin 2 x + cos 2 x) = sin 2 x-cos 2 X . 
2(sin2x + 2cos 2 x-lì 


Vì tanx = 5 nên 
được 


1 

cos X - sin X - cos 3x + sin 3x cos X 
sin 2 X 


cos 2 X cos 2 X 


-1 <=> Ấ(l+ tan° x) = tan 2 X-1 o A = 
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Câu 154. Chọn A. 

ta có: 3cosx + 2sinx = 2 <=> (3cosx + 2sinx) 2 = 4. 

<=> 9cos 2 x + 12cosx.sinx + 4sin 2 X = 4 

<=> 5cos 2 x + 12cosx.sinx = 0 <=> cosx(5cosx + 12sinx) = 0 <=> 

Với cosx = 0 => sin * = 1 loại vì sin V < 0. 

Í5cosx + 12sinx = 0 


cosx = 0 

5cosx + 12sinx = 0 


Với 5cosx +12 sin X = 0, ta có hệ phương trình: 


[3cosx + 2sinx = 2 


<=> < 


sin X = - — 
13 


cosx = ■ 


12 

13 


Câu 155. Chọn c. 


Ta có: 


sin a 


cos a 


-sin a-cos a 1 + cot a 


cosa + sina cosa-sina cos 2 a - sin 2 a l-cot 2 a 


Câu 156. Chọn A. 

^ ^ cot 2 x-cos 2 x sinx.cosx , .2-2 

Ta có: D = -—T--+-—-= l-sin x + sin x = l. 

cot X cotx 

Câu 157. Chọn B. 

^ , sin 2 a sina+cosa sin 2 a cos 2 a(sina+cosa) 

Ta có: ——--^— =—— -- 2 - - 

sina-cosa tan a-1 sina-cosa sin a-cosa 

sin 2 a cos 2 a sin 2 a-cos 2 a 

= ———— 1 - 7 ——-= — 7 —-——-= sin« + cosa . 

sina-cosa sina-cosa sina-cosa 

Câu 158. Chọn c. 

^ , sinx + tanx sinx , 

Ta có: -——— = —— +1 = cos X + 1 . 

tan X tan X 


Câu 159. Chọn D. 

m , sinx.sin y . , , , . . 2 

Ta có: - - .tan x.cot y + 1 = tanx.cot x.tanx.cot y = 1 + tan X = 

cosx.cosy 


1 

_2 „ • 

cos X 


Câu 160. Chọn A. 

Ta có: E = 2(sin 4 x + cos 4 x + cos 2 x.sin 2 x) -(sin 8 x + cos 8 x). 
= 2 ( 1 -sin 2 x.cos 2 x) -(sin 8 x + cos 8 x). 

= 2 - 4 sin 2 x.cos 2 x + 2 sin 4 x.cos 4 x - (sin 8 X + cos 8 x). 
= 2-4sin 2 x.cos 2 x-(sin 4 x-cos 4 x) . 

= 2-4sin 2 x.cos 2 x-(sin 2 x-cos 2 x) . 

= 2-2sin 2 x.cos 2 x-sin 4 x-cos 4 x . 

= 2-(sin 2 x + cos 2 x)~ =2-1 = 1. 


Câu 161. Chọn D. 


Ta có: 


íl + sina /1 — sin a 
1-sina Vl + sina 


2sina 


= 4tan 2 a = 12 . 


V cosa J 
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DO 


Câu 162. Chọn B. 

Ta có: ^ 

Câu 163. Chọn c 

Ta có: 


1-cos a 1 + cos a -2cos a 


1 + cosa \l-cosa sina 


= -2cota = - 2^3 . 


sin a - Vcot ' a -cos 2 a 


sin a -. 


cos 2 a - cos 2 a. sin 2 a 


sin a 


_ sin a _ sin a _ sin a _ 

sin 2 a -cosa Vl-sin 2 a sin 2 a - cos 2 a cos2a 


Câu 164. Chọn A. 

Có sin*.. 


1 


- + - 


= 4i 


<=> sin X A 


1 + cosx 1-cosx 
Do đó để đẳng thức xảy ra thì sin X > 0 . 

Câu 165. Chọn c. 


l-cos X 


= yỊĨ <=> sin X, í——-— = V2 . 
Vsin X 


Ta có sinacosa = 


l-(sina-cosa)" 3 


2 8 

sin 4 a+cos 4 a = (sin 2 a+cos 2 a) -2sin 2 acos 2 a =1-2. 


3 

v8y 


23 

32 


Câu 166. Chọn D. 

sin 4 a cos 4 a 1 sin 4 a cos 4 a sin 2 a cos 2 a 
+ — =^—<=> - + —— = +- 


a 


<=> sin a 


<=> sin a 


b a+b 
sin 2 a 1 


y a a+bJ 


a b a+b a+b 

2 í cos 2 a 1 ^ - 

+ COS a —— 1 -- =0 . 


v b a+bj 


b sin 2 a - a cos 2 a 2 a cos z a -b sin 1 a 


a 


(a +b) 


- + COS a ■ 


b^a + ỉ>) 


= 0 . 


■e> b 2 sin 4 a - 2 ab sữC a cos 2 a + a l cos 4 a = 0. 


<=>Ịồsin 2 a-acos 2 a) =0<» 


sin a cos a 1 


a 


a +b 


Do đó M = 


Câu 167. Chọn c 


—-— — h —-— 

(a+b) sin 2 a ( a + b ) 


-cos a = 


[a +b) 


4 • 


A = asin 2 x- 2 bsinxcosx + ccos 2 X = cos 2 xịa tan 2 x- 2 btanx + cj. 

= -^—7 —(a tan 2 X - 2 b tan X + c) =-— 

1 + tan x v í 2 


2 b 


\a-c J 


f 2 b ^ 


í 2 b ^ 


\a-cj 


+ c 


\a-cj 


= c. 


Câu 168. Chọn D. 


A _3 B B _ 3 A _ n _ sin 2 sin 2 

la có sin—cos —-sin —cos — = 0<=>- é =— = -=— 

2 2 2 2 „„„2 A _ , B 

COS" — cos — 
2 2 


<=> tan 


AÍ 2 À\ 

— 1 + tan — 

2l 2 


= tan 


Bf t _2 B) 

— 1+tan — 

2l 2 


A B A B „ 

<=> tan — = tan — <=> — = — <=> A = B . 

2 2 2 2 
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Câu 169. Chọn B. 


sin 


\An 


+ - 


1 


sin 


—#+ 2 - 1 - 1 - „ 
2 2 


2 29n 

4 


2 

-tan —— = sin 




2 ^: 


-4 ĩt — —z~ 

V 3 y 


+ - 


--tan 


sin 


6 ^ + ^ + 


7T 


7Z: 3 
n — — 

4y 


Câu 170. Chọn c. 
Câu 171. Chọn c. 

^ 2371 ^ 


cos 


1 23;r 

- + cot—— = cos 


COS' 


16^ 


-47T + - 7 - 

6 J 


1 


/ 


cos' 


, 2n 

07Ĩ -— 

V 3 , 


+ cot 


6 It~ 

4 J 


n 1 

= cos—-—— 

6 2 2 n 

cos 


_ 

- cot — = -7 — 2 -1 = -7 — 3 . 
4 2 2 


Câu 172. Chọn c. 

cot 1,25. tan [An + 1 , 25 ) -sin 


f 71-3 

x + 77 

V 2 J 


.cos(6;r -x) = 0. 


<=> cotl,25.tanl,25-cosx.cosx = 0. 

<=> cos 2 X = 1 <=> sin X = 0 => tan X = 0. 

Câu 173. Chọn D. 

í ĩĩ^ 


cot(x + 7z-)-tan X- — = sin 2 (-1445°) + cos 2 (l085°). 

y 2 J 


1 


<»-cotx-cotx = l<»cotx = - — <=> tan * = -2 => sin a =± 


Vĩ 


■ = ± 


+ cot a 


Vs ■ 


Câu 174. Chọn B. 


sin 


í n 3 

— — X 

V 2 J 


= cos X, sin (107Z: + x) = sin X, cos 


3n 

——X 

. 2 J 


= - sin X, cos (87T -x) = cos X . 


Biểu thức bằng: (cosx + sinx)' +(-sinx + cosx) 1 = 2 . 


Câu 175. Chọn c. 

, _ 17tt 
tan — 


= 1 , tan 


In 

——X 

2 J 


t 137T / \ 

= cotx ,cot^— = 1 cot( 77 z: -x) = -cotx . 


Biểu thức bằng: (l + cotx)" +(l-cotx) 2 = 2 + 2cot 2 X = 


sin 2 X 


Câu 176. Chọn B. 

lbr 


tan 


cos 


—-X 

2 J 


(3n \ . 

= cotx , cot(x-37z:) = cotx , cos - 7 - + X =sinx , sin ( 1 Ì7Ĩ - x) = si 


+ x 
V 2 J 


sin X 


X-- 


13^- 


= sinx , sin(x-7;r) = -sinx. 


Khi đó : (1 + cot 2 x).(l + cot 2 xỊ.sin x.sin X. sin x(-sin x) = -(1 + 2cot 2 x + cot 4 x).sin 4 


= - (sin 4 X + 2 cos 2 X. sin 2 X + cos 4 x) = - (sin 2 X + cos 2 X ) = -1. 


301 
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Câu 177. Chọn B. 

cos(270° -jc) = -sin*, sin(x-450°) =-cosx , 

cos(.x; + 900 0 ) = -cosx sin (270° -x) = -cosx, cos(540° -x) = -cosx. 
Biếu thức bằng: -sinx + 2cosA:-cosA:-2cosx-cosx = -sinx - 2cosx. 

Câu 178. Chọn c. 

cos (3A + B + c) = cos ị3A + 180° - À} = cos ịlA + ì 80°) = - cos 2 A . 

Câu 179. Chọn D. 

sin (A + B + 2C) = sin (l 80° - c + 2C) = sin (l 80° + c) = - sin c . 


Câu 180. Chọn c. 


A-25 + C 180° -B-2B / 

cos---= cos---= cos 

2 2 V 


90° - — 


= sin 


3 B 


Câu 181. Chọn c. 

tan(-432°) = tan(90° +18°) = -cot 18°; cos(-302°) = cos58°. 

1 _ 1 Ị 1 

cos508° cosl48° cos(90°+58°) -sin58° 

j_ _ Ị 1 

COSỈ22 0 cos (90° +32°) -sin 32° ' 

Biếu thức bằng: 

-l-sin58°.cos58° +cos32°.sin32 0 = -1-Ậsinll6° + 4 sin 64° = -l-4(sinl 16° -sin64°) 

2 2 2 V ’ 

= -l-ị.2.cos90°.sin26°=-l. 

2 


Câu 182. Chọn B. 

sin (-385°) = - sin 25°. 

1 _ 1 Ị 1 

sin 1555° sin 115° sin (90° +25°) cos25° ' 

sin (-295°) = sin65° = sin (90° -25°) = cos 25°. 

1 Ị _ 1 Ị 1 

sin4165° sin(-155°) sin 155° sin (l 80°-25°) sin25° 

Ị 1 _ 2 

cos(-1050°)~cos30° “ V3 ■ 

Biểu thức bằng: sin25°.cos25 0 -cos25°sin25°. 

2 2 


Câu 183. Chọn A. 

sin 515° = sin 155° = sin (l 80° - 25°) = sin 25° 

cos(-475°) = cos(-115°) = cos(-90° -25° j = -sin 25°. 

cot222° =cot42° cot408° =cot48°; cot415° =cot55° cot(-505°)=cot35°. 

tan 197° = tan 17°. 

-sin 25°. sin 25° +cot42°.cot48° -sin 2 25°+cot 42°. tan 42° 

cot55°.cot35° + tan 17°. tan 73° cot55°.tan55° + tanl7°.cotl7° 

1-sin 2 25° 1_ 2 oc 0 

=--= —cos 25 . 

2 2 
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Câu 184. Chọn c. 

^ ’ „ cos 2 (720° -24°)-tan(360° -100°).tan(360° + 170°)-cos 2 (180 o -24°) 

Ta có: B =--— . „ — - —777- — , ——H — —77- -• 

tan 2 (360 -108°) + cot 2 (360° -18 ) 

_ cos 2 24° + tan(90° + 10 o ).tan(180° -10°)-cos 2 24° 
tan 2 (90° +18°) + cot 2 18° 

-cotl0°.(-tanl0 0 ) _ 1 _ 1 2 0 

cot 2 18° +cot 2 18° 2cot 2 18° 2 an 

Câu 185. Chọn B. 

-sin(360° - 32°).sin(3.360° -122°) cos(360° + 148°).cos(1080° -58°) 


Ta có: c = ■ _ 0 

cot(720° -148°) 

sin32°.(-sin(90 o +32°)) cos(180° -32°).cos58° 


-tan(180° + 32°) 


-cot(180° -32°) 


-tan(180° + 32°) 


sin32°.(-cos32 0 ) cos32°.sin32° 


cot 32 


tan 32 


= -sin 2 32° -cos 2 32° = -1 


Câu 186. Chọn D. 

Ta có: 


cos 750°+sin 420° 


1 + cos 1800°. tan(-420°) 


sin(-330°)-cos(-390°) tan 420° 

cos(720° +30 o ) + sin(360 o + 60° l-cos5.360°.tan(360 0 + 60°) 

_ -sin(360°-30°)-cos(360°+ 30°) tan(360°+ 60°) 

V3 

_ cos 30° + sin 60° l-tan60 0 _ 2 + 2 1 —>/3 _ 6 + 4^3 

_ sin 30° -cos30° tan 60° ỉ Ặ s 3 ' 

2~T 

Câu 187. Chọn D. 


Ta có: 


1 2 sin 2550°.cos(-188°) 

- + - 


tan 368 


2cos638°+cos98° 


1 2sin(7.360 + 30 u ).cos(180 u + 8 U ) 

tan(360° + 8°) 2cos(-720° + 638°) + cos(90° + 8°; 


1 _ -2sin30 .cos8 __ iO 0 , -cos8" M 

+- -77 -- = cot 8 + „ = 0 ■ 


tan8° 2cos82°-sin 8° 

Câu 188. Chọn B. 

sin(-560° tan(-1010°) 


sin 8 


Ta có: 


sin 470° cot 200° 
sin(360° + 200°) , tan(720° +290°) 


sin(360° +110°) + cot(180° +20 


-sin(180° + 20°) tan(360° -70°) 


.cos(-700°) 

.cos(720° -20°) 


sin(90° +20°) 

-.0 


cot 20 


.cos20 = 


sin 20 tan(90 -20 ) 
cos 20° cot 20° 


.cos20 . 


_ r Sin 20 . aa() * aaO aaO 

= [ —7 -l].cos20 = sin20 -cos20 . 

cos20° 

Câu 189. Chọn B. 

ì + sin 500°. cos (-320°)] .cos 2380° 

(1 -cos410°.cos 2020°) .sin (-580° ).cot 2 (-310°) 


[1 + sin (360° +140° ).cos (360° - 40°)] .cos (6.360° + 220°) 

(l-cos(360° + 50° 
(l + sin 40°.cos40 

) .cos (5.360° + 220° ))• (-sin (360° + 220° )).cot 2 (360° - 50°) 
°).(-cos 40°) 

> V / _ m t 3 /|n°- tan 3 50° 

(l + sin 40°.cos40°) 

.sin 40°.tan 2 40° 


B3 
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Câu 190. Chọn A. 

tan (-3, ìn ) .cos ( 5 , 9n ) - sin (-3,6 n ) cot (-5, Ó7Ỉ-) 

= - tan (37T + 0, ìn ) .cos (6n - 0, ìn ) - sin ( 2n +1, ốn ). cot (An +1, 6n ) 
= - tan 0, l7z-.cos0, In - sin ( 2n - 0, 4n ). cot ( 2n - 0, 4n ) 

= - tan 0, l7z-.cos0, ìn - sin 0,47z\cot 0,4 n 
= -sin0,l7z:-cos0,4;z: = -sin 0,\n -sin 0,Ỉ7Z: = -2 sin 0,Ỉ7Z:. 

Câu 191. Chọn c. 

sin(-3,47z:) + sin5,67z:.cos 2 (—8,17T) 
sin 3 (-8, 9n) + sin 8, 9n 


— sin 1 

(47T -0, 6n] 

Ị + sin 1 

(6 n 

- 0,4 n) 

Ị.cos 2 1 

(-87T -0,l;r) 

-sin 3 1 

(8 

n + 0,9 n) 

Ị + sin 1 

(8 

n + 0,9;r) 

1 


sin 0,4;r - sin 0, An. sin 2 0,4 n 
-sin 3 0,1^: +sin 0, ìn 
sin0,4;z:(cos 2 0,4 n^j 
sin 0,l7z-(cos 2 0, \n ^ 

cos0,l7T.sin 2 0,l7r 

" = tan 0, ìn. 

sinO, l7z\cos 0,1 n 


Câu 192. Chọn B. 

sin (-4, ĩ,n ) sin (-5, In ) cos (-6,1 n) .cos (-5, 87 ỉ: ) 
cot(-5,27ĩ) tan (-6,2 n) 


sin 1 

[An + 0,87ĩ). 

■ [—sin 1 

[6n 

-0,3 n) 

] cos| 

[6n +0,7^:] 

Ị .cos 1 

(6 n 

-0,2 n) 

-cot(6;r-0,8^-] 

1 


tan| 

1 

ỚN 

1 

p 

To 

1 


_ sinO,8;r.sinO,37r cos0,77z\cos0,2;t 
cot 0, 8 tt -tan 0,2 n 

_ cos0,3;r.sin0,37z- -sin0,27r.cos0,2;r 

tan 0,3^ -tan0,27T 

= cos 2 0,37ỉ: + cos 2 0,2;t = sin 2 0,27 ỉ-+ COS 2 0,27T =1.. 


Câu 193. Chọn B. 


tan(7z: -x).tan 


3 n 


- + X 


ì 1 

y 2 

f 3n "T 

cos 



l 2 J 


— cos 


í 3n ^ 


- + X 


V z ' y 


sin(;r -x) 


sin 2 (27ĩ-x). 


-tanx.tan 


^ n ^ 
n + — + X 


1 


COS' 


n ^ 
n + --X 

2 J 


— cos 


f ;r 'T 1 

n + — + x 

V 2 J 


sinx 


sin 2 X 


/ . \ 1 s inx 

tan X. (— cot X —--^ 

sin X sinx 


.sin X 


1 


\ 


--1 

'vSŨrx J 


.sin X = cot x.sin X = cos X.. 
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Bài 3: CỐNG THỨC LƯỢNG GIÁC 


Câu 194. Chọn D. 

In 


. Ị 71 . ị 71 71 .71 71 71 . Tí "x/s >/2 1 >«/2 a/6 + >/2 

sin—= sin —+ — =sin—.cos — + cos—.sin —= = —-— -. 

12 u 4j 3 4 3 4 2 2 2 2 4 

cos285° = -COSÍ180 0 -285°) = -cos(60° + 45°) = -^r-ệ + ệ-ệ = . 

v 7 v / 2 2 2 2 4 


. 7Z: 

sin — = sin 
12 


^7z: 7 ỉ:4 


3 4 


sin 


1037Ĩ 

12 


= sin 


In 

12 


_ V 3 V2 _ 1 _ V 2 _ V6-V2 

2'^r _ 4 

4 7;r _ Vó + V 2 


+ 87T 


= sin- 


y 


12 


Câu 195. Chọn B. 


5 (n 3 

<a<n 

J 


D 7Ĩ 

sin a = — — < a ■ 
13 u 

3 ( 

cos p = ~z 0 < p < 
5 V 


cosa =-. 1- 


25 


n 


9 4 

■sin/? = ./1-4^ = 4-. 


169 
~_4 
25 - 5 


12 

13 


_ _ , ữ x_ a , ._. a _ 12 3 , 5 4_ 16 

=>cos (a- B = cosa.cosp+sina.sin/j = . 

v ’ 13 5 13 5 65 

Câu 196. Chọn c. 

Ta có a,b đều là các góc nhọn và dương. 


sin a = - 


17 


cosa = 


64 15 


289 17 


tan b = — => cos b = 
12 


1 


1 + 


25_ 13 

144 

7 X 8 12 15 5 21 

=>sin a-o . - = —- 

v ; 17 13 17 13 221 


12 5 

= — => sinơ = tano.coso = — . 

13 


Câu 197. Chọn A 


1 3 / 

tan Jt = 0.5 = ^,siny = ^4 (0< y < 90°) => cos y = 


tan y = —. 
■ 4 


1 . 3 

- + - 


/ X tan X + tan y 9 4 _ 

tan (x + y) = 7 ; = = 2 ■ 

1 -tanxtany I _ 1 J 

24 

Câu 198. Chọn c. 

3 4 1 _ _ _JC - 

cot * = — => tan X = —; cot y = — => tan y = 7 . t = tan -7 = 2. 

4 3 7 2 

Câu 199. Chọn D. 

[tan ư +tanh = 2 


Ta có 


1 tan(a + h) = 4 


từ 


, _ / , X . tana + tanh . . . ^ x ^ , 1 

ừ tan(a + hj = 4 <=> ——-- = 4 => 2 = 4-4tanư.tanh => tan ư. tanh = — 


- tan a. tan b 


1 


tan (3, tan h theo thứ tự là nghiệm của phương trình X — 2X +-4 = 0. 


, V2 , , V2 , L _ 2 _ 

=í> tanư = 1--— ,tanh = 1 + -— hoặc ngược lại. 

2 2 
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Câu 200. Chọn B. 

từ tan X = 3 tan y => tan X - tan y = 2 tan y . 

tan X - tan _y _ 2 tan y 

+ tanx.tan y l + 3tan 2 j 


tan(x-y) = j 

1 + 3 tan 2 y > 2^3. tan y > 0 => 2 tan 4 — ^ — 7 = 

1 + 3 tan 2 y \Ỉ3 


tan (jc - y) < —Ị= = tan 30° 
V 3 


X- y < 30° 


Câu 201. Chọn c. 


tan 

(180°+45° 

)-tan9°.cot69° 

cot( 

180°+ 81°) 

+ tan| 

(l80° + 21 o ) 


1-tan 9°. tan 21° 1 1 rị 

= tan 9° + tan 21° = tan(9° + 21°) = tan30° = 

Câu 202. Chọn c. 

tan(a + PỊ.ÚYÍỴ = cosỵ => sin(a + /?).sinỵ =cos(a + pỴcosỵ . 

=> cos(a + /?).cosỵ-sin(a + p).sinỵ = 0 => cos(a + J3 + ỵ) = 0 . 

71 

=> a + p + Ỵ = Ỷ (do a,/3,ỵ nhọn và dương). 

Câu 203. Chọn D. 

sina.cos(a +/?) = sin/3 = sin[(a + /?)-a] = sin(a + yỡ).cosa -cos(a + /?).sina . 

_ sin(a+yổ) 2 sin a 

<+> 2sina.cos {a + B =sin (a + B .cosa =>-7- —T = ——— => tan (a + B = 2tana 

v K ’ cos (a + p) cos a y ’ 


Câu 204. Chọn c. 


a+p + Ỵ=^-^> p = ^--(a + ỵ) 


j-(a + r) 


- 2tan(a + ỵ) = 2. 


tana+tanj/ 2 cota + cotj/ 


ỉ-tana.tanỵ cota.cotỵ-1 


2 2 

cota +cotỵ = 2cot Ị3 = 2cot 
=>cota.cot/-l = 2=>cota.cotỵ =3 

Câu 205. Chọn B. 

.. . / , \ tana-tanh , . tanư-tanh . í . 

từ tan(ư-o) = ——-———- => tanư.tano = —— — ——^--1. Ap dụng ta có: 
1 ■ 


. + tan a. tan b 


tan(íỉ -b) 


( 


tan xtan 


( n 3 

X + -- 
V 3 


tan X - tan 


x + 


n 


V 


tan 


tan 


( 7Ĩ^ 


( 2tĩ^ 

x + — 

■ tan 

X + -— 

l 3 ) 


l 3 J 


r n^ 

l~3j 

tan 


— 1 


( 71 3 


( 2^3 


-tan 

x + — 

l 3 J 


l 3 J 


tan 


^ n 3 


-1 


( 


tan 


2 71 


tan 


x + 

V 3 J 


x + - 


2 n 


. tan V = 


tan 


^ n 3 


V 


V 3 J 

- tan X 

— 1 



( 7Ĩ^ 


( 7Ĩ^ 


r 2 n' 


r 2 k'' 

=> tan x.tan 

x+ — 

+ tan 

x+ — 

■ tan 

X+-— 

+ tan 

X + -— 


l 3 J 


l 3 ) 


l 3 J 


l 3 J 


■ tan JC = -3 
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Câu 206. Chọn A. 

tan(a + ồ) = 7; tan(í 2 -ồ) = 4 


Câu 207. Chọn B. 


tan| 

[a +b) 

1 + tan ( 

a-b ) 

_ 7+4 11 11 

1 - tan 1 

ị^ữ + 

b) 

Ị. tan 

(a-b 

) 1-7.4 -27 27 


sina 


sina = A.sin(a + b) => sin(a + “ ; sina = A.sina.cosỉ> +A.sinỉ>.cosa 

cosa l-Acosb _ l-Acosb 
■cot a = 


sin a A sin b 


Asinb 

. 2 1 A 2 sin 2 b 

■ sin a = ---—r = —T ——--—- 

. . ( 1-AcosèÝ A-2ACOSỒ + 1 
1 + —,— 

A sin b ) 

Asinồ sina sinồ 

sin a = , => —= , 

VA 2 -2AcosZ? + l A \JA 2 -2Acosb + l 

, . , X [. sin 2 b Ia 2 -2AcosẾ> + ] 

cos (ữ ~t~ b ) = . 1 — 1 — ; —- = J- - - ' - 

V / \ /(2 0/1 u I 1 \ À 2 0 4-- 


A 2 -2A.C0SỐ + 1 


A -2Acosồ + l-sin b 
A 2 -2ACOSỒ + 1 


A 2 -2Acosb + cos 2 b A-cosb 

V A 2 -2Acosố + 1 a/a 2 -2Acosề> + 1 

, , X sin(a + z?) sinố 

> tan (a + b) = - - — 7 T = ———— 

cos (a+b) A-cosb 


Câu 208. Chọn B. 

cos(A + 5) = -cosC => cos A.cosB + cosC = sin A.sin B 

=> cos 2 A.cos 2 B + 2cos A.cosB.cosC + COS 2 c = sin 2 A.sin 2 B = (l-cos 2 A^l-cos 2 B ) 

= 1 - cos 2 A - cos 2 B + cos 2 A.cos 2 B 

=í> cos 2 A + cos 2 B + COS 2 c + 2cos A.cosB.cosC = 1 

Câu 209. Chọn B. 

1 1 

cot A + cot B _1 cot A + cot/j _ ]_ 

1 1 1 cotC cotA.cot5-l cotC 

cotA cot5 

Câu 210. Chọn c. 

cos(l7° + a).cos(l3 0 -a)-sin(l7° + a).sin(l3 0 -a) 

= cos(l7 0 + a + 13°-a) = cos30° = ~~ 

Câu 211. Chọn B. 

2 2 (2n 3 2 f 27T 3 

sin x + sin —-+x +sin —— — X 

V 3 ) l 3 J 

2 • 



( . 2 n 

2 n 

>1 

2 

( . 2 n 

2 n 


x + 

sin — 

• COS X + cos —— 

.sin* 

+ 

sin — 

cos x-cos—- 

sin X 


l 3 

3 

) 


l 3 

3 

) 


■ 2 _ . 2 2 71 2 rs 2 2 71 . 2 

= sin x + 2sin —.cos x + 2cos —.sin X 


3 3 

= sin x+2.— .cos x+2. — sin x = —\ 
4 4 2 V 


2 _2 \ _ 3 

Sin x + cos xj — — 


File Word liên hệ toanhocbactrungnam@ gmail.com 


Mã số tài liệu: DS10C6-TL_TN 














































Chuyên đề LƯỢNG GIÁC 


Câu 212. Chọn B. 

0 _~„0 _ 1C 0 sinl5°.cos30°+sin30°.cosl5° sin^l5 +30 ) sin45° \íĩ yfị 

cos30 cos30° cos30° V3 3 

Câu 213. Chọn c. 

tan (a + Ế>) + tan a + tanb = tan (ư + b) + tan (ứ + b) (1 - tan a. tan b) 

= 2tan(ư + z?)-tan(a + bỴiana.tanb tan(a + bỴtana.tanb 

Câu 214. Chọn B. 


A. 


tan ứ + tanb tan a - tan b 
tan(a + ỉ>) tan(a-ồ) 


= 1 - tan a. tan b -1 - tan a. tan b = — 2 tan a. tan b 


„ l + tana.tanỂ> cosa.cosồ + sina.sinồ cos (a-b) 

B. -—————— =- : -—- =-(Sai) 

1 - tan a. tan b cosa.cosb-sina.sinb cos (a + b) 

_ cos(a+b).cos(a-b ) cos 2 íỉ.cos 2 Z?-sin 2 ư.sin 2 Ẳ> ..2.2, 

c. --- ’ -- =- 22 , -= l-tan 2 a.tan 2 Ể> . 

cos a.cos b cos a.cos b 

^ , 2 . 2 , sin 2 ứ sin 2 b sin 2 a.cos 2 b-sin 2 b.cos 2 a 

D. tan~a-tan'b = ---— =- - -—-= 

cos ư cos b cos a.cos b 

(sina.cosb + sinb.cosa).(sina.cosb-sinb.cosa) _ sin(a+b).sin(a+b) 
cos 2 a.cos 2 b cos 2 a.cos 2 b 

Câu 215. Chọn c. 

Do tan a, tan p là các nghiệm của phương trình X 2 - px + q = 0 Nên tan a.tan p = p và 

p 


tan a + tan Ị3 = q Nên tan(a +/3) = 


ỉ-q ■ 


A = cos 2 (a + /3) + psin(a + /3).cos(a + /3) + qsin 2 (a + P) = 

2 


1 + ptan(a +ị3) + qtan\a+ị3) 
l + tan 2 (a + /3) 

(l-qý + p 2 (ỉ-q) + qp 2 


. , _ p , p 
1 + p — —I- q . 

í-q (1 -qý 


1 + 


(X-q) 1 


(X-qy 


1+ 


(1 -qf 


= 1 


1 + 


(1 -q) 2 


1 + 


(1 -qf 


Câu 216. Chọn A. 

Vì sin 2 a -sin 2 b = sin(íỉ + ồ).sin(a -b). 

sin 2 (45° +a)-sin 2 (30° -a) = sin[(45° +a) + (30° -a)].sin[(45° + a)-(30° -a)] = 

sin75 .sin(15 + 2a) = cosl5 .sin(15 +2 a) 
sin 2 (45° + a)-sin 2 (30° -a) -sinl5°.cas 2 (15° + la) 

= cosl5°.sin(15° +2a)-sinl5°.coi' 2 (15 0 + 2 a) = sin(15° + 2a-15°) = sin la 

Câu 217. Chọn A. 

A >/3sin( g +/>)-|cos( g+ /i) 3sin( ct +j9)_4cos(a + /j) 

sina V3sina 

_ 3sina.cos Ị3 +3sinyổ.cosa -4cosa.cosyỡ + 4sina.sinyỡ _ 

V3sina 


- . „ 3 , -_4 ._3 , , . 4 25 

3sina.- + 3cosa. —-4cosa.- + 4sina.— — sina c 

5 _ 5 5 _5 = _L 5 


V3sin a 


sina “>/3 


U8 
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Câu 218. Chọn B. 

A = cos 2 a + cos 2 (a + b)-2 cos a .cos b. cos (a + b) 

A = cos 2 a + (cos a. cos ồ - sin (3. sin (?) 2 - 2 cos (3. cos b. (cos a. cos b - sin a. sin b) 

A = cos 2 a +COS 2 (3.COS 2 z? + sin 2 a.sin 2 b- 2sina.cosa.sinb.cosb- 2cos 2 a.cos 2 b + 
2sina.cosa.sinb.cosb 

A = cos 2 a -cos 2 (3.cos 2 ố + sin 2 a.sin 2 b = cos 2 a(l-cos 2 Z7) + sin 2 (3. sin 2 b 
A = cos 2 a. sin 2 b + sin 2 <3.sin 2 b = sin 2 Z?(cos 2 a +sin 2 a) = sin 2 b 


Câu 219. Chọn c. 


1 . 


A. sin x.cos X -cos xsin X = sin x.cosx(cos X - sin X ) = ^-sin 2x.cos2x = 


sin4x 


4 


D _! . . 2 _ 2 _-ị 1 ■ 2. 1 l,l-cos4x 3 + cos4x 

B. sin x + cos x = l-2sin x.cosx = l- — sin 2x = l- —(————) =-—- 

2 2 2 4 


c. 


1 ~ . 2/^.X-x 

1 , ■ „ l-cos(4+x) 2sin (— + 0 „ 

1 + sinx 7 4 7 . ,7t x^ 

——— =- ~r -=--- — —4:—— = tan(4 + 4) 

cos X -„í n _ í n , x \ 4 2- 

sin( —+x) 2sin(--+x)cos(—+—) 

2 2 4 2 


3 + cos4x 


D. cot' x + tan 1 X = 


cos X sin X cos x + sin X 
- + - 


2cos4x + 6 


sin 2 x cos 2 x cos 2 x.sin 2 x Ị-cos4x l-cos4x 

8 


Câu 220. Chọn D. 

A cos2x _ cos 2 x - sin 2 X _ (cosx - sin x)(sin X + cosx) _ cosx - sin X _ 1 - tan X 
l + sin2x (sinx + cosx) (sinx + cosx) sinx + cosx 1 + tanx 

B. 4sina.cosa(l-2sin 2 a)=2sin2(3.cos2a=sin4í3. 
c. cos 4a =2 cos 2 2 a -1= 2(2cos 2 a -1) 2 =8cos 4 a - 8 cos 2 a + ỉ 

D. cos 4a - 4cos 2a + 3 = 2(1-2sin 2 a) 2 -l-4(l-2sin 2 a) + 3 = 8sin 4 a . 


Câu 221. Chọn A. 

Ằ sin 2 3 a cos 2 3 a _ sin 2 3a.cos 2 a - sin 2 a.cos 2 3a _ 

•_2 _2 •_2 _2 .. 

sin <2 cos <2 sin ứ.cos <2 

_ (sin 3(3.C0S(3 + sin (3.cos3í3)(sin 3(3.C0S(3 - sin a.cos3a) 

" 1.2. 

— sin 2a 
4 


4sin 4 ( 3 .sin 2(3 8 sin 2 2 ( 3 .cos 2 a 0 _ 

=-— 7 —-=-——-= 8 cos 2(3 

sin 2(3 sin 2(3 

cos 4a=2(co5 2 í3 - sin 2 a) 2 -l=2(sin 4 a + cos 4 a -2sin 2 a.cos 2 a) - 

(sin 4 (3 + cos 4 a + 2sin 2 a.cơ5 2 ữ)= sin 4 (3 + coí 4 a -6 sin 2 a.cos 2 a 
c. cot (3 - tan ( 3-2 tan 2a - 4 tan 4(3 = 8 cot 8(3 


Công thức phụ: 

cosa sin a cos 2 a -sin 2 a 2cos2a 
cot a - tan a = —-=---= ———— = 2 cot a 

sin a cos (3 —sin 2(3 sin 2(3 

2 

cot a - tan a - 2 tan 2(3 -4 tan 4(3 = 2cot (3 -2 tan 2(3 -4 tan 4(3 = 4 cot (3 - 4 tan 4(3 = 8cot8(3 


sin(-- + a) 2sin (-- + a) 

D. tan(^- + a) =-^-=-—---—- 

4 __N . . -.7T \_. 

cos(-f + a) 2sin( 1 (- + ci:).cos( : (- + a) 

4 4 4 
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Câu 222. Chọn B. 

sin a=ị=> cos2a= 1 ■-2( ị ý = ^ => cos4a=2cos 2 2a-1=2 -1 = 98 ~^ 25 = . 

5 5 25 625 625 625 


Câu 223. Chọn A. 


1 

tan a = — => cos 2 a= 
2 


1 


1 - 


1 + 


4 _ 3 . 0 4 

T- = — => sin 2a = — 

5 • 

-4 


tanồ = -^(90° < b < 180°) => cosb = ■ 
3 


1+< -Ế’ 


-3 

Vĩõ 


sin ồ = tan 7>.cos b = = —4= => cos(2a -b) = cos 2 a cos b + sin 2 a sin b = 

3 Vĩõ %/ĨÕ 

_3 j-3_ 5 4 1-1 

~5'VĨÕ 5 ■ Vĩõ _ Vĩõ 


BO 


Câu 224. Chọn c. 


1 


1 


24 


576 


24 


sin(3 -cosa = — => 1-sin 2a = — => sin 2a = — => cos2tf = . 1- —— = — => tan 2a = — 


25 


25 


625 25 


Câu 225. Chọn D. 


. _ 1 _ 2 V 2 , 1 _, _ V3 

sina = -=> cos a = —;—,sino = — => coso = 

3 3 2 2 

2V2 V3 11 2V6-I . „ 

=> cos(íỉ + b) = —-—. — = ——— => cos 2 (a +b) = 2 

3 2 3 2 6 


2V6-lỴ 7-4^6 ' 
18 


Câu 226. Chọn c. 

1 + sin 4a - cos 4a 2 sin 2 2a + 2sin2acos2a 2sin2a(sin2a+cos2a) 

1 --— = —-—- — --— = —- " — — --ị- = tan 2 n . 

1 + sin 4a + cos 4a 2 cos 2 a+ 2 sin 2 acos 2 a 2 cos 2 a(sin 2 a+cos 2 a) 


Câu 227. Chọn D. 

sin 2 2a +4sin 2 a-4 _ 4sin 2 a cos 2 a -4(l-sin 2 a) _ 4sin 2 a cos 2 a -4cos 2 a 
l- 8 sin 2 a -cos4a l- 8 sin 2 a -[ 2 (l- 2 sin z a ) 2 -lj l- 8 sin 2 a -2 + 8 sin 2 a - 8 sin 4 a +1 

4cos 2 a(sin 2 a-1) -4cos 4 a 1 ,4 

=- 7^4 -= —— 7 — = —cot a 

-8 sin a -8 sin a 2 


Câu 228. Chọn B. 

3-4cos2a + cos4a 3-4(l-2sin 2 aỊ + 2(l-2sin 2 a) -1 
3 + 4cos2a + cos4a 3 + 4(2cos 2 a-l) + 2(2cos 2 a-l) 2 -l 

8 sin 2 ( 3 - 8 sin 2 a + 8 sin 4 a , 4 

= -2- 2 -õ- 4 — = tan 01 

8 cos ( 3 - 8 cos a+ 8 cos a 


Câu 229. Chọn c. 


sin 2 2a + 4sin 4 a - 4sin 2 a.cos 2 a 


4 sin 4 a 


4-sin 2 2a -4sin 2 a 
sin 4 a _ sin 4 a 
cos 2 a(l-sin 2 a) cos 4 a 


4(l-sin 2 a)-4sin 2 a.cos 2 a 


= tan 4 a => BT = tan' 


' n'' 

v6y 


1 

9 
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Câu 230. Chọn A. 


2cos a -1 


cos2a 


4 tan 


( n ^ 

. 2 

f n \ 

— -a 

sin 


u J 


u J 


sin 


n 




-a 


cos 


í n ^ 
-~-a 

v4 J 


COS" 


n 


-a 


cos2 a 


2 sin 


í n ^ 


_-2a 
2 J 


cos2a _ 1 
2cos2a 2 


Câu 231. Chọn D. 


M = cos 

n 


2 n 

3 n 


An 


5 n 


6 n 


In 



— 

cos 

— 

■ COS-. 

cos 

— 

■COS 

— 

cos 

— 

,cos 

— 




15 


15 

15 


15 


15 


15 


15 



. n 


n 


2 n 

3n 


An 


5n 


6 n 


In 

. 3 n 

sin—. 

cos 

- . 

cos 

—.cos 

— 

.cos 

— 

.cos 

— 

.cos 

— 

■ COS 

— 

■ Sin — 

15 


15 


15 

15 


15 


15 


15 


15 

15 







n 


3 n 












sin — 

.sin 

— 













15 


15 







. 2 n 


2 n 

4 n 1 


6 n 


6 n 


In 






—— .COS-— .COS-—.—. 

15 15 15 2 


—- .COS-— .COS-— 

15 15 15 


. . n . 3n 
4sin—.sin—- 
15 15 


127T 


,. . n .3 n 
64 sin-V. sin — 3 - 
15 15 


. 4 n 4 n .12 n __ln . 8;r 8;r . 

sin—Vcos —Vsin —— .cos— 3 - -sin—Vcos —Vsin 

15 15 15 15 _ 15 15 15 

„ . Jĩ ■ 3n 
32 sin—-.sin— 3 - 
15 15 

. 1Ó7Ĩ . 127T 
-sin— 3 -. sin—— . 

15 15 _ 1 

100 . n . 3n 128 
128sin—.sin — 

15 15 


Câu 232. Chọn c. 

sin 4 x + sin 4 


( n ^ 

• 4 

( n ^ 

. 4 

^ 37Z^ 

x + — 

+ sin 

x + — 

+ sin 

X + —— 

{ 4J 


l 2 J 


l 4 J 


^l-cos2x 

V 2 , 


1-cos 


f ọ _n) 

l 2 J 


-i2 


—12 

l-cos(2x + 7z:) 


l-cos2x 




1 + sin 2x 
2 , 


1 + cos 2x 


7 


+ 


l-sin2x 
2 , 


í 


1-cos 


2x + 


3n 


-12 


4 + cos 2 2x + sin 2 2x + cos 2 2x + sin 2 2x 3 


Câu 233. Chọn c. 


1 2t + ỉ-t 2 1 

sin X + cos X = 4 <=> ———— = 4 <=> 6f 2 - lOí - 4 = 0 <=> 
5 1 + í 2 5 


Vì nên chọn t = 2 

2 2 


t = 2 


. 3' 


X 

tan — = 

4 1-í 2 


2t = 2 => l-f 2 =t' =>t 2 +t'-l = 0=>t' = 1+ A '>0). 
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Câu 234. Chọn B. 


U2 


a 


_ a - ._2r 

Đặt t = tan — = — nên sin X = -—— 
2 b ỉ + t- 


1 + - 


2 ab 
a 2 +b 2 


cos X = ■ 


1 -r 

1+7 


1+- 


,2 „2 

? -ữ 


2 , 1,2 
a +0 


; _ , , 2 a 2 ồ b 2 -a 2 b , 

Vậy asin.*+ocos.* = —T—H— - —r = b. 


a +b a +b 


Câu 235. Chọn c. 


cos 


a-- 


sin 


CI-- 


VĨ5 


, sin 


■ — b 


cos 


--b 


2 V 2 


l 2 ; 

4 

V 

2 ) 

4 ’ 

u 

7 

3 

u 

7 

3 


ci+b 

( b') 


fa ,) 


( b 7 







cos —— = cos 


— 

— ~b 

= cos 

a- — 

cos 

--b 

+ sin 

a- — 

sin 

--b 

2 

V 2) 


[2 J 


l 2j 


u J 


l 2j 


u J 


Ị_ 2 V 2 JĨ5_ 1 _ VĨ5-V8 
4'^r ^P3 _ 12 


cos (<3 + z?) = 2 cos 2 

Câu 236. Chọn D. 


a +b 


-1 = 2 


VĨ5-V8 


12 

„ 1 


-1 = 


- 49 - 2 VĨ 2 Õ 


72 


r. s . . _ . ^ _ 1 ~ ._2t 

Đặt t = tan — = — nên sin .X = —— 
2 2 l + t 


1 + 


1 


4 1-í 2 

— , cos X = --- 

5 1 + r 


1- 


1 + 


I 

4 = 3 
1 5 


Vậy 


sin X 


2-3COS.V 2-9 


= 4. 


Câu 237. Chọn B. 


X 

Đặt t = tan — = 2 nên sin * = 
2 


2 1 2.2 4 _ 1-r 

1 + í 2 1 + 4 5 1 + r 2 1 + 4 


1-4 3 

= - —, tan x = — 
5 


sinx 

Vậy -—-- - 

3-2 cos X + 5 tan X 

Câu 238. Chọn c. 

4 


12 

37 


Ta có sin 2x = -— và — < X < — => cos 2X = - —. 

5 2 4 5 


sin X = 


1 + - 


>/5 


, cos x = — 


1 -- 


Hay 2sinx-3cosx = 2.-^-3. 

V 5 


2 

' 1 'ì 


7F 


V 


- 7 = = —7= => c sai. 
V5j V5 


Câu 239. Chọn c. 


1 


Ta có: sin JC = 4 và 90° < X < 180°. 

3 

. _ _ -2V2 _ _ cv _ -4V2 

cosx =—-—, sin 2 x = 2 .sinx.cosx = 


thay vào biểu thức ta được: 


, cos 2x = 1 - 2 sin .V = - 7 . 
9 9 

i_Vz + z 

l + sin2.v + cos2x _ 9 9 _ 2 ^" 

l + sin2x-cos2x 4 V 2 7 
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Câu 240. Chọn D. 


A. sin 2 


n 

— + a 
8 


-sin 


n 

— ~a 
8 


1-cos 

ị* + 2a 

-1 + cos 

ị*-2o) 


u ) 


14 J 


\[ĩ . \fĩ síĩ . síĩ . „ 

—— cos2a + -— sin2a -cos2a + -— sin2a . ,, 

2 2 2 2 _ sin 2a 




_ 1-sina 
B. — ——.tan 
cosa 


2cos 2 


. 7ĩ^ 
—— H- 

2 4 


1 + cos 


~ir + a 

V 2 y 


n a 

v4 + 2y 


2 sin 


c. tan 2 


(n a^ 


( n a \ 

- 1 - 

■ COS 

- 1 - 

u 2 ) 


14 2 J 


sin 


tan 


7T 


+ a 


■ tan 


f a 

v I + 4y 


f a 71^ 


(a 


(a . 

-1- 

= cot 

-1- 

■ tan 

-1- 

u 4 ) 


u 4J 


u 4 J 


= 1 . 


n 

— ~a 
4 


2 sin 


7T ^ 

— -a 
4 y 


1-cos 


'|-2aì 

v2 J 


2cos 


n ^ 

— -a 

4 y 


1 + cos 


Ị-2 a 

2 J 


l-sin2a 
1 + sin 2a 


D. 


cos2a 


cos2a 


cot 2 a- tan 2 a cos a-sin a 
cos 2 a.sin 2 a 


= cos 2 a sin 2 a = sin 2 a —sin 2 a . 


Câu 241. Chọn B. 


sin 


ta có tan 


a 8 , a a 

, n tan — + tan V tan —+ 3tan — 
a + p _ 2 2 _ 2 2 


cos 


a 

2 

a 


1 a p 

1 - tan V tan — 
2 2 


l-3tan J 


2 w n . 2 

cos — -3 sin 
2 2 


COS' 


a 


. . a a 

4sin I -.cos I - 
2 2 

cosa-2sin — 


2sina 
cosa - 


na 2 sin a 2 sin a 

2sin 2 — cosa-(l-cosa) 2cosa-l 
2 


Câu 242. Chọn A. 

A. 4cos(a -yỡ).cos(yỡ -a).cos (7 -a) = 2[cos(a -yỡ) + cos(a + ỵ -2yỡ)].cos(/-a). 
= 2cos 2 [a-ỵ) + cos2(ỵ - /3 ) + cos2(a - Ị5 ). 

= l-cos2(a-ỵ) + 2cos(ỵ-/?) + cos2(a -/?). 

(sin8x + sin2x)cos2x 1 . . . 

B. cos2xsin5xcos3x = --——-- =^-(sinl0x + sin6x + sin4.x:J. 


c. sin40°.cosl0 0 .cos8° = 


D. sina.sin 2a.sin3a = 


2 4 

(sin50 0 +sin30°)cos8 0 _ sin 58° + sin 42° + sin 8° 
2 - 4 

(cos 2a - cos 4a) sin 2a _ sin 4a - sin 6a + sin 2 a 
2 ~ 4 ' 
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Câu 243. Chọn B. 


* , ■ OL 

A. 4 sin — .cos 
2 


í „ n \ 

30° — 

V 2 7 


.sin 


7 „ n ^ 

60°-^ 

2y 


= 2 


ịa- 30°) 

( 

.sin 

V /_ 

V 


60 


sin 

( 

60°-- 

+ COS 

( 'Xrỵ \ 

--90° 


l 27 


l 2 J 


— cos 


£ + 30' 
V 2 


,0_nnO • ;,u ' 

1 =cos| 90 - — 

2 7 


7 




. 3 a 
= sin — 
2 




B. cosl0°.cos30 0 .cos50 0 .cos70° = -2-cos70°.cos50 0 .cosl0°. 

2 


V3 

4 

->/3 


/7 

[cos 120° + cos 20° 1. cos 10° = ——. 

- —+ cos20° 

L J 4 

2 


.coslO . 


1 n° , 2 /Ẵ .„„on0 , >/3 _ Ị n o _ V3 V3 3 
.coslO +- 1 — cos30 +- 1 —coslO . 

8 8 10 8 2 16 


c. 


. . <3 . 7T + (3 . 71 —a _ . (3 

4sin — .sin--.sin--= 2sin — 


2(3 27T 

cos —-— cos —— 
3 3 


_ 2 a . a . a . . a . a 

= 2cos —.sin —+ sin — = sina-sin — + sin — = sin (3 . 
3 3 3 3 3 


_ . a n +a 7t — a n a 

D. 4cos —.cos——.cos——- = 2cos 


2 n . 2 a 

cos—- + COS — 

3 3 


3 3 3 3 

(3 - 2(3 a a a 

= -COS^ + 2cOS— 1 .COS^ = -COS : - + COS(3 + COS^ = COSí3 . 

3 3 3 3 3 

Chỉ có B sai. 

Câu 244. Chọn D. 

1 

—-4sm7ir=- 

sin lơ 


D, 


sin 10° 
l-l + 2cos80° 2 sin 10° 


sin 10° 

Câu 245. Chọn c. 

c. sin 2 7x-cos 2 5x = 

Suy ra c sai. 

Câu 246. Chọn c. 


l-4sin70°.sinl0 0 _ l-2(cos60°-cos80°) 
sinl0 o “ ■ 

0 = 2. Suy ra D sai. 


sin 10 


sin 10 

l-cosl4.r-l-cosl0.x; 


= -^(cos14jc + coslOx) =■ 


c. 3 + 4cos4jc + cos8jc = 3 + 4cos4x + 2cos 2 4x-l. 

= 2 + 4cos4.r + 2cos 2 4x = 2 + 2cos4.r + 2cos4.r(l + cos4.r). 
= 2(1 + cos4.r) + 2cos4jc(l + cos4.r) = 2(l + cos4.r) 2 . Suy ra c sai. 

Câu 247. Chọn c. 



( n 3 


( n 3 

0 l ( 

sin 

x + — 

.sin 

X - 

. cos2* = — 


l 6 ) 


l 67 

2l 


ĩt 




cos _— cos 2x 

3 7 

1_ 1 1_ 1 , 1 

= —cos2.r- —cos 2* = — cos2.r- — cos4jc- —. 

4 2 4 4 4 

Câu 248. Chọn A. 

A. 3 + 4cos 2 X = 3-2(1 + cos2x) = 1- 2cos2z. 


cos 2x. 


= 2 


1 „ 
—-cos2.r 
2 


2(cos60° -cos2;c). 


= -4sin(30 0 + x).sin(30°-x) = 4sin(.x: + 30°).sin(a:-30 o ). 


a ' 

2 ) 


cos12jc.cos2jc . 
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Câu 249. Chọn B. 

B. sin a + sin 2 a + sin 3 a + sin 4 a = (sin 3 a + sin a) + (sin 4 a + sin 2 a). 

= 2sin2a.cosa + 2sin3a.cosa = 2cosa.(sin3a + sin2a) =4cosa.sin^.cos^-. 

Câu 250. Chọn A. 

1 l-4sinl0°.sin 70° l-2(cos60°-cos80°) 2cos80° , 

A. — — -2 sin 70 =- y „ -=- - — - „ -= : =1. 

2 sin 10° 2 sin 10° 2sinl0° 2sinl0° 

Câu 251. Chọn c. 

n _ ,.0 0 _ 2sin36 0 .cos36°.cos72 0 

c. COS36 .cos/2 =- ——r -. 

2 sin 36° 

2sin36 0 .cos36°.cos72 () sin72°.cos72° sinl44° 1 

2 sin 36° 2 sin 36° 4 sin 36° 4 

Câu 252. Chọn B. 

B. cos46° - cos22° - 2cos78° = -2 sin 34°. sin 12° -2 sin 12°. 

= -2 sin 12° (sin 34° +1) = -2 sin 12° (cos56° +1) = -4 sin 12°.cos 2 28°.. 

Câu 253. Chọn D. 

_ . 2 - 2 ^ . 2 'ì l-cos2x -1+ cos4jc + 1-cos6* 

D. sin x-sin 2X-SVCÍ 3x = -—-. 

2 

1 + cos 4x + l- (cos 6x + cos 2x) . - 2, - „ . „ 

= -----=-cos4xcos2jc + cos 2.Ĩ = 2cos2xsin3xsin X. 

2 

Câu 254. Chọn A. 

. tan30° + tan40° + tan50° + tan60° 

A. - — -. 

cos 20° 

(tan60° + tan30° ) + (tan40° + tan50° ) 
cos 20° 

sin 90° sin 90° 4 / 2/ 

_ cos60 0 .cos30° cos50°.cos40° _ /\Ỉ3 /sin80° 

cos 20° cos 20° 

4sin 80° + 2^3 _ 4(sin 80°+sin 60°) 

V3sin80°.cos20° V3sin80°.cos20° 

= /- . - - —=f= (A).sai 

V3sin80 o .cos20° V3 

„ 2 n An . n 

_ 2cos —— .cos —— .sin — 

„ n 2n _ . òn n 10 10 s 

B. cos cos—- = 2sin—.sin —=-—-—-— 

5 5 10 10 sh y 

5 

n 2n 3n 1 

c. COS-—-cos—- + COS—- = —. 

7 7 7 2 

_ . n n - 2n . n _ 3n . 71 

2 sin — .cos — -2cos — L .sin : — + 2COS 1 — .sin^— 

7 7 _ 7 7 _ 7 7 

2sin^ 

7 

.2 n .3n.n.Aji .2 n .71 

sin——sin 1 — + sin — + SŨ1-— -sin— 1 sin^— . 

7 7 7 7 7 _ 7 _ 1 

2sin^ 2sin^ 2 

7 7 
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5 5 _ 5 _ 1 

■ ĩĩ 2 ' 

sin^ 2sin-^ 
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m 


_ 2n An 6 n 8 n 
D. cos —— + cos —+ cos —— + cos —— . 

5 5 5 5 

- 2n . 2n - An . 2n - 6n . 2n - Sn . 2n 
2 cos —-. sin —— + 2 cos — L . sin —- + 2 cos ---. sin —- + 2 cos —-. sin —— 

5 5 _ 5 5 5 5 _ 5 5 

2sin^ 

5 

. An . 6n . 2n . Sn .An . - .6 n 

sin — 1 + sin _ - sin —- + sin —— - sin — 1 + sin 2 n - sin _ 

=_5_5_ 5 5 _5_5_ = 0 

2sin^ 

5 

Câu 255. Chọn A. 

2(sin2x + 2cos 2 x-l) 2(sin2x + cos2x) 

cos X - sin X - cos 3* + sin 3x (sin 3x - sin x) - (cos 3x - cos x) 

2(sin2x + cos2x) 2(sin2x + cos2x) 1 

= —-—--— 7 — ' 2 — = v —— - 7 — = —-—: (A) sai.. 

2cos2x.sinx + 2sin2x.sinx 2sinx(sin2x + cos2x) sinx 

cin 4 T sin 4- V 

B. tan X + tan 3x + cot X + cotg 3x =- - 2 — + —— 11 

cosx.cos3x sinx.sin3x 

_ sin4x(cosx.cos3x + sinx.sin3x) _ 8sin2x.cos2x.cos2x _ 8cos 2 2x 


ỉ sin 2*3 sin 6* sin2xsin6x sin6x 

2 2 

cot~ X — cót" 3x / 2 

c. ————- = cot x-cot 3x .sin 3x 

1 + cot 2 3x v ’ 

= cot 2 xsin 2 3x -cos 2 3x = cot 2 x(l -cos 2 3x) - cos 2 3x 

2 2/1 2 \ .2 COS-3X 

= cot x-cos 3x(l + cot x)=cot X- 7 — 2 — 

sin X 

cos 2 x-cos 2 3x 1 + cos2x-1-cos6x 


sin 2 X 2sin 2 x 

2sin4x.sin2x 4 sin 2 2x.cos 2x 


2sin 2 x 2sin 2 x 

16sin 2 x.cos 2 x.cos2x _ - 2 

=- -= 8cos 2x.cos X 

2 sin X 

_ sin(x-y) . sin(y-z) . sin(z-x) 

D. ———-—I-—-h — - = tan X - tan y + tan y - tan z + tan z - tan X = 0 . 

cosx.cosy cosy.cosz cosz.cosx 


Câu 256. Chọn B. 

A. sin a + sin b + sin c =. 

_ . a+b a-b - . c c 

= 2sin——cos—— + 2 sin—cos — 
2 2 2 2 


= 2sin — 
2 


a-b a+b 
cos —— + cos —— 


= 4 sin 


c a b' 
— cos—cos — 
2 2 2 


B. (sinx-siny) +(cosx-cosy) 2 . 


= 4cos 


2X+y. 2 x-y , A .2X+y. 2 x-y 


-sin 


. . 2 x-y 
= 4 sin -—2- 


cos 


2 

2 x + y 


- + 4sin 


-sm 


+ sin 


2 x + y 


2 

= 4sin 2 — — : (B) sai. 
2 v ’ 
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( n 3 


( n' 

sinx + cosx-sin 

X - 

+ COS 

X - 


l 6 ) 


l 6 J 


= Vĩcos 
= Vĩcos 

= 4i 
= Vẽ> 




( n 3 


( n'' 

— 

+ COS 

x + — 

+ COS 

X- — 

4j 


l 3J 


l 6 J 


;r 
-- 

4 


+ 2cos 


4 7Z- 3 

X + -— 
12 


n 

• COS — 

4 



( n 3 


( n \ 

r 


n ^ 

n 

cos 

X- — 

+ COS 

x + — 

= 2V2 cos 

X — 

— 

■ COS — 


l 4J 


l 12 J 


V 

12) 

6 


cos 


X-- 


;r 

12 


cos36°-sinl8° = cos36°-cos72° = 2 sin 54°.sin 18° 

_ 2cos36°.cos72 0 .sin36° _ sin72°.cos72° _ sinl44° _ 1 • 

" sin 36° = sin 36° = 2sin36° = 2 

Câu 257. Chọn c. 

từ sin a + sin Ị5 = a, cos a + cos /? = b => 2 + 2cos (a - /3) = a 2 +b 2 
a + /3 


a B 

tan — + tan — = 
2 2 


sin - 


_ . a + B a-B 
2 sin ——^ cos — 


a B 

cos — .cos^r 
2 2 


a+ p 


cos 
V 2 


+ cos 


a- /3 ) a - p 


cos 


4(sina +sinyS) 


4(sina + siny3) 

4cos 2 °X^Ễ- + 4cos cos ^ = 2 + 2 cos ( a- /3) + 2 (cosá 

2 2 2 

4 a 

a 2 +b 2 + 2b 


Câu 258. Chọn c. 


A. tan2A = 


2 tan A 


1 


cot A 


1-tan 2 A 
1 2 cot A 


cot2A cot 2 A-l 


cot 2A ị _ 1 

cot 2 A 

ì> 2cot 2A.cot A = cot 2 A-l. 


_ ^ n 2n 4n n 2n 4n 

B. Do -~ + —^- + —^- = 7ĩ^> -^ + -^ = 7ĩ--zr. 
7 7 7 7 7 7 


cot 


n 2 n 

— H-— 

7 7 

2 n 


= — cot - 


4;r 


, n ,2 n . 
cot--cot —--1 . 

7 7 . 47T 

----= — cot —2— 

n 2 n 7 

cot _ + cot —- 
7 7 


n Ln . 4 n 2 n n 4 n 

cot — cot ——-— 1 = cot —. cot -— cot _ . cot — 

7 7 7 7 7 7 

n ,2 7Ỉ- ,4;r 2;r n 4 n . 

cot — cot —— + cot —. cot —— + cot —. cot — = 1 


c. 


- + - 


- + - 


sin 


2 2 n . 2 4tĩ 2 6tt 


sin 


sin 


+ COSyỡ) 
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. 0 271 . 2 4 71 . 2 

l + cot —2- + 1 + COÍ - 3 - + 1 + COÍ 
7 7 


7 Ĩ _ 2 2tt 2 4tt 0 

7- = 3 + cot + cot + cot 
7 7 7 


n 

7 


„ . „ .4^- 2n , n Sn . 4ĩỉ , n 2n .7Ĩ _, 

= = 3 + 2 cot —7- cot —- + 1 + 2 cot — cot —- + 1+2 cot —- cot 3 - +1 
7 7 7 7 7 7 


6 + 2 


f ,27T n 4n 2n ,8 n , 4n\ 

cot — cot — + cot —— cot —- + cot cot —— 

V 7 7 7 7 1 1 ) 


= 8 . 


(c)saz. 


n 2 n 

tan 77 + tan —- 

D. Từ =>- 7 - — T— 

, _ n _ 2n 

1 - tan 77 . tan —— 
7 7 


4n n 2n 4n , n , 2^- , 4n 

= - tan — => tan — + tan — + tan — = tan — tan — tan — 
7 7 7 7 7 7 7 


n 2n 4n n . 2n 4n 

-+_ = => _+—— = K-_ => 

111 11 1 


tan 


^ n 2n 
— H -— 

v 7 7 


= - tan - 


4 n 


Câu 259. Chọn c. 

, _ T , a 3 a 

a+b + c = ĩĩ,a = 2b=>b = -;c = ĩĩ- 1 — 

2 2 

X . 2 , . , . 1-COS2 b cos(b-c)-cos(b+c) 

sinơ(sinơ + sinc) = sin ơ + sinơ.sinc= --- 1 ----- 

l-cosa-cos(;r-a) + cos( 2 ứ!- 7 r) l-cos2a . 2 
=- — ' ’ ---- = ———— = sin a . 

2 2 


Câu 260. Chọn D. 

Do A + B + c = K . 

A. sinA + sinB +sinC 


= 2 sin 


A+B A-B 
-cos- 


c c 


c 


+ 2sin— cos — = 2cos — 
2 2 2 2 


A-B 


cos- 


- + COS- 


A + B 


c 


B 


= 4cos—cos—cos — 
2 2 2 


B. cosA+ cosB+cosC. 

A+B A-B . 2 c . c 

= 2 cos-—:—cos—:-bl- 2 sin — = 2 sin — 


, ._c . A.B , , 
= 4sin—sin—sin —+ 1 
2 2 2 


( A-B A+B^ 
cos---cos--- 

l 2 2 J 


+ 1 


c. sin2A + sin2B+sin2C = 2sin(A +7?).cos(A-B) + 2sinCcosC. 

= 2sin C[cos(A-B)-cos(A + B)] = 4 sin c. sin A.sinB. 

D. cos2A + cos2 B +cos2C. 

= 2cos(A + B).cos(A-Z?) + 2cos 2 c -1 = -2cosC[cos(A - B)-cosC] -1 
= -2cosC[cos(A-B)-cos(A + B)]-1 = -4cosA.cosB.cosC -1 (D) sai 


Câu 261. Chọn B. 

A. Từ A + B + c = n => A + B = n-C => cot(A + 7?) = -cotC 

cotAcotB-1 . ^ ^ ^ , 

=>-- — = -cot c => cot Acot B + cot Bcot C + cot Ccot A = 1. 

cot A + cotB 

_ 2 . 1 + cos 2A +1 + cos 2B + 1 + cos 2C 

B. cos A + cos B + cos c =- -7- - . 

2 

= l + cos(A + B).cos(A-B) + cos 2 c = 1 -cosC[cosC-cos(A-B)] 
= 1 -cosC[cos(A + 7?) + cos(A-B)] = 1-2 cos A.cosB.cosC 

(B) sai. 
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^ Ả B c _ (A + B 

c. cos — + COS —+ COS — = 2cos 
2 2 2 


• COS 


A-B 


+ sin 


A + B 


n — c A — B . A + B A + B 
= 2cos——.cos-—-l-2sin : —-—cos 


= zcos——.cos—-h z sin——cos—— 

4 4 4 4 

_ n-c\ A-B (n A + B31 n-C n-B n-A' 

4 |_ 4 u 4 4 4 4 

^ cosAcosC + cos(A + B).cos(B + c) cosC[cosA-cos(B+C)] 

cos A.sinC-sin(A + B).cos(B + c) sinC[cos A-cos(B+C)] 

Câu 262. Chọn c. 

Có: sin 105° =sin(60° + 45°) = sin60 l, .cos45° +cos60 () .sin45° . 

_ . inc o_>/3 V2 , 1 V2 _ V 6 + V 2 

=>sinl05 = J! —= ---. 

2 2 2 2 4 

Câu 263. Chọn B. 

Có: cosl05° = cos(60° +45°) = cos60°.cos45° -sin60°.sin45°. 

1 V 2 V3 V 2 _ V 6 -V 2 


=>cosl05 = 

Câu 264. Chọn A. 


2' 2 2 ■ 2 4 

V 6 +V 2 


n/ 1 . sin 105° 

Cách 1: tan 105 = 


V 6 +V 2 


COSỈ05 


= ^^ = -^ P £ = -(2 + ^). 
V 6 -V 2 V 6 -V 2 


sin 105° = sin45 () .cos30° -sin30°.cos45° = 


, „ . _ _n . .. tan 45° + tan 60° 1 + V3 /- 

Cách 2: tan 105 = tan(45 +60 ) = -—V-—- = 2- = -(2 + v3). 

1-tan 45° tan 60° 1 - Vã 

Câu 265. Chọn A. 

Có: sin 165° = sin(180° -15°) = sinl5° = sin(45° -30°). 

V2 V3 _ 1 _ V2 _ V6-V2 
2 'V -- 4 ■ 

Câu 266. Chọn D. 

Có: COSỈ65 0 = cos(180° -15°) = -COSỈ5 0 = -cos(45° -30°). 

=> COSỈ65 0 = -(cos45°.cos30° + sin30°.sin45°) = -(-Ệ-'-Ệ- + ----Ệ-) = ^ 

2 2 2 2 4 

Câu 267. Chọn D. 

V 6 -V 2 

Cách 1: tan 165° = sinl ^ > = — 4 = = -(2-v$) ■ 

COSỈ65 V 6 + V 2 V 6 +V 2 

4 

1 

tan 135° +tan 30° 


-1 + 


Cách 2: tanl65 u = tan(135° +30°) = 


1-tan 135° tan 30° 

( 1 v3 


=-(2-V3). 


Câu 268. Chọn D. 


Do sin 10° ^0 nên: M = 


16 sin 10° cos 10° cos 20° cos 40° cos 80° 


8 sin 20° cos 20° cos 40° cos 80° 
16 sin 10° 

2 sin 80° cos 80° sin 160° 


M = 


16 sin 10° 

4 sin 40° cos 40° cos 80° 


16 sin 10 


M = 


sin 20° 


16sinl0° 16sinl0° 16sinl0° 
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2 sin 10° coslO 0 1 i/l0 
— - - — z — — = -cosl0 . 

16 sin 10° 8 
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Câu 269. Chọn B. 


Câu 270. 


M = cos 4 15° - sin 4 15° = (cos 2 15° ) 2 - (sin 2 15° ) 2 = (cos 2 15° - sin 2 15° )(cos 2 15° 

/3 

= cos 2 15° -sin 2 15° = cos(2.15°) = cos30° = -ị. 

Chọn D. 

Ta có: cos 6 a - sin 6 a = (cos 2 a - sin 2 a)(cos 4 a + COS 2 a.sin 2 a +sin 4 a) 

r 2 1 ( 1 3 

= cos2 a. (cos 2 a +sin 2 a 1 -cos 2 a.sin 2 a = cos2a. 1-—sin 2 2a . 

J l 4 ) 

VL ; n2wì-Í 3 1 n 15^3 
1—sin 30 = — 

2 


Vậy M = cos30°. 


V 


y 


73 ( x _\ p 

4'4y 


V 


32 


Câu 271. 


Câu 272. 


Chọn D. 

Ta có: M = (cos 4 15° - sin 4 15°) - (cos 2 15° - sin 2 15°). 

= (cos 2 15° - sin 2 15° )(cos 2 15° + sin 2 15°) - (cos 2 15° - sin 2 15° Ị. 

= (cos 2 15° - sin 2 15°) - (cos 2 15° - sin 2 15°) = 0.. 

Chọn A. 

Ta có: M = (cos 4 15° -sin 4 15°Ị + (cos 2 15° -sin 2 15°^. 

= (cos 2 15° - sin 2 15° )(cos 2 15° + sin 2 15°) + (cos 2 15° - sin 2 15° Ị. 

= (cos 2 15° - sin 2 15°) + (cos 2 15° - sin 2 15°) = cos 30° + cos 30° = 73. 

Câu 273. Chọn D. 

Ta có: M = 1 + sin 2x + cos 2x = (l + sin 2x ) + cos 2x. 

= (sinx + cosx) 2 + (cosx + sinx)(cosx-sinx). 

= (sin X + cos x) (sin X + cos X + cos X - sin x). 

= (sinx + cosx).2cosx = 72cos X-— .2cosx. 

Câu 274. Chọn D. 

Ta có: M = cosX + cos 2x + cos3x = (cosX + cos 3x) + cos 2x . 


= 2cos 2x.cos X + cos 2x = cos 2x(2cos X +1) = 2cos 2x 


í 


COSX + - 


V 


( TC ^ 


' X 7Ĩ^ 


' X n^ 

cosx + cos — 

= 2cos 2x.2cos 


cos 


l 3 ) 


Ũ + 6 ) 


Ũ"ỏJ 


=2cos2x 

Câu 275. Chọn c. 

^ . ,, , sin X 

Ta có: M = tan X - tan y = — - — 

cosx 

Câu 276. Chọn D. 

, ,, . . sin X 

Ta có: M = tan X + tan y = -b 

cosx 

Câu 277. Chọn c. 

cos X 

Ta có: M = cot X-cot y = ——- 

sinx 

Câu 278. Chọn B. 

cos X 

Ta có: M = cot X + cot y = + 


sin y 

sin X cos y - cos X sin y 

sin(x-y) 

cosy 

cosxcos y 

cosxcosy 

siny 

sin X. cos y + siny. cos X 

sin(x + y) 

cos y 

cos x.cosy 

cos x.cosy 

cosy 

cos X. siny- sin X. cosy 

sin(y-x) 

siny 

sin x.siny 

sinx.siny 

cos y 

cos x.siny+ sin x.cosy 

sin(x + y) 

siny 

sin x.siny 

sin x.siny 


+ sin 2 15°) 
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Câu 279. Chọn A. 

Ta có: sin 20 °.M = 


sin 20° 


coslO .cos20 


- + 


sin 20° (cos 40° + cos 20°) 
cos 20°. cos 30°. cos 40° 


2sinl0°.cosl0° 2.sin20°.cos30 0 .cosl0° 
■ + 


2 sin 10° 2. sin 20°.cosl0° 

+ ■ 


cosl0°.cos20° cos20°.cos30 0 .cos40° cos20° cos20°.cos40° 
2sinl0°.cos40 0 + 2.sin20°.cosl0° sin50° - sin30° + sin30° + sin 10° 


cos 20°.cos40° 

sin 50° + sin 10° 2.sin30°.cos20 0 


cos 20 .cos40 


1 


cos 20.COS 40° 


cos20 .cos40 


cos 40' 


0 • 


M = 


1 


sin 20 .cos40 


0 • 


Câu 280. Chọn c. 

Ta có: sin2A + sin2.6 + sin2C =(sin2A+sin25) + sin2C 
= 2sin(A + 5).cos(A-fí) + 2sinC.cosC = 2sinC.cos(A-/?) + 2sinC.cosC 
= 2sin c.(cos (A - B ) + cosC) = 4sin c.cos (A - B - c ).cos (A- B + c ) 


= 4 sin c. cos-. cos - 


B + c A . „ 

(n ^ 


( n ^ 

—— =4sinC.cos 

— — A 

■ COS 

- B 

2 

u J 


12 J 


= 4 sin c. sin A. sin B . 

Câu 281. Chọn D. 

m _ . , , sin(A + 5) sinC 

Ta có: tan A + tan B + tan c = (tan A + tan B ) + tan c = -^ —— ị- + 

cosA.cosB cosC 

sin A. sin B. sin c 


= sin c. 

Câu 282. Chọn A. 


-cos(A + Z?) + cos A.cosB 
y cosA.cosB.cosC J 


cos A.cosB.cosC 


= tan A. tan B. tan c . 


B 


c 


í 


Ta có: cot - + cot — + cot— = 
2 2 2 


4 B 
cot — + cot — 




c 

+ cot — = 
2 


sin 


A B 
— + _ 
2 2 


cos 


c 


. A , B 
sin —.sin — 
2 2 


+ - 


sin 


c 


. c . A , B 
^ sin —+ sin —.sin— ^ 

c 2 2 2 c 

= cos—.- ^=cos—. 

2 c . A B 2 

sin —.sin V. sin — 

2 2 2 

A B c 

= cot—.cot—.cot —. 

2 2 2 


cos 


A B 
2 + 2 


. A . B c B A 

+ sin^.sin— cos-.cos-.cos — 
2 2 2 2 2 

c A B 

sin —.sin V. sin — 
2 2 2 


. c . A . B 
sin —.sin —.sin — 
2 2 2 


Câu 283. Chọn A. 


„ _ A B B C c A 

Ta có: tan —.tan —+ tan —.tan —+ tan —.tan— . 

2 2 2 2 2 2 


5 

( A c> 

c 

A 

B 

(A c\ 

r A 

c) 

tan — . 

tan—+ tan — 

+ tan — 

tan — 

= tan—.tan 

-1- 

. l-tan — 

tan — 

2 

l 2 2 ) 

2 

2 

2 

u 2) 

l 2 

2 J 


c A 

+ tan—.tan — 
2 2 


B 

( n 

5^ 

A 

c\ 

= tan—.tan 


— 

. 1-tan—. 

tan — 

2 

Ũ 

2 J 

1 2 

2) 

B 

B 


A 

( 

= tan —.cot 


1-tan—.tan — 

+ tan- 

2 

2' 

V 

2 2 ) 



c A 

+ tan—.tan — 
2 2 


A 

'~ĩ 


í 


c 


1-tan—.tan — 

V 2 2 


c A 

+ tan—.tan — = 1. 
2 2 
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Câu 284. Chọn A. 

Ta có : cot A.coti?+ cot/?.cotC + cotC.cot A. 

111 tan A + tan B + tan c 

—- 1 - 1 -— - . 

tan A. tan B tan B. tan c tan c. tan A tan A. tan B. tan c 

Mặt khác : tan A + tan/? + tanC = tan(A + z?)(l- tan A.tan/?) + tanC . 

= tan(;r-C)(l-tanA.tani?) + tanC. 

= -tanC(l-tan A.tan/?) +tanC = tan c tan A. tan B 
Nên cot A. cot B + cot B. cot c + cot c. cot A = 1. 

Câu 285. Chọn B. 

Ta có : cosA + cos5 + cosC. 

B + C B-C 71- A B — C 

= cos A + 2cos —-—.cos —-— = cos A + 2cos ——.cos - 


= l-2sin 2 — + 2 sin—.cos 


B-C 


í 


= l + 2sin^A 
2 2 


2 

B-C 


-sin^ + cos 

V 2 2 




= 1 + 2sin-^. 
2 


= 1 + 2 sin - 


( 


-sin- 


n 


-(B + C ) B-C 


— cos - 


2 

B + C 


+ COS- 


- + COS- 


B-C 


V 




, , . A .5 . c 

= l + 4sin—.sin—.sin—. 
2 2 2 


Câu 286. Chọn A. 

Ta có: sin2A + sin2Z? = 2sin(A + /?).cos(A-/?) = 2sin(;r-C).cos(A-i?) 

= 2sin C.cos(A - /?) < 2sinC. Dấu đắng thức xảy ra khi cos(A-/?) = 1 <=> A = B . 


Câu 287. Chọn B. 

„ . -., . n _ ___ 27T n , 47T n , Ó7T . n 

Ta có: 2M.sin — = 2cos—-.sin —+ COS—-.sin —+ COS—-.sin —. 

7 7 7 7 7 7 7 

. 37T . 7ĩ . 5tĩ . . In . 5ĩĩ 

= sin — - sin — + sin — - sin --- + sin — - sin — 

7 7 7 7 7 7 

.71. .71 

= -sin —+ sin n = -sin — . 

7 7 

Nên M =-ị. 

2 


Câu 288. Chọn B. 

Ta có: Ảf =cos(tf + ố).cos(tf-ố)-sin(tf + ồ).sin(út-ồ). 

= cos(tf + ố + a-ồ) = cos2tf = l-2sin 2 a. 

Câu 289. Chọn A. 

Ta có: M = cos(a+ ố).cos(a-ố) + sin(íí+ ồ).sin((3-ồ). 

= cosịịci + b')-(a-b)} = cos2Ề> = l-2sin 2 ồ. 

Câu 290. Chọn B. 

Ta có: 

cos54°cos4° -cos36°cos86° = cos54°cos4° - sin 54° sin 4° = cos(54° + 4°) = cos58° 
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Câu 291. Chọn c. 

Ta có: sin(a -17°).cos(a + 13°) - sin(a + 13°).cos(a -17°) 

= sin(a-17 0 ).cos(a + 13 0 )-cos(a-17 0 ).sin(a + 13 0 ) = sin [(a-17°) -(a + 13°)] 

= sin(-30°) = -| 


Câu 292. Chọn B. 


7Ĩ 7Ĩ 

Ta CÓ: cos(x + — )-cos(x- —) =-2sin 
4 4 


^ n 7ĩ^ 
x + — + X- — 

4 4 


.sin 


^ n 
x + — -x + — 

4 4 


7T /— 

= -2sinxsin-f = - V2sin 
4 


Câu 293. Chọn c. 

Ta có 


C + B _n A 


= - -— => cos 

2 2 


f C + B\ (n C A 

= cos 


V 




2 2 


B _ c B c . A 

cos—cos - - sin —sin — = sin —. (A 
2 2 2 2 2 


đúng). 


A + B = 7Ĩ-C=> tan(A + 5) = tan( 7 T -C): 


tan A + tan B „ 

- -—-— = -tanC 

1 - tan A tan B (B đúng) 


=> tan A + tan B + tan c = tan A. tan B. tan c 
• cot A cot B + cot B cot c + cot c cot A = cot A. cot B. cot c (C sai) 


c + B K A (c + B 

—-— = - 7 - - ^ => tan —-— 
2 2 2 ^ 2 


tan 


r n A 
k 2~2 


c B 

tan — + tan — . 

ta c tan |= cot f 

1 - tan — tan — 

2 2 


=> tan —. tan — + tan —. tan - + tan—. tan — = 1 (D đúng) 

2 2 2 2 2 2 

Câu 294. Chọn D. 

Ta có: A = sin 2 (a + ố)-sin 2 a - sin 2 b = (sinútcosố + cosasinố) 2 - sin 2 a - sin 2 b 

- sin 2 a cos 2 b + 2 sin a cos b cos a sin b + cos 2 a sin 2 b - sin 2 a - sin 2 b 
= sin 2 fl(cos 2 ồ-l) + 2sinacosốcosasinố + sin 2 ồ(cos 2 a-l) 

= 2sinacosT>cosasinZ?-2sin 2 asin 2 b = 2sinasinZ?(cosacosT>-sintì!SÌnZ?) 

= 2sinasinồcos(a + z?) . 

Câu 295. Chọn D. 

Ta có: 

l-2cos AcosBcosC = (cos 2 c + sin 2 c)-2cos AcosBcosC 
= cos 2 c + sin 2 (^r-(A + 5))-2cos Acos5cos(^-(A + 5)) 

= cos 2 c + sin 2 (A + 5) + 2cos Acos5cos(A + 5) 

= cos 2 c + (sin 2 Acos 2 5 + cos 2 Asin 2 B + 2 sin AsinZ?cos Acos5) + (2cos 2 Acos 2 B 
-2 sin A sin B cos A cos B) 

= cos 2 C + cos 2 T?(cos 2 A + sin 2 a) + cos 2 aỊcos 2 B + sin 2 B ) 

= cos 2 c + cos 2 B + cos 2 A 
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Câu 296. Chọn c. 

_ , _ / , tan A + tan5 2^5 7 

Ta có tan (A + B) = - -—-- = z - J = 4- 

1 - tan A. tan B , 11 9 


1 . 1 

- + - 


1 a cu lclll 1 /l i 1 — - — -; — — — 

1 - tan A. tan B I _ 1 1 9 

2 5 

7 1 

, . „ s r/ . tan(A + 5) +tanC Q + 8 

tan (A + 5 + C) = tan r(A + .fí) + Cl = -- v 7 —2— - - = -2—°- = 1 

v 7 LV ’ J l-tan(A + fl).tanC J_7 1 

9 8 

=> A + fí + C = - 


Câu 297. Chọn B. 


4 7T 3 _ ^ 

Với sin /1 = —, 0 < /3 <-ị suy ra cos /9 = ^ . Khi đó 


A = 


ÍT • / , m 4cos(a + yỡ) 

V3sin(a+/?)- ^ _ 3si„(a + /3) - 4cos(c + /3) 


sin a 


V-ĩsina 


3 . 


_sina +—cosa 
v 5 5 


-4 


7 

V-ĩsi 


i 4 

cosa -^sina 


sina 


_5_ 

V3 


Câu 298. Chọn c. 


, 31 Tí (n In 

Ta có: cos—— = cos 


12 


n In . n . ... 

= cos — cos — - sin —sin — = 
2 12 2 12 


— + + 2 71 

V 2 12 

7;r _ Vó + V 2 
4 


\ 

( n 

1K ^ 

= cos 

— + — 

) 


127 


Câu 299. Chọn B. 

^ \ tan a + tanh 7 1 4 

Tacó: tan(a+o) = -———-- = = 1 suy ra a+b = 

1-taníỉtanh ,13 


1 . 3 

- + - 


1 - 2 -.-. 

7 4 


Câu 300. Chọn c. 

Pp tư luân: 

Ta có cota = 


cosa 
si na 


= 15<=> cosa =15sina <» 2sina.cosa =30sin 2 a <=> sin 2a =30sin 2 í 


mâ 


à sin 2 a+cos 2 a =l^>sin 2 a + (15sina) 2 = 1 <=^> sin 2 a = 


226 


... . _ on . 2 „ 30 15 

Vậy sin 2a =30sin a = 222-= -22- • 

226 113 

pp ấn máy tính: 

0 Math ▲ 

tan-i(^) 

1 ' _ . __ . __ . 

Vì đề cho cot a = 15 => tan a = ^ 7 , ta ấn máy tìm giá trị góc a 3. 0 14074834 


sin(2Ans 


Sau đó ấn máy tìm giá trị si n 2 a 


15 

113 


124 
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Câu 301. Chọn c. 

pp Ẩn máy tính 

sin-'(ị 

Ấn 0.3398369095 để tìm giá trị góc nhọn a (lưu ý có thể để chế độ Rad hoặc 
độ) 

Và lưu vào giá trị A 

E M&th A 

Sin -1 (ị 

6 đế tìm góc nhọn b và lưu vào giá trị B 

s Math A ~ 

sin(2(A+B)) 

ấn 0.9878449946 lưu vào giá trị c 

Ta đế ý thấy các đáp án đếu có dạng giống nhau nên ta sẽ ấn 

0 Math A 

X-Ỉ2+7-Ỉ3 

18 


Sau đó thay lần lượt giá trị X = 2,3,4,5 vào và thấy X = 4 có kết quả đúng 
pp Tư luân 

sin2(a + b) = 2sin(a + b)cos(a + b) = 2(sinacosb + sinbcosa)(cosacosb-sinasinb) 


Vã 


2 2. _ 2 J2 

Vì hai góc nhọn a, b với si na =sin b = -=-=> cosa = Vl-sin 2 a =—— ;cosb = 

3 2 3 2 

r l Vã 1 2 V 2 Ỵ 2 V 2 V3 1 l^Ị_ 7 V 3 + 4 V 2 

3'T + 2'^r ~VT'T~ 3'2 


Thay vào ta được kết quả 2 

Câu 302. Chọn c. 

Ề 

2 


18 


Vì tan — = 4 tan — nên 


tan 


B a . a , a 

o „ tan V - tan V 4 tan V - tan V 

p-a 2 2 _ 2 2 


3 tan 


a 


1 + tan^tan^ 1 + 4 tan ^ tan ^ l + 4tan 2 ^ 
2 2 2 2 2 


3 sin 


a 


„ . a a 

3 sin — cos — ~ ;_ 

2 2 _ 3sina 


cos 


a 


4 sin 


1 + 


cos 


2 

2 a 
2 ) 


l + 3sin 


2 « 5-3cosa 


Câu 303. Chọn c. 


1 V3 

2cos 2 2a + V 3 sin4a -1 cos 4a + V 3 sin 4a ^cos4a+ 2 sm4a sin^4a+30 ) 

2sin 2 2a + V3sin4a-1 -cos4a + V 3 sin4a 1 , V 3 . . sin(4a-30°ì 

— r cos4a + -^sin4a V / 

2 2 


A = 


Câu 304. Chọn c. 

Sử dụng máy tính tìm ra kết quả đáp án c. 

Câu 305. Chọn A. 

Dùng máy tính ta tìm được đáp án A sai 

Câu 306. Chọn B. 

Sử dụng máy tính dễ dàng có được đáp án B 

Câu 307. Chọn c. 

Sử dụng máy tính ta có kết quả c 
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Câu 308. Chọn c. 

5si n a = 3si n (a + 2 p ) <=> 5sin ((a + p )- p ) = 3sin ((a + p ) + p ) 

5(sin(a +/?)cos/?-sin/? cos(a+ /?)) = 3 (sin (a + /?)cos/? + sin/? cos(a +/?)) 
<=> 2sin(a + /?)cos/? = 8sin/?cos(a + /?)<» tan(a + /?) = 4tan/? 

Câu 309. Chọn A. 

pp tư luân i 


Ta có cos 


b > 

a- — 


_ 1 . . 

= — và sin 


ỉ _ b^ 

a- — 


> 0 sin 




2 9 2 

V 

2 ) 

V 


(a V 

3 v 

fa > 


(a A 

sin 


= — và cos 

--b 

> 0 => cos 

--b 


1 2 9 

5 

u 9 


u J 


b 

a- — 
2 


= J 1- 


= . 1- 


3 

v5y 


1 . 

v2y 

4 

5 


Vs 

2 



( b^ 


f a , ^ 


f b^ 


KÌ 


( b a . ^ 


( a +b ^ 

cos 


cos 

--b 

+ sin 


sin 


= cos 

a----+b 

= cos 



l 2J 


12 ) 


l 2 J 


12 J 


l 2 2 J 


l 2 J 


Nên cos 


a + b 


V 2 9 

Vậy cos(a + b) = 2cos 
pp sử dung máy tính Vì sin 


1 4 . Vã 3 4 + 3V3 
10 


2'5 + 2 '5 


^a 4-b ^ 

-1 = 2 

r 4 + 3VP 

n 24 V 3-7 

l 2 ) 

10 J 

30 




Nên 


a-- 


V 2. 

vị Rad) 


má V tính Vì sin a- — > 0 và cosI —~b > 0, 

V 2 J V 2 9 

j e (o+k360°;90° + £360°), ị^-bị e (o + £360°; 90° + £360°) (có thể dùng đơn 


Ấn 


Ấn 


0 Ms.th ▲ 

C0S _1 (ị 


0 Math A 

Ans+A 

60 

để tìm ra a - — 

60 T 


2 


B 0 M:,th A 

sin-’(| 


H Ms.th ▲ 

Ans+B 

36.86989765 

để tìm ra —-b 

36.86989765 I 


.ưu kết quả 


.ưu kết quả 


Lấy (A-B).2 = (a + b) 


(A-B)x2 

46.26020471 


0 Math Á 


Sau đó ấn tìm giá trị C0s(a + b ) 


cosCAns 

Ũ.6913843B76 


24/3-7 


50 


Dùng máy tính tính kết quả thấy đáp án A thỏa mãn 

Câu 310. Chọn A. 


0.6913843876 


. a a 

sin — cos 

* Xét tan —+ cot— =-— 4- 

2 2 . a 

cos ' sin -7- 

2 2 

.,.71 . 

* với -~<a<n => sin a > 0 

2 

1 


2 _ = . 


. 2 OL 2 « 
sin — 4-cos 


. a a 

sin- 2 -cos-T- 
2 2 


2 _ = _ 


sina 


. , . , ._ 1 ,a . a 2 

sin a = - — =119 =^>sina =—J=. Vậy tan — + cot — = —- 

1 + cot a V 19 2 2 sina 


:2VĨ9 
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Câu 311. Chọn c. 

tan 2 15° =- 


1 


cos 2 15° 


— 1 =- 


16 


is + ^ĩ) 


-1 = 


=ỊVhậỉ =(2 -Jĩf^ tan 15“ = 2 - Jĩ 

8 + W3 (V6+72) 


tan(15) 


CÁCH 2: (Máy tính) Bấm máy tính 


2-13 


sin 2 a 


Câu 312. 


Chọn A. Ta có A= cos ~ a 

• 2 

Câu 313. Chọn D. 


-sin a 


cos 2 a 2 
— cos a 


_ sin 2 a.(l-cos 2 a) sin 2 a _ sin 


a 


cos 2 a.(l-sin 2 a) cos 2 a cos 6 a 


= tan a 


sin ' a 


. 5ĩĩ 


n 3 

. n 

>/ 2 . 

. 5^: 


n^ 

sin — 

= sin 

n + — 

= -sin— = 


sin — = sin 

2n - 

— 

4 


l 4J 

4 

2 ’ 

3 

V 

3 J 


. K yfĩ 

= -sin- = ——. 
3 2 


Câu 314. Chọn A. Ta có: coíl485° = coí ( 4 . 36 O 0 + 45° ì = cot45 ữ = 1. 


Câu 315. 
Câu 316. 


7T I - 9 - I 9 4 

Chọn B. Vì — < a < n => cosa <0 nên cosa = -Vl-sin 2 a =-. 1-—- = -—. 

2 V 25 5 

Chọn B. 

Ta có 90° < a < 180° => cosa < 0 nên: cosa =-Vl-sin 2 a = - 1 1-^- = 

V 25 5 

sin a 3 4 „ cot a - 2 tan a 2 


= ---=> cot < 2 =-—=>£ = 
cosa 4 3 tana+3cota 

Câu 317. Chọn c. Vì tana = 2 => cosa 0 => p = 3tana + 1 = - = 7. 


57 


tan < 2-1 1 


Câu 318. 
Câu 319. 

Câu 320. 


Câu 321. 


Chọn c. Ta có p = 2cosl20°cos jc-cosx = -C 0 SJt-C 0 SJt = -2cos X. 

Chọn B. 

Chọn B. Ta có sin a = Vl-cos 2 a = .|l = —-. 

V 16 4 

1. ~ T Í T [ 9~_ 4 _/ X_. . . 3Í, , 

coso = -VI-sin o=-,l-—=-— =>cos (3 + 0 = coso.coso -sina.sino = -— 1 + 

V 25 5 5 l 4 

Chọn c. Ta có cosa = — 1 v/l-cos 'a =-Jl-~rz = —%. 

V 25 5 

7 r, 2 7 [1 9 ~ >/7 / X . l( /r 9 

sino = VI-sin 0=1-— = —— => sin <3-0 = sino.coso-cosa.sino = — V 7 + — 

V 16 4 v ' 5 ^ 4 


Câu 322. Chọn D. 

p = (cosữ.cosồ) 2 -(sina.sinồ) 2 = (coso.cosủ) 2 -Ịl-cos 2 fl)(l“ cos 2 -- 


)- 

f 1 ì 

)- 



8 15 _ 119 

9 16 _ 144' 


Câu 325. Chọn A. 
Câu 326. Chọn c. 


Câu 323. Chọn A. 

Câu 324. Chọn A. 

Câu 327. Chọn A. 

Câu 328. Chọn c. 

71 71 cota.cot 7— 1 

Ta có: a + /3 + ỵ= --<^>a + Ỵ= ^--/3<í> cot(a + ỵ) = tan /? <=>-——-= tan a (1) 

2 2 cot a + cot ỵ 

Lại có: cot a, cot /?, cot Y theo thứ tự đó lập thành cấp số cộng nên ta có: 

cot a + cot Y = 2 cot a (2) 

... , . cota.cotr-1 , , , 

Thay (2) vào (1) ta được: <=>-———-= tana <=> cota.cot Y -1 = 2 <=> cota.cot Y = 3 

2 cot <2 
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Câu 329. Chọn B. 

_ , . . cotxcotv-1 , 3ĩĩ „ , , , . 

Ta có: cot(x + y) =-——-= -1 <=> a: + y = —— (Do x,y là các góc nhọn và dương). 

cot a: + cot ỵ 4 


Câu 330. Chọn D. 


Câu 331. Chọn A. 


Câu 332. Chọn D. Xét A: cos 40° + tan a. sin 40° = cos 40° + 


sin a 


.sin 40 


cosa 


cosa.cos40° + sina.sin40° cos(40° - a) 

-__ -=-vx- '±L . Vậy A đúng. 


cosa 


cosa 


Xét B: Bấm máy ta thấy B đúng. 

Xét C: Nhập c vào máy và CALC X và A vài giá trị bất kì ta được C đúng. 
Đe đảm bảo an toàn ta nhập D vào máy và CALC ta thấy D sai. 


Câu 333. Chọn A. Ta c có 


. ,_x sin* 

sinx + sin— 2sin —cos —+ sin— sin v 
2 _ 2 2 2 _ 2 


2 cos(^ + l 
2 


, ,_ ___ X __2 X , ___ X 

l + cosx + cos^ 2cos (r + cos-r 
2 2 2 


cos 


2COSA + 1 


X 

= tan — 
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PHỤ LỤC 


H ệ thức lượng trong tam giác 

I. TAM GIÁC VUÔNG 


1 Hệthútluựnạ: 



1) AB = BH.BC 

2) AC 2 =CH.BC 

3) AH 2 = HB.HC 

4) BC 2 = AB 2 + AC 2 

2. Tí iô'lưựng giác: 


5) AH.BC = AB.AC 
1 


6 ) 


1 1 
+ - 


AH 2 AB 2 AC 2 



HB AB Z 

^“Ãc 2 


sinB = 

cosB = 

tanB = 

cotB = 


doi 

_ AC 

huyên 

BC 

ke 

AB 

huyen BC 

doi 

AC 

ke 

AB 

ke 

AB 

doi 

AC 


♦♦♦ B và c là 2 góc phụ nhau nên: 
sinB=cosC, cosB=sinC 
tanB=cotC, cotB=tanC 

III. TAM GIÁC THƯỜNG 


Cho AABC, có BC=a, AC=b, AB=C. 

1 ĩ)ụihLý hàm số-cm 


.2 , 2 2 

2,2.2-.. » . b +c —a 

a = b“+c - 2bccos A =^> cos A =-—- 

2bc 

2 , 2 ,2 

.2 2.2- „ „a+c-b 

b = a z + c - 2ac cos B => cos B =-^-— 

2ac 

c 2 = a 2 + b 2 -2abcosC =>cosC = a +b _c 


2ab 


2. Vịnh lý hàm Sữâin 

a b c 


sin A sin B sin c 

3. Dậdài trunạ tuyên 

2 _ b 2 +c 2 a 2 



m 


2 _ a 2 +c 2 b 2 


m, 


2 _ a 2 +b 2 c 2 


4. D\ện tích tam giác 

1) S = Ỷa.h a =-b.h b =ịch c 

2) s = —bcsin A = —acsinB = —absinC 

2 2 2 

abc 

3) s = ^ 

4R 

_ ,. a + b + c 

4) s = p.r với p =-—- là nửa chu vi 


5) S = A /p(P- a )(P“ b )(P“ c ) 

II.MỘT SỐ TAM GIÁC ĐẶC BIỆT 


1 Tam giác đểu 


Cho ÀABC đều có độ dài cạnh là a, 
đường cao AH=h: 

h = 


A 


s = 



2. Tam giác nửađấi 

Cho AABC là nửa tam giác đều có độ dài cạnh là a: 

2 

AC = ^ 

2 

e _ (canh) 2 xV3_a 2 V3 

ư — — 

8 8 

3. Tam giác vuông cân 

Cho AABC vuông cân tại A có độ dài cạnh bằng a, 
cạnh huyền d: 



d = &\Í2 , a = -^= 

4Ĩ 

s-4 

2 


B 



4. Hình vuông 

Cho hình vuông ABCD có độ dài cạnh bằng a, đường 


chéo d: 


d = ã\Í2 ; ã = —ị= 

4Ĩ 


s = a^ 
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